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^ EUCLIDIS 

ELEMENTORUM 


/L' 


LIBRI SEX. 



Ex traditione Federici- 
Commandini. 


E A P O L 1 , 

Bonis Typograph. Aichicp. 1^75?. 
St<perivr»mfacnltdte, 


Suoiptibus Cofiui J^ciSTami. 



. J««r 


- j . 


'tLl 






ILLUSTRISSIMO, 

ET EXCELLENTISS- DOIMINO 

D. DOMINICO 

MARTIOCARAFyB 

MAGDALUNENTIuM duci, 
argenth marchioni, 

CERRETI COMITI , &c. 

H Aud multum dubitatio me 
tenuit. Princeps Excellcn- 
tiffime, cuinam hofce Eu* 
clideos Libros non immerito di< 
carem . Statim enim atque Typp> 
graphis excudendos eos tradidi, ese 
meae fuerunt cogitationes • ut tui 
Aominis cUtitate illufttati , oma- 

a 3 lique . 
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tique viderentur. £t fane quidem* 
Ji ea animaduerterim confilia_.> 
quibus rapientes etia homines fuis 
folent opufcuiis prxftantiiHmos 
viros donare; (i ea> inquam> infpe* 
xerim * quanto id ego erga te fa* 
pientius efficiam>in quo fane fple- 
aefcere ea omnia tiiunera vide* 
mus * qua; immortalitatis tedimo- 
nium ex fe exhibent. Nec id mihi 
propofitum nunc Ht credas inter 
cxtera>qus habes ornamenta tuor ' 
rum quoque fada meconnume* 
rare ;'cum vix tua, quibus illorum 
laudes obfcuraiTe quodammodo 
videris, enarrare mihi nunc liceat. 
Adde quod nec id facilis mihi fo* 
ret negotii , et fexcenties comme- 
morata redicerem, quodque etiam 
perperam facere . (^is eft etenim* 
Qui in te uno non videat qusque 

bel- 

•• — . ^ 
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belli, domique majores tui probi, 
ilrenueque ge{Terunt<’plures inquS 
Diomede$,et peni innumeri Tho* 
mas, Martii , aliique, et pietate in* 
(ignes, et omni militati ingenio 
prxdici . Quin etiam in te uno vi- 
gent virtutes omnes, quaru (inga- 
Ix optimum quemque decorarent. 
Qmppe , (i aliquarum meminiflc^ 
velimus, in te admodum humani- 
tas, et majeftas bene convenerunt, 
ut ad tui amorem, et obfervantiam 
an allicias potius, dubium (it , 
potius impellas noftrum omnium 
animos . Munihcentia autem tua 
quid jucundius^ Qui te enim in ip- 
fa exercenda antecellat nemo e(t, 
ne dicam , quem tecu parem con- 
feramus; tam larg&, tam fapientq; 
tua impertitis benedcia optimis 
fcilicct viiisr ac de bonis artibus 
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beni meritis > quos inter fxpena* 

. mero tibi libet otium conAmier& 
Unde Philofophosinter) Mathe* 
maticos > atque Poetas fummam-» 
tibi dignitatem es alTequutus • O 
aurea> 6 feliciora temporaj in quU 
bus dominantur fapientes > philo- 
fophatur Principes ! Augufti haud 
equidem invideremus astati, fi par ' 
animo, & imperiQ inclyto Martio 
Fato conceflum effet . Sed cum.» 
tuas laudes , quarum maxima eft, 
Prjpceps5apientiffime,in contem- 
ptione , ac defpicientia laudem te 
pofuilse, referri non patiaris ob 
tui animi magnitudinem > illas ic- 
circo fiientio praeteream . Tu ta- 
men quod tibi humili , ac devoto 
animo munulculum offero.huma- 
nitet fufcipias in meae erga te ob- 
Xtcvantiae teAirnojOiimn • Qjjpd Ii 




feceris, mei voti compotem fatis 
fuperque me efficies. Vale igitur 
fummum a:tatis nofttce Oecus, 

. Excell. Fefira 


Ohfequentift. fetuus 
Cofmus fioiavanti. 
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Antonii a Capua 

PE D. DOMINICO MARTIO 
Magdaluncntium Ducc 

Carmen 


Ad Julium Accianum.' 


F £rf animus laudes $Julh partofque 
triumphosi 

Mta quibus nomen fe tollit Martii di 
aflra 

Ordiri . ^Tleget Italico quis carminxLd 
Marti 


Infigni pietate fimuUbeUoque potenti^ 
Quem merito ? vt clarum Siren decus 
Vrbis^ & OrbiSy . ‘ 

• Sebethufque colit. Mens deficit ajiyani- 
" mufque n 

Grandia fetanti mihi p nec deterritoL» 
captis * • 

Mn- 
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Mufa afpirat j nequtcquam refiigia^ 
calcans 1 

poft ^Yg4)licas Latm prejfere^ 
Camena» 

Tu tamen , o VatrU^ d fecli lux unUa^ 
noflrh 

Sj4em cithara y quemque arte/ua dona- 
rit^polloi 

Maxime JuU vatum > fufcipe yirihus 
aquam ^ 

fdateriamy refonetque immenfis Martii 
Olympus 

Zaudibus aternus ylmenque ut clarius 
edit 

Fax geminata 5 tuis poterit fic maxir 

. mus Ueros 

Verfibus aternum fic tu fulgere ricifi 
fim 

Virtute itlius : mihi namque fiUtifse li* 
^ oebU. 


Sfu- 
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Stifdiofis Geometriae S. P. D. 
Cofmus Fioravanti, 

M irabitur forte aliquis , quod ad 
Elementoruna Geometricorum* 
impreflionern animum appulerimyqiian* 
do iatis magna eorundem copia ubique 
venalis exeat . Verumduo potiffimimi-j • 
mihi animum addidere, vc pecuniam in 
hos fiimptus erogarem : alterum eft, 
quod tanta errorum illuvies in Veneto 
Codice reperitur , qui ut plurimum ty- 
ronum manibus teritur, ut ne legi qui- 
dem, nedum intelligi poflit ; alterum^» 
ejufdcm libelli necemtas, fine quofrii- 
ffra/cientiarum fores piilfantur , und<L> ' 
. clariflimiis Galilaeus , qui. primus Phi- ‘ 
lofbphiam Mathemaricae lociavit , in^ 
Epiltoladivc mavis libello, cui nometuj* v 
fecit il Saggiauve ait : La Filejofia ^ 
f erili a tn qticHo gr andijjimo libro , chfL^ 

con’' 
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conitnuafnenU ci jla aperto innanzj d 
gTocchi {iO dico l uniuerfo ) ma non fi pub 
intendere fe prima non r^impara d inten^ 
der la lingua 9 e conofcer i caratteri , ne* 
quali e Jcritto: egli e fcritio in lingua ma» 
Umatica ^ dy i caratteri fono iriangoliy 
i^rcbiy tir altre fgure geometriche , fenz^a 
quali mez;ii e impofiiiile d intendeme^ 
umanamente parola ; fenxja que fit e un 
aggharfi *vanamente per un*ofcuro labe^ 
rimo . Atque hinc definant pleriaue in- 
fulse qujErere, cui bono haec adaifcan- 
tur, ne illis contingat > quod & olim 
jnihi Florentia difcedenti > nam ubi pri- 
mum Liburni navigia profpexi altifllmis 
inalis aliifque quam multis inflnimentis 
indruSa > mecum rebar ad hoc parata^ 
ciTe omnia, ut animi levandi gratia lice- 
let Nautis malorum vertices fcandere» 
quo latiores Maris traftus cernerent, 6c 
frigidiufculam auram captarent , nec 
alii praeterea ufiii cfle. Cum ver6ve- 
Ja aptari vidi > & tam variorum inftrii- 

men- 


mentorum m)c navium curfhs rcgUtum 
primum fenfi aliquid majoris raomenti/ 
quam quod fiifpicabarin tanto appara* 
tu fubeflc . Similiter Geometriae necet 
fitatem atque admirandos iifus iis /ponte 
manifeftos futuros auguror, quibus con- 
tigerit his elementis feliciter perceptis 
ad feientiae culmen pervenire, /eciis pro- 
fedd ignotx artis myfteria per/peCi^ 
habere velle infiuiia eft. Gommandini 
verfionem pr^caeteris /elegimus, cunu» 
ea perquam breuis /it, & graeco co- 
dici quafi ad verbum refpondeat. Addi- 
dimus Corollaria , ne LeSores in illis 
proprio marte emendis-cniciarentur* 
Praeteret quam in corredione adhibui- 
mus diligentiam , vobis cognofeendum 
relinquimus, ne longa oratione id pro- 
bare conemiir, quod res ip/a demourar# 
Verum fi hsEc curiofis placuerint, breui 
cJdem forma reliquos elementorum li- 
bellos imprimi curabimus. Valete, 
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C L I DI S 

ELEMENTORUM. 

LIBER PRIMUS. 

Ex traditione 'Fedcrici 
Commandini. 

DIFFINITIONES . 

I.yx Un^um eft , cujus nulla eft pars^ vel quod. 

1^ magnitudinem nullam habet . 

3. ^ Linea vero eft longitudo iatitudiois expers* 

3. Lines Hnes funt pun^Ia. 

4. Rc^a linea eft > qus ex squali fuis inteyjcitur 
punctis. 

5. Superficies eft id 1 quod longitudinem^ 8c latitu* 

dinem tantum habet. , 

6 . Superficiei fines fiint lines. \ 

7. Plana fu perficies el^qua^ ex squali fuis intetji- 
cirur lineis* 

S. Planus aogujus cl^duabus lineis io plano fe fe^ 
contingentibus > dc non in dire^um jacentibus » 
altcriusad alteram inclinatio. 

9. <^ando autem ous ingulum continent rcfts li-, 

A DCS 



Digifizcd by Googlc 


#.W7^-w Kra w- ' 



1 * Euclidis Ettm, 

nex fuennt>refttlincus iingulus appellitur. 

10. Cum veto tcjfla linea fupcr redam lineam tn!G« 
ilensitos ,qui deinceps ^unt,anguloSf xquales in- 
ter fe fecem I leduseft uterque xquaJium angu- 
lorum : 8c qux inliftit reda linea ^pcrpendkulaiis 
vocatur ad eam, cui inliUit. 

11, Obtufusangulused ., qui major eft redo. • 

la. Acutus liirem, qui redo eft minor. 

:i j. Terminus ed . qui alicujus eft finis. 

14. Figura ed,,qux aliquo j vel aliquibus terminis 
continetur. 

15 > Circulus eft figura plana una linea cotenta, quie 
circumferentia appdlatur * ad quan^ab unopun* 
do intra Jgtiram cxUieotCiumnes red$ linexpex- 
tin entes funt xquales. 

16. Hoc autem pundum. centrum circuli nuncupa* 
tur. 

17. Diameter circulrefi reda quxdam linea per cc* 
trum duda> 5 t ex utraque parte ^ circumferentia.# 
circuli terminata, qux quidem IJcfiifaciam circu- 
lum fccat. 

‘iS. Semicirculuseftfigura , qux continetur diame- 
tro, 8c ea» qux ex ipfa circuli ciicumfcrentia in- 
tercipitur. 

19. Portio ciccult eftfigura, qux, reda linea y & cir- 
culi circumferentia continetur. 

ao. Rediltnex figurx funt 9 qux redis continentur 
lineis. 

2x. Trilaterx quidem» qux tribus, 
xa. (^adiilaterxj qux quatucx* 

' ’ ;aj. Mul* 


uter Primus • ^ 

3 ^. Multilaterac vtrTr, qux phitibuSa quam quaiuor 
reftis fineis comprehenduntur» 

34. Trilaterarum iiguratum ;cquilaterum cil rrian« 
gulum} quod tria lacera hs^et aequalia. 

35. irofcetcsiiivc^quicxure j quod duo^tantunw 
■aequalia latera habet. 

36. Scalenum vecb «&quod tiia in$qual: a habet la- 
tera. 

37. Adhxc» trilaterarum figararum* re^anfulmiui 
quidem eft triangulum > quod ic^um angulunu» 
habet. 

33 ObtuTanguIumxft 1 quod obtufuiu habet angu- 
lum- 

39. Aeutangul-um verb^ quod tres acutos angulos 
habet. 

;o. Q,uadrilacecarum figuratu quadratum eft«quod 
^ xquila:erume(l»ic icdlangulum. 

91. Alreia parre longior ifigura cft , quae re^angula 
quidc m .* aqiiilatera vero non cft. 

92. Rhombus f qux a:quUateia quidem , fed iciflan- 
gula non eil. 

9 9. Rhomboidesi qux> 8c oppoiita latera^ Si oppcil- 
tos angulos inrei fe xqualeshabety neque squila- 
tcraefl» neque reflangula. *' 

94. Tta:ter'has autem reliquae quadillateix figuex 
^Trapezia vocenrur. 

35. FarallcU , feu aEquididantesreiflx Hnex Aint » 
qux cum in eodem hne plano > & ex uttaque par- 
te in infinitum producantur, in neutram ^artcm.j 
inter fc conveniunt. • ' ^ 

Pe- 


A » 


4 


Eucli.iis Elcvi. 

PoJfuUta» 

X. Oftuletui^ quovis pun^oadquodvls puc^Vd 
-;$treAam linca^plducere. 

S; RcAam lineam terminatam in cominuunii & di. 
rc Auta&imdu ccre. 

3«vQ^vir ccntrOj& intervallo circulum dcfrribere. 

4.*Omncs angulos rcftos intcrfc aequales cfTc. 

5.. Et fi in duas re^as lineas reda linea incidens , in- 
teriores , ex eadem parte angulos, duobus redis 
minores fecerit , redas lineas illas in infinitum-» 
produdas inter fc convenire ex ea parte , ;n qua 
Xunt anguli duobus redis mineres. 

M 

\AxiomaTa ,/•« Communtf notiones, 

I. O eidem atqualia , & inter fe lunt «qualia, 
' 9 , ^^'Etfi «qualibus «qualia adijciantux tora sut 

«qualia. 

Et fi ab «qualibus «qualia auferantur , reliqua.* 
funt «qualia. 

4. £r fi in«qualibu»«qualia adi^Iantur i tota funt 
in«qualia. 

5. Et ii ab inxqualibus «qualia auferantur > reliqua 
fuotin«qualia. 

6. Et qux ejufdem dupla» inter fe funt «qualia. 

7. Et qux ejufdcm dimidia, inter fe funt xquajia. 

8. Et qux fibi ipfis congruunt»inter fc funt «qualia. 

.9. Torum cft fua parte majus. • 

tto. Du« rcd«linc« fpatiumnpn comprehendunt. 

. ... 



m 

l ihcr Pn^MHJ* f ' 

PRO BLEM^L PROPOSITIO /. 

’ s 

In dntn rtSfa linta ttrmiitata , triangulum a^uir 
Uterum conjitiutre, . 

S it data rcfta linea tcrirr!- ’ 
nata AB* oportet in ipfa 
AB triangulum atquilatcrum 
g confticuere^. Centro quidem 
'A intervallo autem A B cir- 
culus deferibatur BCD. tt 
rurfus centro B, intervalloq; ' 
BA deferibatur circulus ACE, & i punfto C > in quo 
circuli fe invicem fccant,adAB ducamur rciiae li- 
ne» CA. CB. Qupniara igitur A centrum cft circuli 
C B D>erit A C ipli AB »qualis;^i)rurfus quoniam B 
circuli CAE cft centrum , erit BC aequalis BA . often- 
fa cft autem & CA xqualis AB. utraque igitur ipfa- 
rum C A, CB i pfi AB eft «qualis. Qu* autem eidem 
funt «qualia>dc inter fe «qualia sQt.(a)Ergo CA ipit 
CE cft aqualis, tres igitur CAtABiBC inter fe funt 
«quales,* ac propterdk triangulum «quilaterum eft 
ABC» & conftitutum cft in data rcAa linea termina- 
ta AB» quod fecilTe oportebat* 

(i) diiT.j^. (a; Com<nOM« 


A y ^ PRO^:' 
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Ettclidit Eiemi . 


p R 0 B L E M a IL P fi O P 0 S T T I IA 
punffum d^tjt refl* lines stpalemu^am-^' 
Itnean pinere* 

S it datum quideot 
pun^Ium A>data^ 
vero refta linea B C» 
oportet ad A piTnftum. 
ipfi B C teft* lineae 
arqualcm reftam linei 
ponere. Ducatur l pu- 
A ad Brc^a Unca A B:(i) & in ipfa conllituatut 
triangulum aequilatcrum D A H>*(a) producaiiturquc ■ 
in dire£Iu ipfis D A D B re^x iinex A E B F.(j) 5c 
centro qiidem B»;n!crvalIo ame B C circulus C G K 
d.efctibatur. Rurfufque centro D » & intervallo D,G 
deferibatur circulus G K £» Q^mniam igitur pun- 
ctum B centrum cft C G H circuh ,* exit B C ipfi B G 
xqualis.( 4 )Et rurfus quoniam D centrum cft circuli 
G K L, jsric D Lxqu^Iis D G : quarum D A eft xqua- 
Iis n B. reliqua igitur A Lreltqux G B cft xqualis 
^ 5 ) Oftenfa aurem cft BC xqualis BG. Q^tcutr-tq 
ipfarura AL RC eft qualis ipft BG. Qwx autem-» 
eide xqu?lia funt,& Inter fc fum xquaha (v'5)Ergo* 
Be A L eft xqualis B C. Ad datum igitur punftum A 
darxrc^x linex E C xqualis polita eft A L . Quod 
facere oportebat. Pra- 
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^ ■. tiberPrimui* 

Tr»bt<f»af, Pr»p 9 ftio Dtmbus dathrecPh lineis in*'- 
qudlibus a''ma)ori minari a^ua'em ^fcin-def*» '" 

^ Inc datae duaere^ 
^ Aae Uncas inae- 
. quales Al<> C; qaard 
l> ' mafor fIc,AB. opor- 
■— tC’ i in a jer i A B m f- 
^ nori C xq^ualem rc- r 
Aain lincaiif abfein* 
dere r Poiracuf ad A 
. _ _ panAd inU C iqna^ 

lis refl* linea AP»(r) & ‘^entraqu-j^^ ^ , intervallo 
autc AD circulus acfcribatur D£p_^jjl£f 
centrum cft DEF.cUculi , erit ae ipfi ADxqualis. 
Sed & Cxqualis AD. «traq^ fgjtur fatu A E,C ipli 
AD xqnaliscrit. fj) Qj^arc &. aE ipfi C eft xqualis. 
Duab. igirur datis reftis lineis inxqnalibus AB, C,i 
majori AB minori C «qualis abfcilTa efiAE » Qu^od 
fecifle oportebat» 


fi) Examecedence. (i)poft.3. (j^Cora no.!» 

• ( 

Thnrem/s i. Prafp/itio 4. Si dno triangula duo fateroL^ 
duabus lateribus aqualia habeant l alterum alte>i\ ha • 
beant autem, dr angulum angulo aqualem , qui aqua* 
Ubus reUis Ittreir continetur vir bafim bafi aqualem— t 
hahebunty if triangulum triangulo aquale trit\& reli^ 
qiit anguli reliquis angulis aquales , alter alteri ; qui^ 
btts aqualia latera fuitenduntur, 

S int duo triangula A B E F, qux duo latera 

A 4 * A B • 
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* r. I r 

A Bj A C duobus later£*us b‘£>'^bT i^qualia habeanU 

alterum alteri, videli- 
cet latus quidem A 3 
lateri D £ arquale,ta« 
tus vero A C ipA D F; 
& angulum BAC 
angulo EOF xqua- 
Jem . Dico , &; balim 
B C bali E F squalem 
effcjflc triangulum ABC squale triangulo D E F, 5c 
feliquos angulos reliquis angulis squales> alterum^ 
alteri quibus squalia latera fubtendunturi nempe 
angulum ABC an*gulo D E F : & angulum A C B 
angulo D F E. triangulo enim ABC congruente ipfi 
D E F , Bc punfto quidem A pofito in D.rcda vero li- 
^^mca A B in ipfa D E;&pundum B punclo E cogruttj 
quod A B ipG D E fit squalis. Congruente autem-» 
A B ipfi D E;' congruer»& A C refta linea, refts lines 
D F cum angulus BAC fit squalis apgulo E D F. 
C^are» 5t C congriiet‘ipli F: eft enim rurfus rcfta li* 
nea A C squalis rc^s D F. Sed » & punftum B con- 
gruebat punfto E- Ergo * & bafis B C bafi E F con- 
gruet. Nam fi punfto quidem B congruente ipfi E>C 
vero ipfi F ^ bafis B C bafi E F no.n congruitj dus rc- 
As lines fpatium comprehendent: quod fieri non-* 

‘ potclt. (i) Congruet igitur B C bafis, bafi E F., & ipfi 
^ squalis erit. Qnarc>Bc totum ABC iriangulu n con* 
gruet toti triangulo D^£ F, & ipfi erit squale ; & re • 

liqui 




:MiJ.CQir.no.io. ^ 

, >■" • > — 'c ■ • ’ 

‘-i.. ■ 


•*' 








f,- h 


1 ^' . - 
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IiquI anguli reliquis wwgM^^Q^efuent , & ipfis 
aquales erut.VidcIicet angulus A BC angulo D E F, 
& angul-us A C £ angulo D F £ . Si igitui duo trian* 
gula duo latera duobus lateribusaqualia habeant > 
alteruro alteri , habeant autem , Sc angulum angulo 
aequalem , qui aequalibus rectis lineis continetur : 6c 
bafim bafi «equalein habebunt ; & triangulum trian* 
gulo arqualeeric j & reliqui anguli reliquis angulis 
aequales , alter alteri < quibus aequalia lateia fub|ci^* 
duntur : quod oftenderc oportebat.' 


Theorema ^.Propojitio $• t^tjrticrunum triagulorumiqtfi 
■ad ba/tm anj^nli tnter fe.fnnt' aquales , produitis 
aqualibus recHs lineis fnn^ttlh^ui /Unr fnb bajijnter ft 
^^uales erunt. 



S it xquicrurc' triangulum^. 

A JB C j habens A Blatus»Ia' 
teri A C squale» & producantur 
in dilectum iplis A B»A-C recwc 
lines B Dj C E.*. Dico angulum 
quidem ABC angulo A CB, an- 
gulum vero C‘B D angulo B C C 
xqualem c(Tc ^ Sumatur enim in 
linea B 0> qiiodvis jjUnctum F: 
atque a majori A £ minori A F 
ualis auferatur A-G: ^j) jun- 
ganturque F C » G B. Quoniam 

igi- 








• . ^*r •• 
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IO' . Zuclidis Elem» 

igUur AF quIJcm cft «qualis 
A G; A K vero ipfi A C; duae F A 
AC ♦ duaSus G A A B arquales 
funt, altera alteri ; & angulum-» 
F A G communem cominer. Ba- 
^isig^turF C bafi GB cft arqaa- 
lis j & triangulam A f C «quale 
triangulo A G B »• & reliqui* an* 
guKy reliquis angulis «quales 
erunt»alter arteti, quibus fquaJi^ 
tjarcia fubtcndnnmr (i) Vide- 
'licct angulus qaidcni A C F 
«qualis angulo A B G*,- angulus 
Vtxh A FC; angulo A G B. Et quoniam tot» A F> toti 
A Geft «qualis; quarum A B eft «qualis A C;. erit 
reliqua BFreliqa« C G «qualis. {\) Oftenfa eff au- 
tem F C aqualis G H;dua-igitutB F»F C duabus C(Sf 
G B «quales funt» altera alteri ; Sc angulus B FC 
aequalis angulo C G B.eftquc bafts ipfcrum BC com- 
munis ; triangulum E F C triangulo CG B 

aequale exit ; Sc aeliqur anguU reliquis angulis «qua- 
les i alter alteri ^ quibas «qualia latera fubcendun* 
rur. (4) Angulus igitur FBC eft «qualis angulo 
G C B ; & angulus B C F angulo C B‘G. Tcaqne quo- 
niam totus A B G angulus coci angulo A C F «qualis 
aftenfus eft » quorum angulus C B G eft «qa;lis ipft 
BCF: erit reliquus ABC reliquo- A-C B aqualis: (5) 

Bc fune 


(2) eV praecedente, Axioma. J. (^4) Ex pr«ce,^ 

tfente.' (5) Axioma. 3. 


• « 



Liierfrimuf» it 

Sc funt ad ba(Tm KltC tnanguliroilenfus autem cft„ 
tcFBC anguius ftngulo G C qui fune fub 

bad. i&quicruilum igttur trinngurorum ;~qui ad ba« 
liin anguli inter fe funt aquales * & productis xqul* 
Itbus rectis linetis>anguli^ qui funtDibbaibintec fc^. 
xquales erunt. Q^d odendifTc opoxtcbau 
Theorema Fropojiri»&>^ Si trianguli duo anguli inter 
ft Jiftt atfuales , a^jiualet angulos /uhtendentia late- 
ra. inter pe ajualuLerunt^ ^ ^ 

S it triangulum AEC^ habena 
angulum A &C angulo ACB. 
z.]uaJein.&rco & AB lacus lacc> 
xi AC squale eile ; fl entm tnx* 

? [ualiseft AB ipd AC« akeiaip<-^ 
arum eft major . Sic major AB t 
atque ^ ma joci AB, min<fti AC 
squalis anfccatur I)B ; (i) ik 
DC|uagarur . Q^niam igttuc 
DB eft squalis ipic AC;commu/ 
ois autem BC ei;tnt dus D8 
FC duabus AC CB aequales,, altera alterk & angulus 
DSC squalis angulo ACB . Baiis igitur DC baii AB 
eft squalis r Sc triangulum^ DBC squale triangulo 
ACB {'i) minus mafori ; quod cft abfuidum^Non^ 
igitur iDxqualis elt AB ipit AC . Ergo squalis erit. 
Si igitur trianguli duo anguli inter ft (int squales , 
& squales angulos fubtendentia latera imer fO 
xqualia erunt; quod demonftraiTe opoituic» 

. T/tee- 


O) tcft. hujus^ (a) quact. hujus., 
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•Theorema 4. Prepo/kioy. In eadem reSta tinea duahus 
eifdem re£hs lineis alta dua re(ta linea aijualestaltera 
alterunen conjlituentur ad aliudt at^tteal$kd punff^u, 
ad eafdexn partes ^ eofdemy quos pntnareUa Itneatter- 
minos habentes» 



S I enim fieri poteft» i n ^adem 
le^a linea* A B duabus cif> 
dem re^U lineis A C > C B alix 
dux reAx iinex A D D B xqua* 
les 9 altera^aiceti coni^uuaniur 
ad aliud , aeque aliud pun^um 
CyD 9 ad ca^em partes, ut ad 
C,D,eofdcm habentes terminos 

-^r m A»B, «juos prirc^ reftx linex, ita 

A ^ Vt C A quidem lit xqnalis DA* 

eundem ,qucm ipfa terminum * habens A j C B vero 
fit xqualis D B> eundem habens B terminumr& C D 
Angatur. Itaque quoniam A Ccft xqualis A D ; erit» 
& angulus A C,D angulo A D C xqualis. (i) Majcr 
igitur cft A D C angulus angulo D C B. Quare angu- 
lus CDB angulo D C B limito major erit . Kurfus 
quoniam C B eft equajis D B>& angulus C P B equa* 
lis erit angulo D C B : oftenfus aurem eli ipfo multo 
major; quod iieri non poteft . Non igitur in eadem 
se^a linea duabus eifdem re^is lineis aiix dux re. 
^x linex xquales , altera al^i conhituentur ad 
. aliud» 


^'sj quim. hujus. 
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alludi at<{ue aliud pun^^miaiTeafdenrparusieorde, 
quos primae xe^ae>lkieae , terifuDOS habentes i quod 
oAendiiTc oportebat. 

Theorema^, Prtpo^tio S* Si du*trian^uld duo latera^ » 
duobus latenbus.uquAlid habeant » alterum atteri ; ha^ 
beant autem f ir bafim bafi aqualem:an^ulum quoqu]^ 
qui aqualibus lateribus continetur y angulo aqualem 
habebunt, \ , 


S int duo triangula A B C|. D E F, qux duo latera^ 
A B> A C duobus lateribus D E D F aequalia ha- 
beant» alterum alteri^ vt ilt.A B quidem arqualc D E; 
A C vero ipfi D F: habeant autem » & bafim B C bafi 
£F aequalem . Dico angulu quoque BAC angulo EDF' 
Kqualeat elTe. Triangulo enim ABC congruente ipfi 
>\ U DEJ^ triangulo» & pu- 

/ / fto quidem B pofito 

/ in E;reda vfcro lineaJ 

/ BC in EF:congruet»fiC 

■ / , . C. punftum pun£lo F » 

/ quoniam B C ipfi E F 

. C - F clt aequalis . Iiaquc-J> 

% cSgruenie BC ipfi BF; 

congruent Bc BA AC ipfis ED DF. fi enim bafrs qui- 
dem BC bafi EF cpngruit}-laicra autem BA AC late-, 
libus EO DF non congruunt ^ fed permutantur; ut 
£G, GF:conilitueniur in eadem rc(la linea , duabus 
'cirdchi rc^kis lineis , alia: duae redae lip^JC xquales *' 
itinera alteri, ad aliud,aique aliud puodum,ad eal'de 

- F»*' •» 
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" partes , eordem liabemes termi- 
nos :noo coniUtuumur ^utetn,vr 
dcmonllratum«ft3(i) non igrfeur^ 
it baiis BC «ongruic bafi £F ^ 
non congruent 7 & BA AC latcii 
' JateriWus ED DF. congruent igi- 
tur, <^iape 9c angulus BAC an- 
gulo EDF congruet , & ipfierit 
atqualis. 'Si igitur duo triangula 7 duo latera > duobus 
hteribas aequalia habeanr , alterum alteri } habeant 
atncm,Br baUm-baii aequale: angulum quoque aequa*' 
libus lateribus contentum angulo xqualem habe- 
bunt : ^uod demonftrare oporteat. 

\ 1) In antecedente. 

fnhlema \,VrofoJttio 9 . "Datum angulum redfili- 
■fich/n bifariam fecare, 

S it datus angulus rcftilitifus 
B \C itaque opor^tiprura-» 
bifidam fccare. Sumatur in li- 
nea AB quodvis punflum D ^ de 
•a Unca AC.ipfi AD «qualis aufe- 
ratur AE;^i}ju^aqu:e DE, C0- 
ilituatur in ea triangulum xqu i • 
laterum DEF j (a) de AF junga- 
tur . l>ico angulum BAC a reifla 
linea AF bifariam fecarit ^Q^- 
' *C loiam enim AD c(l squalis A& j 

com- 



(i) tert. hujus, {zj pr. hujus. 
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icotnmunls aurem AF ; dux DA AF duabus Ha AF 
aequales futu., altera aiteri« & bads Df xqualis bad 
EFyangulus i^uuiDAF aogiiio EAF eft aequalis. (!) 
.quare datus angulus re^Vtiineus BAC ^ reda liaea^ 
AF bifariam fedus eH: quod facete opoctebar. 

■■■ ■■■- .1 . T ^ 

^3) Ex antecedente* 

’ Trohlema $ . Propo/ttio IO. Dataf» reUitm lioeam 
Terminj,tti>n bifariam fecare, 

S it data redi linea terminata 
AB j opotifet ipfatn bifi- 
T Tiasn fecare. conftttuatur in ea 

/\ iriangulumxquilatcrum ABC t. 

/ \ 5 c fecciur ACB angulus bi- 

/ - \ laiiam reda linea CD. (1^ dico 

A / ID \B AB redam lineam in pundoD 
1 )ifariamfecari. Quoniam enim AC eftsequairsCB ; 
communis autem CO j duz AG CD duabus B>w CD 
xqaales fuat ; alteia alteri: & angulus .ACO aequalis 
.angaloBCD hafts iginit AD bafi BO eii ac ];ulis. (i) 
Ec^obid teda linea terminata AB bifariam fcda elt 
.in puado D: quqdfacete oportebat. 

Problema 6. Propo^io II. DatarecFa linea If punbfo in 
ipfa iato ad re^os anjnioi reSam lineam ducere, * 

S it data reda linea AB > & dat:m >n ipfa pundum 
Cjoportci a pundo C ipfii AB ad red os angulos 


Xl) prx.bujli^. ("O Sx antccc^citic. (5) quart. hujus. 
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icftam lineam ducfre. Sumatur fn AC quodvis pon-. 

ftum Di ipfiquc CD ecqualis po- 
natur CE» (i) & in DE confti- 
tuatur triangulum arquilaie- 
lum FDE i (7J & FC jungatur. 
Dico datar rc^l§ lineae AB a pun- 
ilo Cin ipfa dato » ad reftos fa- 
— gulosduftam effe FC. Quoniam 
enim DC cft squalis CE»& FC communis^erunt duae 
pC CF duabus EC CF arquales, alicra alteri,- & bafis 
DF cft aequalis baflFE. angulus igitur DCF angulo 
ECF cft aequalis» (i ) & funt deinceps. Quaiido autem 
le^a linea fuper re^am lineam iiiiiftens, cos»qui de- 
inceps funt» angulos squales inter fe fecerit : rcAus 
cft uterque arqualium angulorum > (^4) ergo uterquC 
ipforum DCF> FCE eft re^us.Dats igitur redlx lineae 
AB a punftoin ipfa dato C ad re^os tngulos duf^a 
etft FC rcAa linea. Q^od fecilTe oportuit* 

Problema 7 , Propofitio i%. Super datam rePPam lineam^ 
infinitam^ a dato punSio, quod inra non efi^perpen» 
dicularem reStam lineam duure, 

S it data quidem rc^alineiL« 
inftnita AB , datum vero 
punAum C , quod in ea non eft 
Oportet fuper datam reftam H* 
ream infinitam AB» ^ dato pun- 
fto C , quod in ca non eft , pot- 
A — B pendiculaicm redam lineamJ 

du- 



{i)fcc,Hojus. (Vpr.(j)oct. hujus» 
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bucere. Sumatur cnJm a 5 f afteras pajles Jpdus AB re* 
lineae quodvis pundlum D: & centro quidem C» 
inicrvallo autem CD > circulus deferibatur EFG : 

( & EG in H bifariam fecetur. ( a ) jungantuxque 

CG»CH, CE. Dico fuper datam reA.am lineam infi- 
nitam AB ) a dato punAo C , quod in ea* non cfi > 
perpendicularem CH du£lam elTe . Q^niara enimu^ 
aequalis cft GH ipfi HE , communis autem HC , dita 
GH HC, duabus EH» HC aequales funt, altera alier?; 

& bafis CG cfi aequalis bafi CE . Angulus igitur 
CHG angulo EHC cft aequal.s» (''3 ) & funt deinceps;, 
cum autem refta linea fuper redam lineam infjftcns, 
eosiqui deinceps fuot » angulos i aequales inter fe fe- 
cerit , redus eft urcique aequalium angulorum , 
qux iufiftit reda linea* perpendicularis appellatur 
ad eam, cui infiiiit» ( 4 ) ergo fuper datam rtdam li- 
neam infinitam AB \ datopundoC . quod in ea nen 
cft> perpendicularis duda cft CH. Q^od facere opor- 
tebat. 

» 

(1) Poftul.3.faj 10. hujus (jJ od. hujus. D ft'.io. 

Theorema 6 , PropoJItio 13. Cum re£fa Unca fuper reflam 
■ conftjl ens lineam au <:^ulos fecerit » vel duos rc^es , Vil 
duobus reclts aquales effciet, 

R Edaenim Irnea quxdam AB fuper redam CD 
confiftcns angulos faciat CBA,ABD. Dico CBA 
ABD angulos > vel duos redos efte, vel duobus redis 
arquales) fi enim CBA efi xqualis ipfi aBD> duo tec'li 

B I iunt* ' 
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futiti (,x ) (!n minus, ducitur i 
punfto B ipli CD ad rcftos an- 
gulos BE. anguli igitur CBE 
£BD lunt duo ledU & quonii 
CBE . duobus CBA ABE eft 
aequalis, communis apponatur 
£BO. ergo anguli CBE £BD 
tribus angulis CBA ABE £BD 
fune aequales. Kurfusquonia DBA angulus eft aequa- 
lis duobus DSE, EBA»comnmnis apponatur ABC>an- 
guli igitur DBA AB,C tribus DBE £6A ABC aequales 
lunt. At oHensu eft angulos*quoque CB£> EBD cifdd 
tribus aequales cfTecqux vero eide funtxqualia,& in- 
ter fc «qualia Tunt, (2 ) ergo ,& anguli CBE, EBD 
ipHs DBA ABC funt «quales, fuutque CBE EBD duo 
te^i anguli; igitur DBA, ABC duobus re^is «quales 
«runt,ergocum rc^a linea fuper redam lineam con- 
iiliens angulos fecerit , vel duos redos . vel duobus 
ledis «quales efficiet. Q^od oportebat demonfttarc. 


{jJ Diffin.10. (2) Axioma. X. 


Theorem^l-Propojith 14, Si ad ali^uant reldam lineam^ 
dtttjue ad punctum in ea^dua linea non ad cafdem • ' 
partes pojita , anj;uloSy(fui deinceps funtyduobus recfit 
annales fecerint', ipfa retia linea in direSum fsbi invi'^ 
aem erunt, 

A d aliquam enim tedam lineam AB , atque ad 
pundum in ea Bidux zcdslincap BC» BD non 
' -.ad 
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. ad eardem partes polita» angUlos* qui demceps Tunt, 
ABC ABD duobus re^is xqualcs faciant . Dico BD 
ipil CB in diredum eiTe. Si enim BD non cft in dire- 
ftum ipfi CB , lit ipfi CB in dire^um B£ . Quoniam 
igicui re^a linea AB fuper reAam CB£ confidit, an* 
A guli ABC ABE duobus re^is funt 

aequales. X ) Sed & anguli ABC 
ABD funt zquales duobus tcAis. 
g Anguli igitur CBA ABE ipfis CBA 
« ABD fqual:(^runtXon:mlunisau- 

J«_J2JU:~l& feratur AE^\ £tgo reliquus ABE 
Tcliquo ABD cll a:quali5,minor majorijquod fieri non 
poteft. Non igitur ££ e(l in diredum ipli BC. Simili- 
tcrodendemus neque aliam quampiam eife . praeter 
BD. ErgoCB ipii BD in dircdum erit . Si igitur ad 
aliquam rcAam lineam>atque ad pundum in eajdus 
reda lines non ad eafdem partes poritae,angulos,qui 
deinceps funt* duobus redis aequales fecerint , ipfs 
redae lineae in diredumfibi invicem erunt. Quod 
dcniondrarc oportebat. 


I ) Ex antecedente. 

T bearem A 8. Propejitit i j. Si duA re^A Une a fe invicem 
fecuerintiAn^ulos Ad verticem funt^ inter fe*^HAr> 
ies eflcient»^ 

D u« enim redae lineae AB,CD fc invicem fecent 
in pundb £ . Dico angulum quidem A£C 
angulo DEB ^ asgulum vero CEB angulo AED xqua- 

S % Um . 
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Icm clTe. Qnoniam enim recta linea AE fuper re- 
ctam CD conliftens angulos facit CEA AED j erunt 
A D duobus rectis squales • (i) 

N. Rurius quoniam rerta linea D® 

fuper reftam AB confidens facit 
. angulos AED DEB, erunt AEO 
/ DEB anguli squales duobus rc 

flis. Ortenfum autem cft angulos 
^ B quoque CEA AED duobus reftis 

cfle squales . Anguli igitur CEA 
AED angulis AED DEB squales funt . Communis 
auferatur AED. Ergo reliquus' CEA reliquo BED 
eft squalis. a ) Simili ratione, 8c anguli CEB» DEA 
squales oftcnduniiir . Si igitur dus re^lslines fc_j 
in \^icem fecuerint > angueos ^ qui ad verticem funt , 
squilcs efficient. Quod oftendere oportebat. 


(i) 13. hujus. ^2) 3.com.not. 


corollarium. 

~Exho*c manifefte confiat reftas lineas , quotquot 
fc invicem fccant » facere angulos ad fcAionenu^ 
qaatuocreflis squales. 

TheoremA g. Proptjirio i6. Omnis trianfulji uno Utere » 
producto ^exfertor angulus utroque interiore ^ & oppo/im 
to efl major. 

S it triangulum ABC . 8 c unum ipfiuslarus.BC ad 
D producatur . Dico exieriorem angulum ACD 

utro- 
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utroque interiore, & oppofito,vIcIelIcet CBA,8c BAC 
ibajorem ciTcj Sececur enim AC bifariam in E, ( i ) 

& jundla BE producatur ad F; 
p ponaturqjipfi BE aequalis EF. 

/\ /f jungatur prxcereaFC>& dufta 

/\ yj A.C ad G producatur.(^oniarn 
/ \Ey / igitur AE quidem cft aqualis 

/ / EC > BE vcr6 ipfi EF » dua AE 

y /\ / EB duabus CE EF aquales sut, 

/y \/ altera alteri : & angulus AEB 
fi C y P - angulo FEC cft squalis,ad ver* 
^ ^ - - 7\ ticcra enim funt . Bafis igitur 

/\ AB aqualis cft bafi FC;5c'ABE 

/ \ triangulura»triangulo FEC , 

/ \ reliqui anguli reliquis angulis 

- / \ aquales > alter alteri , quibus 

/ aqualia latera fubtenduntur. 

IFf vi \ ^ 2 ) Ergo angulus BAC eft 

aqualis angulo ECF. Sed ECD 
angulus major eft ipfoECF . Major igitur cft angu- 
lus ACD angulo BAE. Similiter re^a linea BC bifa- 
riam feflra* oftendetm etiam BCG angulus ,lioc eft 
ACD angulo ABC major.Omnis igitur trianguliiuno 
latere produfto, exterior angulus utroque interiore » 
& oppoilto major cft . C^d oportebat dtmonftrarc* 


B ? 


TAe#- 


(ij lo.hujus. (a) 4.hujus« 
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Tharema lO. Profojitio 17. Omnis trianguli du(f Ancili 
duol/HS re^is minores fttnr> quomodocHmtjue fUmptL 

S Ir triangulum ABC » 
Dico ipiius ABC cria- 
guli duos angulos quo- 
modocuque suptos duo- 
bus rcftis minores clTc^* 
Producatur enim BC ad 
D . Etquoniam trianguli 
ABC exterior angulus 
ACD major eft intcriorct 
& oppofito ABC ; ( i) conamunxs apponatur ACB» 
Anguli igitur AC D> ACB> angulis ABC BCA majo- 
res funt. Sed ACD ACB funt aequales duobus redlis. 
( }) Ergo ABC BCA duobus reftis funt minores. Si- 
militer demonftrabimus angulos quoque B^ ACB* 
iiemque CAB ABC duobus reftis minores effe. Om- 
nis igitur trianguli duo angUli duobus reftis mino- 
res funt» quomodocumque fumpti;quod dcmonftra- 
le oportebat. 

(i) i6,hujus. }. hujus* 

Theorema ii. Propofitio Omnis trianguli ma^ui/d* 
tus majorem angulum fulrtendit» 

It triangulum ABC habens latus AC latere AB 
majus. Dicoidc ABC anguium angulo BCA ma- 

j[oxeni . 


s 
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jorcm e/Te. Quoniam enim AC majus ell , qnam 
fonatur ipft AB a:qualisAD,* &BD jungatur. Ec 



quoniam trianguli 
BDC exterior angu- 
lus dl ADB f erit is 
major interiore , 8c. 
oppolito DCB. ( I ) 
fed ADBxqualis dl 
ipfi ABD , quod & 
s latus AB lateri AI> 


• fit ?equale,(a^ major Igitur cft & ABD angulus; an- 
gulo ACB. quare ABC iplo ACB multo major erit. 
Omnis igitur trianguli majus latus majorem anguli 
fubtendit: quod oportebat dcmonftrare. 


( I J i6.hujus. (' 2 ') j.hujus. 

Theorema t 2 . Propo/tth 19 . Omnit trianguli major an* 
gttlnsmauiL atus fubtendit. 

A 

^ It triangulu ABC ma- 
^ jorcro habens ABC an- 
gulum angulo BCA. dico » 
& latus AC latere AB ma- 
■ ■ juselTc. Si enim nen cft 

C S majus ^ vel AC eft xquale 

ipfi AB r vel ipfo minus . 
itqualc Igitur non cft» nam & angulus ABC angulo 
ACB asqualis eiTct,- non eft autem; non igitur AC ip- 
fi AB cft squale . Sed neque minus f citet enim,Sc- 

B 4 an- 
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snguliis ABC angulo ACB minor; atqui non eft.no/i 
igitur AC raious cft ipfo AB oftenlum autem cit 
neque aequale efle. ergo AC ipfo AB eft majus, ort- 
nis igitur trianguli major angulus majus latus fub- 
tendit» quod oportebat demonflrare. 


Theorema It. Propo/Ttio 70, Omnis trianjuli duo latera 
reliquo majora funt, quomodocumque fumpta. 

S U enim triangulum ABC» 
dico ipfius ABC triangu-* 
li duo latera reliquo majora_f 
efle , quomodocunque fum- 
pta j vWeltcct latera qyidem 
BA,AC majora latere BC; la- 
tera vero AB BC mejora la- 
tere AC; & latera BC CA 
majora ipfo AB. producatur enim BA ad punftunrL.» 
D; ponaturque ipfi CA atqualis a 6'; & DC jungatur. 
Qjjpniam igitur DA cft aequalis AC , erit ^ angulus 
ADC angulo ACD arqualis. C\) Sed BCD angu’us 
ma}or eft angulo aCD. angulus igitur BCD angulo 
ADC eft major; Et quoniam irinnguliin^l DCB ha- 
,bens BCD angulum majorem angulo^|0|pni3>orc]n 
autem angulum majus latus fubtenditT^/1 erit la- 
tus DB latere BC majus ; Sed DB cft aequale ipliS BA 
AC, quare latera BA AC ipfo BC majera funt. Simi- 
liter oftendemus.& latera quidem AB BC majora ef- 
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i) j.hujus. ( a ) Ex antecedente» 


-I» 
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' fe latere CA ; latera vcrb BC CA ipfo AB tnajota_». 
Omnis igitur trianguli duo latera reliquo majocaj 
funt, qtiomodocumquc fumpta i quod oftcndcre««i 
oportebat. 

i 

! Theorema 1 4. Propo/^tie a i. Sia terminis unius Uteris 

* trianp^uh dua reif* linea intra anfiitu^ntur , ba reli* 

I ^uis duobus trianguli lateribus minores quidtm eruntt 

I ’ majorem veto anpdum continebunt» 
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rtor angulus BDC major !pfo CED. EaJem ratione ^ 
& trianguli ABE exterior angulus CEB ipfo BAC eft 
tnajor* Sed angulus BDC oftenfus eft majorangulo 
CEB. multo igitur BDC angulus angulo BAC major 
erit. Quareii a terminis unius lateris trianguli duae 
re^s lineae intra conftituantur ,hx reliquis duobus 
trianguli lateribus minores quidem erunt , majorem 
▼ero angulum continebunt* quod dcnionftiaxeopor> 
tebat. 

jProIflefna 8 . Proportio il. Ex tribus reSfis lineis tri^ 
Shs rtEhs hneis datis aquales Jint , triangulum cofijii^ 
tuere, oportet autem duas reliqua majores effi , quo~ 

' moiocumque fumptas \ quoniam omnis trianguli duo 
latera reliquo majora funt ^ quomodocumque fumpta, 

S int tres datae rectae lineae A,ByC>quarum du; reli' 
qua majores (inr, quomodocumque fumpta; , ut 
fcilicetAiB quidem flnt majores quam C ,* A, C vero 
majores qu^in B ; & praeterea B , C majoies quam A. 
Itaque oportet cx te^is lineis aequalibus ipiis AiB,C 



triangulum ccnflituere.Exponatur al’qua reAa Hnea 
DE, terminata quidem ad D* infinita vero ad & 
ponatur ipfi quidem A aequalis DE>ipfi veto B aequa-* 
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Iis FGi & ipfi C «qualis GH; & centro F > intervallo 
autem FD circulus defciibatur DKL('i ^ Rutfufquc 
centro G » & intervallo GH > alius circulus KLH de- 
fcribaiur, & jungantur KFj KG. Dico ex tribus rcftis 
lineis aequalibus ipHs A,B?C tiiangulum KFG condi- 
tutum clVe. Quoniam enimpunftuniF centrum cil 
DKL circuli ; crir FD «qualis FK , Sed f D eft «qua- 
lis A. ergo, & FK ipfi A eft aequalis. Rurfus quoniam 
pundVum G centrum eft circnli LKh^ erit GH «qua«; 
lis GK.Sed GH.ed aequalis C.ergo,& GK ipfi ecqua- 
lis erit ; eft autem & FG aequalis B tres igitur regiae 
ITneae KF»FG>GK tribus A>B,C fquales funt Qu^arcj» 
cxtribusrcftis lineis KF^FG, GK , quae iunt «quales 
tribus daris rc£lis lineis A, B>C>triangulum conftitu- 
tnm eft KFG. quod facere oportebat. 


■ ) tert.poftul. . 

LroblemM 9, Propo/itio datam re^am lineam»^ 

ad datum in ea punlfumidato angulo rcclilineo a<^ua^ 
tem annutum relfilineum confiituere» 

S it data quidem re^a lin>;a A B » datum verb \rije 
ipfa pun^lum A ; & datus angulus reftilineus 
D CE. oportet igitur ad datam renari'» lineam A B» 
&ad datum in ea punftura A>dato angulo rc Ailir^o 
D C E 5 «qualem angulum reftilineum conilituerc. 
Sumantur in uiraquc ipfarum C D>C E quxvis pun- 
fta D, E 9 jungaiurque D £> & ex tribus reftis lineis, 
. quaeaequaio ftnt iribus Cd>D£ » £ C triangulum 

ton- 


eonftitufttur A F G» 
prxccdenti ita ut C D 
iit squalis AF > 6c CE 
ipfi AG> &DEipfi 
CF. ItaqUe quoniam 
diis D C}C £ diiabus 
FAjAG squales funt* 
altera alteri j & bafis 
D E eft squalis baii 
angulo F A G squalis» 

P r> Ad datam igitur leftam lineam A B, & ad da- 
tum in ea pundum A, dato angulo rcftilinco D C E 
squalis angulus te^ibucus coniiitutus ciiFAG^ 
'■ quod facere opoitcbat. 

^ 1 ^ o£V. hujus. 

Thesrefna ly, Propo/itio 24. Si duo triangula duo laters 
duobus lateribus aqualia habeantyalterum alteri^an* 
gulu autem angulo ma\orem , <jtii aqualibus reffts Ih 
neis continetur , & bafim bafi majorem habebunt» 

S int duotii agola ABC» DEF, qus duo latera AF* 
AC duobus lateribus DE.DF squalia habeant* 
alterum alteri » videlicet latus quidem AB squalem 
lateri DE, latus vero AC squale DP;&,anguluS BAC 
#ngulo EDF lit major . Dico , 6c bailm BC baC EF 
majorem cfTe . Quoniam enim angulus ^AC majoi 
eft angulo EDF ; conftituatur ad reftam linesm DE, 
bi ad pudlum ia ea D, angulo BAC squalis angulus 

EDG*' 



• erit . & ansulus D C E 
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EDG , ) ponatuV 

que altcruiriipfaruni 
AC DF aequalis DG» 
& GE, FG jungantur. 
Itaque quoniam AB 
quidem cft aequalis 
DE» AC vet6 ipn D3; 
duae BA AC duabus 


ED DG xquales fanr> 
altera alteri ; & angulus BAC eft aeou-aiis angulo 
EDG. Ergo bafis BC bafi EG eft aequalis. ( 2 ) Rurfus 
quoniam aequalis eftDGipfiDF; fic angulus DFG 
angulo DGF : ( )^ erit DFG angulus angulo EGF 
major. Multo igitur major eft EFG angulus ipfo EGF. 
Et quoniam triangulum eft EFG, angulum EFG ma-, 
jorem habens angulo EGF; majoci aurem angulo ma« 
jus latus fiibtcndiiur. ( 4 ) erit , &latus EG Utere:-.# 
EF majus. Sed EG latus elt aequale lateri BC. Ergo>8c 
BC ipfo EF majus erit. Si igitur duo triangula duoU- 
^.tera duobus lateribus zqualia habeant , alterum al« 
teri» angulum autem angulo majorem , q^uixquali- 
bus re^s lineis continetur : £c baiim bali majorem 
habebunt. Q^d oportebat dcmonftrare.i 




T!)*9* 


^j) Ex .irtecedcntc quarf, hujus, (i) y hujus. 

Iu j us. 


\ 


\ 
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The^rtmA l6, Pr$f»Jitto SJT» Si du9 frUfi^U dno Ut er a 
duobus lateribus aqualia habeant ^alterum alteri» ba» 
fm vercba/i ma]oremfir angulum angulo y^ui aquali- 
kus lateribus «mtineturt majorem h^ebunt, 

S int duo triangula^ 
ABC DEF, qu« duo 
latera AB AC duobus 
lateribus DE DF acqua> 
lia habeant, alterum^ 
alteri ^ videlicet latus 
AB aequale lateri DE,8c 
latus AC lateri DF : ba- 
Hs autem BC bafi EF fit major. Dico , & angulum-» • 
Bac angulo EDF majorem effe. Si enim non cft ma- 
jor vel «qualis eft » vel minor • Aqualis autem non 
«ft angulus BAC angulo EDF : effet enim , & bafls ' 
BC bafi EF aequalis, (ij Non eft autem , Non igitur 
aequalis eft BAC angulus angulo EDF . Sed ncquc-» 
minor. Minor enim effet » & bafts BC bali EF.(a) 
Atqui non cft. non igitur angulus BaC angulo EDF 
eft minor. Oftcnfum autem cft, neque effe aequalem.- 
^rgo angulus BAC angulo EDF neceffarib major 
•erit. Si igitur duo triangula duo latera 'duobus late- • 
libus aequalia habeant 1 alterum alteri » baiim vero 
bafi majorem i Bc angulum angulo, qui «qualibus la- 
teribus continetur , majorem habebunt. Quodde-» * 
moiTft rare oportebat. Theo- 


^ X ) quartJtu jus. 2 ) £x antecedente. 
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yhwrema VJ. Prepi/ttio iS. Si duo triangula duos angia» 
i$s duoOus angulis aquales habeant t alterum alteri^ 
unumque latus uni lateri aquale y vel quod aqualibus 
adjacet angulis t vel quod uni aqualium angulorum 
fubtendituryir reliqua latera reliquis lateribus aqua- 
lia, alterum alteri > ir reliquum angulum reliquo an- 
gulo aqualem habebunt, 

A D duo triangula^ 

A A ^ ABC DBF, quae duos 

C/\ /' angulos ABC BCA duc- 

/\ \ /* \ bus angulis DBF EFD 

/ \\ / \ aequales habeant, aiccru 

/ \\ / \ alteri» videlicet angulu 

n p- ' fl quidem ABC aequalcm-* 

M fi' JP angulo DBF j angulum 

veto BCA angulo £t''D. 
Habeant autem» Sc unum latus uni lateri aequale > Sc 
primum quod squalibus adjacet angulis ; nemp^ la- 
tus BC lareti BF. Dico , & reliqua laieta reliquis la- 
teribus squaiia habere, alterum alteri» latus fcilicec 
AB lateri DEj & latus AC ipfi DF, & reliquum angu- 
lum BAC reliquo angulo £DF squalem. Si enim 
insqualis ed ABipfl OE. una iprariim major eft. Sit 
major AB > ponaturq; GB squalis DE »& GC junga- 
tur. (^oniam igitur BG quidem eft squalis DE, BC 
vero ipll EF,dus GB BC duabus DE EF squales sur» 
altera alteri : & angulus GBC squalis angulo DEF., 
3a.(is igitur GC bad DF cd xqualist^dc GBC triaugu- 

ium ' 
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Tum triangulo DEF ,& reliqui angu^fcfiquls angu- 
lis «quales t altei alteri > quibus «qualia latera fub-; 

tenduntur, (i^ Ergo 
^ GCB angulus eft arqua- 
C/\ /1 lis angulo DFE. Sed an- 

/\\ / \ gulus DFE angulo liCA 

. / ' \ / \ «qualis ponitur. Qi^arct 

y \\ / \ & BCG angulus angulo 

/ M / I BCA eft «qualis » mi- 

B HC E F nor majori , quod ficti 

« non poicft . Non igitui 

inatqualis eft AB ipfi DE . Ergo «qualis erit. Eft au- 
tem & BC a:qualis EF. Itaque diiac AB BC duabus 
DE Ef «quales funt ^ altera alteri i & angulus ABC 
«qualis angulo DEF. Bifis igitur AC baft DF, & re- 
liquus angulus BAC reliquo angulo EDF eft ^qualis. 
^ 2 ) Sed rurfuc fint latera, qu« «qualibus angulis 
fub(enduntur>«qualia,vt AB ipfi DE. Dico rurfus, 5c 
zeliqua latera reliquis lateribus «qualia e (Te ; AC . 
quidem ipfi DF» BC vero ipfi EF ; Bc adhuc reliquum 
angulum BAC reliquo angulo EDF aqualem. Si enim 
inxqualis eft BC ipfi EF'» una ipfarum major eft. Sic 
major BC»fi fieri potefti ponaturque BH «qualis EF, 
Bc AH jungatur. Q^onia igitur BH quidem eft «qua- 
lis EF , AB vero ipfi DE ; dux AB BH duabus DE EF 
aequales funt» altera alteri, Bc angulos «quales conti- 
ncnt.Ergo bafis AH bafi DF eft ^qualisjBc ABH trian* 
gulum triangulo DEF» Bc reliqui anguli reliquis an« 

gulis 

' 'I ) quait>hujuit f 2 )quatt.hujus* 
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gulis aequales erunty alter alteri i quibus squalia Ia*' 
tera rubtenduntur. ( 3 ) J&qualis igitur eft angulus 
BHA. angulo EFD Sed EFD cft «qualis angulo BCA. 
Ergo,& BHA angulus angulo BCA eft xquslis. Ttia- 
guli igitur AHC exterior angulus BHA «qualis eft 
interiore ,& oppoHto BCA , quod Heri non poteft. 
Q^are noo inxqualis eft BC ipH EF. Aqualis igitur. 
Elt autem y & AB «qualis DE. Dux igitur AB,BC 
duabus DEjli^F «quales funualtera alteri 1 *angulofq; 
«quales continent. Q^are bafts AC «qualis eft baii 
DF > & ABC triangulum «quale triangulo! DEF 
reliquus angulus BAC reliquo angulo EDF eft 
«qualis. Si igitur duo triangula duos angulos duo* 
bus.angulis «quales habeant^ alterum alteii,unuirq} 
latus uni lateri «quale ^ vel quod* «qualibus adjacet 
angulis* vel quod uni «qualium angulorum fubien- 
ditui;& reliqua lateta reliquis lateribus «qualia..» 
alterum alteri*^ reliquum angulum reliquo angulo 
«qualem habebunt (^od oportebat demonftrare. 

( } ) quart.hu jus 

Theorema i9, Propojitio Si in ditas re^as lineas re» 
£falin»a incidens alternos angulos inter fe auqaUs 
feeent * parallela erunt rt £fa linea- 

I N duas enim icftas lineas Afi,CD , ref^i linea £B 
incidens alternos angulos AEF >£FD «quales in- 
ter fe faciat. Dico rcAam lineam AB ipfi CD paral- 
lelam cfse . Si enim non cft parallela » piodufts 
A£)CD, vel ad partes B*D conuenient» vcl ad paitcs 
A^C. producantur * conveniantque ad paitcs £,D in 
puojCto Gl Itaque GEF trianguli exterior angulus 

C AEF 




54 'Euclidis Elem, 

AEF major cft intcriorc»& oppofito EFG (i) Sed H 
«qualis, quod Heri noopoceft : non initui ABjCD 



produA§ ad partes B,D convenIent.Simillter dcmon- 
ilrabitur neq; convenire ad pai)tcs A,C. quas vero in 
neutras partes conveniunt , paralleJa? inter fe funt. 
( Parallela igitur eft AB ipfi CD. <^are H in-* 
duas re^as lineas refta linea incidens alternos an- 
gulos inter fe aequales fecerit ? parallela: inter 
erunt, reft* linea:, quod oHendere oportebat. 

{ i) i 6 . ihujus, {,z) E>i^. 55 . 

f 

Theorema optio i8. Si in duas re^as lineas reUa 

Unca incidens exteriorem angulum interiori ^ & oppo- 
‘ • fitOy &ad eafdem partes aqualem fecerit y vel interio- 
res y dr ad eafdem partes duobusrellis aquales , paral» 
fela erunt inter fereff^a linea, 

I N duas enim leftas Ijoeas A B, CD redla linea^ 
EF incidens exteriorem angulu EGB inter iori>^ 
oppoHto G H D «qualem faciat j vel interiores , 8c 
ad eafdem partes BGH>GHD , duobus teftis «qua- 
les. Dicorc£lam lineam ABrc£V« GD. parallelam 
«fle. Qupniam .n. EGB angulus aequalis eft angulo 

<CHP; 
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GHD 9 angulus 

* ' M autc EGB ango- 

^ NQ • O- Ii) AGH^i )crit, 

& angulus AGH 
angulo GHD «- 
qualiSjfit funt al- 
Terni , Jarallela 

^ ” \P ^ igitur cft AB ipli 

CD. (2 ) Rurfus 
^uonlE anguli EGHjGHD duobus Tc<flis funt aequa- 
les , ^ funt AGH BGH aequales duobus re^is ( 3 ) 
erunt anguli AGH>BGH angulis BGH GHD aequa- 
> les . Communis auferatur BGH. Reliquus igitur 
AGH e(i aequalis reliquo CHD; defunt alterni. Ergo 
AB ipli CD parallela exit . Si igitur in duas rc^as 
lineas reda linea incidens exteriorem angulunt in- 
teriori yScoppoiltO) \ adeafdem partes aequalem-» 
I ibeerit , vel interiores , Bc ad eafdem partes duobus 
# ‘ ledis aequales ; parallelae erunt inter fe rcAae lineat* 
<i^d demonftrare oportebat. 

( 1 ) x5.hujus.ya } Ex amcccdcntc (3)i5.huju5. 


'Iheurema 20» Propofirio 2 g* In paraUelds reffas lineAS 
reSfa line^i incident % ^ alternos angulos inter fe a<j\ia- 
les, ir exteriorem interiori , cft oppofito , & ad eafdem 
partes annalem 9 & interiores > & adeafdem partem 
etuofms relfis aquales ejfciet* 

I N paiailelas enim reiflas lineas AB» CD rc 21 a 
linea incidat £ F.Dico alternos angulos AGH» 
GHD inter fe squales ef£c‘ere > 8e exteriorem-» 
£GB)iatczloii> & ad eafdem partes GHD squalem: 
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& interiores , & *d eafdem partes BGH» GHD duo- 
bus reftis *qualcs. Si enim inxqualis cft AGH ipfi 

GHD, unus ipfo^ 
T) rum major eft. Sit 

quoniam AGH an 
gulus major cft- 

C X D angulo GHD ; co- 

|j>v munis apponatur 

** \P KGH. Anguli igi- 
tur AGHiBGH an- 
gulis BGH,GHD majores funt . Sed anguli AGH 
BGH funt aequales duobus reftis. ( i ) trgo BGH, 
GHD anguli funt duobus reftis minores . vero 
minoribus ) quam fint duorefti* ia inBnitum pro- 
ducuntur rcftx line* inter fc conveniunt (a ) Ergo 
reftx linex AB>CD in infinitum produft* conve- 
nient inter fc. Atqui non conveniunt, cum parallelae 
ponantur . Non igitur inxqualis cft AGH angulus 
angulo GHD. Quare neceflfario cftxqualis. Angu.* 
Ius aurem .^GH xqualis cft angulo EGB( 3) Ergo» 
g|£c EGB ipil GHD squalis erit. Communis appona- 
tur BGH. Anguli igitur EGB,F.GH funt xquales an- 
gulis BGH, GHD. ScdEGB,BGH xqualcs funt duo- 
bus reftis. Ergo» & BGH,GHD duobus reftis xqua- 
I^s erant- In parallelas igitur reftas lineas rc£la li- 
nea incidens, & alternos angulos inter fc xquales » 
’ Bc exteriorem interiori^ &opponto> &ad eafdem-* 

par- 


( I } 13. hu/us. fi) poft j. ( ij. hujn«. 
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partes aequalem » & interiores , 5c ad eafdem partes 
duobus rc<flisa:qualcs efficiet. Quod oportebat dc- 
mondiaic. 

Theoremati, Propojitio 50, eidem reSfa linea fnnt 
parallelff ir inter fc parallela erunt, 

^ ^ B *C utraquc-» 

^ ^ ipfarum aP» 

y - CD ipfi EF pa- 

E F rallela . Dico* 

fic AB ipfi CD 

^ jj parallelam tU 

~y^ fe.lncidat enim 

in ipfas rcfta 
linea GK‘ . 5c 

qaoniam in parallelas refl-as lineas AB,EF. rcfta li- 
nea GK incidit, angulus AGH angulo* GH^eft *- 
qualis, Rurfus quoniam in parallelas rcftas lineas 
EF>CD, refta linea incidit GK , aequalis cft 
angulus angulo GKD. oftenfus autem eft , & angu- 
lus AGKanguIo GIIF aequalis; ergo * & AGK ipfi 
GKD xqualis erit, & funt alterni. Parallela igitur 
cfiABipn CD*. Ergo qu« eidem rcftae linex funt 
parallelae, 8c inter fc parallelae erunt» quod oporte- 
bat denionfitare. 

problema 10. Propeftie jt. Per datum punifum dat^ 
reclx linea parallelam reffam lineam ducere, 

S it datum quidem punftum A , data vero refla 

linea BC, Oportet per A punflum ipfiBCrefl« 

e } ii' 
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lineae parallelam rcftam lineam ducere. Sumatar 
in BC, quodvis punftum D % & jungatur AD; con* 

fticuamrq> ad re^am^ 
lineam DA ^ 6c ad pun- 
Aum i ri ipfa A> angula 
ADC aequalis angulus 
DAE. ) fit in dire- 
ftum ipilEA re^a li- 
nea AF producatur • 
Q^onia igitur induas 
reflas lineas BC>EF refta Unca AD incidens alternos 
angulos EADtADC inter fe aequales efficitiEF ipfi BC 
parallela erit ("i, ) Per datum igitur punftum A da- 
txreftae lineae BC parallela dufta cft reda linea^ 
EAF. quod facere oportebat. 



^ I ) ij. hujus, (a; 17. hujus. 

«> 

Xheorcmai2> Vropojitio 3 ». Omnis trianguli uno 
tere produco exterhr anTulus duobus' interioribus , ?5r 
oppojitis efl Atjualis} & trianguli tres interiores an^ 
zuliduobui reihs aquales funt. 

S lc triangulum ABC; 

fic unum ipHus latus 
BC in D producatur. 
Dicoangulum exterio - 
rem ACD duobus in- 
ferioribus , 5 c oppofitis 
CAB ABC , xqualcnu» 
dlej fic trianguli tres 
in- 
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zotetiores angulos ABC BCA CAB duobus refti> 
e(Te aequales. Ducatur. n. per pundlum C ipli AB 
red^ lineae» parati eia CE* ( i ^ Et quoniam AB ipll 
CE parallela eft» & in ipfas incidit AC , alterni an* > 
guliBAC»AC£ inter fe aequales funr. (^i^Rurfus 
quoniam AB parallela cB CE i- Bc in ipfas inddit re* 
Aa linea BD > exterior angulus ECD interiori , 9 c 
oppofito AJJCcft aequatis. ( 3 )Oftcnfus autem eft 
angulus ACE aequalis angulo BAC . C^are totus 
• ACDenerior angulus squalis eft duobus interiori- 
bus ,&oppo(itis BAC»ABC« communis apponatur 
AC8. anguli igitur ACD»ACBtdbus ABC,RCa»CAB 
xquales funt . Sed anguh ACD » ACBfunt xquales 
duobus re£Vis. (4) Ergo & ACB,CBA, CAB duobus 
reftis squales erunt. Omnis igitur trianguli uno Ia. 
tere produfto exterior angulus duobus interioribus» 

& oppolttis cft squalis i & trianguli tres interiores 
anguli duobus reftis squales^ funt. Quod demon- 
Brare oportebat. 

fi ) Ex antecedente. ( a ) 29. hujus. ( i ) 19. hujus 
(4^ 13. hujus. 

% 

T/)foremnt$, Propo/itio ^lu£ xqu^les^ dr pxralleUs 
ai eafUc partes coNfungunt rtCfa linea t dr ayua* 
les^ dr parallela fant, 

S int squales» &parallels AB.CD: & ipfas con- 
jungant ad eafdcmpattcs rccls lines AC»BD. 
Dico AC BD squales , & parallcUs elsc » 

C 4 
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turcnimBC. Et quoniam ABparallela cft CD, in ' 
ipfafq; incidit BC> alterni anguli ABC, BCD aequa- 
les funt . ( ij Rutfus 
qiionia AB ell aequalix, 
CD > communis autem. 
BC> dUJE AB, BC dua- • 
bus BCjCD funt aqua-1 
Ics i Bc angulus ABC 
aqualis angulo BCD. 
BsHs igitur AC baf) BO 
eft aqualis: trianguluq; ABC triagulo BCD:& rdiqui 
anguli reliquis angulis xqualcs erunt , alter alteri t 
quibus aequalia latera fubtenduntur fi) Ergo an- 
gulus ACB angulo CBD eft xqualis . Et quoniam in 
duas reflas lineas AC, BD refta linea BC incidens, 
alternos angulos ACBj CBD senualcs inter fe efficit, 

^ parallela eft AC ipli BD. ( $ J Oftenfa autem eft , 8c 
ipfi aequalis. Q^ae igitur aequales ; & parallelas ad . 
eafdcm partes conjungunt refla: lineae , fic ipfae 
aiquales > & parallelae funt . Quod oportebat de- 
monftrare. 

(1)19. hu|*is. ( a )4.hujus.^, ) 27. hujusr 

Theiremai^. Propo/itio ParaUdo^rarr.morttm fpn- 
tiorurfi latera , qua rxoppo/ito an<riui , inter fe 
aqualia funt', dr diameter ea bifariam fccat. 

S li paralielogrtmmum ACDB , cujus diameter 
B-C. Dico AC)D^B paralldograiami latera > quae 


Digitized bv C5J.ogjt’ 





Liber Primui, 4 j, 

ex oppofito, &angfilus inter fc aequalia efle. j ^ 
diametrum BC ipfum bifariam fccare. Quoniam. 

.n.paraliela elt ABipiI 
CD? dcinipfas incidit 
rcdla linea BC; anguli 
alterni ABC,BCD inter 
fe aequales funt • R,ni« 
fus quoniam AC ipd 
BD paralleh eft « & in* 
pfas incidit BC> al-> 
terni anguli ACB>CBD aequales funt inter fe. Duo 
icitur triangula funt ASCtCBD > qua; duos angu^or 
ABCiBCA duobus angulis BCD, CBD aequales ha- 
bent, alterum alteri : & unum lacus uni lateri aequa* 
le, quod ell ad aequales angulos > utriq; communem 
BC. ^got & reliqua latera reliquis lateribus aeqoa- 
lia habebunt alterum alteri* & reliquum angulunw 
reliquo angulo squalem . squale igitur eli latus 
quidem AB laceri CD: latus vero AC ipft BD. & an- 
gulus BAC angulo BDC squalis* Et quoniam angu- 
lus ABC eft squalis angulo BCD; & angulus COD 
angulo ACB* erit totus angulus ABD squalistoti. 
ACD. Ollenfus autem eft » 8c angulus BAC angulo 
BDC squalis. Farallelogrammorum igitur fpatioru 
lacera* qus ex oppofico * anguli *inter fesqualia^ 
funt. Dico etiam diametrum ea bifariam fecare* 
Quoniam. n. squalis eft ABipfi CD» communis au- 
tem BC . dus AB,BC duabus DC*CB squales funt» 
altera alteri, & angulus ABC squalis eft angulo BC 
D. Balis igitur AC baft DB squalis . Quare, & tria- 
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gulum A5Ctriangulo fiCD scquale erit. Ergo dia- 
meter BC parallelogramum ACD^S bifariam fecat^ 
Qimd oponebat dcraonfttarc 

Theorema aj. Propo^th ParalUlogramma in eaderft 
bajij dr in eifdem ^Arallelh confiitHta » inter fe a^ua» 
lia funt* 


S int parallelogrammx 
ABCD.EBCF in ea- 
dem bali BC , & in eif- 
c'cm parallelis AF,BC , 
eortituta . DicoABCD 
parallclogrararau pa- 
rallcfognammo EBCF 
iquale cflV. Qii^niam 
enim parallelogi-ammu 
cft ABCD, «qualis cft AD ipfi BC. Eadem quoquci^ 
ratione» & EF cft «qualis EC,- quate Ac AD ipfi EF 
«qualis erit : & communis DE,- iota igitur A£ to i 
DF eft «qualis, eft autem, & AB «qualis DC, Ergo 
du« EA, A5 duabus FD, DCxqualcsfum ,alteraal- 
leri, & angulus FDC aqualis angulo EAB » exterior 
iiiteiiori; bafis igitur EBbali FC cft «qualis , At EAB 
triangulum aquale triangulo FDC ( i ) tre aufc' 
raturDGE. Reliquum igitur trapezium ABGD re- 
liquo trapezio EGCF cft aquale . Commune appo- 
natur GBC triangulum. Ergotoium parallelogram- 

\ mum 

( i) hujus. 
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mntn ABCD toti parallelogrammo EBCF aqualem' 
«rit. Parallelograma igitur in eadem ba(i ,& in eif- 
dem parallelis coniHruta intei ic aqualia funt.Q^otl 
• oportebat deiiiondrare^ 

Theorema J(5. Proi^o/itio i6. Paralleh^ramma in 

lihus ba/ibus^ir ia eifdem parallelis cenjtituta inter 
fe aqualia fant*" 

^ Int parallelo*’ 
j graraa ABCD* 
EFGH in aqua- 
libus i>allbusBC» 
FG, & in cifdcm 
parallelis AH«BG 
conftituta . di- 
co patallclogra- 
mum ABCD pa- 
efle . Conjungantuc 
enim BE»CH;& quonia aqualis cft BC ipfi FGj8c ipli 
EHi erit & BC ipil EH aqualis ; funtq; parallela ,* & 
ipfas conlangunt BEiCH. Qja autem aquales,fic 
parallelas ad eafdem partes confungu ntt aquales> 8c 
parallela funt ( i^crgoEB,CH& aquales funt >& 
parallela : quare ££CH parallelogrammiim e(l> Sc 
«quale paraliclogrammo ABCD ^ balim enim ean- 
dem habet BC, & in cifdem parallelis BC * AD con- 
- iUtuitur ( a ) Simili ratione , Bc EFGH parallelo- 

gram- 

„ — Il i i ■ p I..*. I ■ !■ 

(i) H.hujis. ('a )Bsanceccieme.^ 
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grammuvn cldciri paralldogranimoEBCH cft sqiia» 
le- Ergo parallclogrammum ABCD parallcJogram- | 
jnoEFGH aquale crlt. Patallelogxamma igitur in 
aqualibus bafibus» & in cifdem parallelis conftitu- 
ta inter fc funt aqualia. Q^od oportebat denton- 
' ftrarc. 

TheoremaiJ, Propo/itio Trian^uldin eadem bdfit 
«*r in eifdem parallebs conjiitutd inter fe aqualis 
funt* 

S int trianfeuIaL# 
ABC, DBC in 
eadem bali ECt 
& in cifdem pa- 
rallelis AD, HC I 
conl^ituta - dico 
ABC triangulum 
triangulo DBC 
• aquale eis e.rro- 
ducatur AD cxuiraquc parte in E,F punita: & pet B 
quidem ipli CA parallela ducatur BE , per C vero 
ipli BD parallela Cf :paiallelogramnui (i) igitur cft 
utrumq; ipforum EBCA.DBCF , & paraUclograra- 
iT>«m EBCA elt aequale parallclogrammo DBCF , 
etenim in eadem lunt bafi BC,8c in cirdem paralltirs 
BC,EF, ( 2 ) cftqi parallclogrammi quidem EBCA 
dimidium ABC triangulum , cum diameter AB ip- 

. . fum 

^ I ) j X. hujus. (2^55. hujus . 
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fum bifariam fccct;(j ) parallcTogrammi vcroD&' 
CF dimidium triangulum DBC> diameter .n;,DC ip- 
fum bifariam fecac. autem xqtialium dimidia» 
inter fc «qualia funt(4) Ergo triangulum ABC' 
triangulo DSC cit «quale. Triangula igitur in cade 
in eifdem parallelis c 5 l^ituta inter feaoqua- 
• lia lunt. C^uod oportebat demonftrare. « 

, \ 

(3)34.hu;us. (^4)7. com.not. 

Theorema aS. Propo/itio 38. Triangula in bafibui 

libusi dr tn eifdem parallelis confiitata , inter fe fnnt 
d^italid* 

S int triangula^ 
ABC,DEF iri 
«qualibus ba(i> 
bus,BC»EF,S< in ’ 
cirdem paralie* 
lis BFjADcofti* 
tura . Dico ABC 
triangulum tri^ 
gulo DEF «qua- 
le eflc. producatur enim AD ex utraque parte in_j» 
G,H pun^a: & per B quidem ipfi CA parallela du- 
catur BG(i^ per F vero ducatur FH parallela ipG 
DE. Paralielogrammum igitur ell uttuinqu e ipforu. 
GBCAjDEFH. Atq; cft paralleiogrammum GBCA 

«qua- 

(j^ 31, hujus. 
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aequale paraHetogrammo DEFH: In squalibus .Ht 
fum baftbus BC,£F>^ in eifdem BF>CH parallelis. 
(^2; Parallelogrami veroGBCA dimidium edABC 
triangulum > nam diameter ABipfum bifariam fc- 
€Zt(i) Et paralldogrammi DEFH dimidium efl; 
triangulum dEF , diameter enim DF ipfum fecat 
Bifariam : qux autem squalium dimidia > inter f<L.i 
xqualiaTunr.{4>l Ergo ABC triangulum triangulo 
DEF eft squale. Triangula igimr in squalibus bafi^ 
bus , <Sc in cifdem parallelis conllituta, inter fe fuot 
squalia.t^uod demonilrare oportebat* 

(2 ) 3 5 ..hujus. (3)34. hujus. 7.com. not. 

'TheorcntAig» Vropojitto 'TriAnguht aqualtu iu 
dtm baji, ad tafdem partes confiftuta , in tifUem 
/jueque funt pasalltlii* 



parallela Te£li linea aE , 
ignuteft ABC ttia«g ulu r 


[ jf^int squalia triangula 
^ ABC, DBC in eadem 
bafi EC conftituta, & 
ad ealdem partes.Dico» 
& in eifdem parallelis 
efse. lungattir ,n. AD. 
Dico AD parallelam ef. 
fc ipn BC. Si enim non 
cft parallela 7 ducatur 
per A pundlum ipliBC 
ScEC jungatur . squalCij 
I triangulo £BC. in cadena 


.«t 
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^n< efthaii BCf^ineifdem BC, AE parallelis. Seci 
ABC triangulum triaagulo DSC eft aequale. £rgoi& 
triangulum DfiC aequaleeft ipH EBC triangulo, ma> 
|us minori, quod fieri non potelL Non igitur AE ipH 
SC parallela efi. Similiter ofiendemu^ neque aliam 
quampiam parallelam «fle» praeteripfam AD. ergo 
AD tpfiSC efl parallela. Triangula igitur aequalia.^ 
in eadem bafi» Scadeafdem partes conftituta in eif- 
'dera quoque funt parallelis* <^^d oportebat de* 
roonftrarc. 

Theorema JO. Propo/itio ^O.TridJtgula aqualia in 
hus actualibus , zb* ad eafdem partes conjlituta in esf- 
4em quocjuefunt parallelis, 

S int arqualia.4 
criangulaABC, 
CDE . m xquali- 
bus baflbiis BC» 
CE conflitutjL» . 
Dico etiam iiL^ 
•eirdem etse pa- 
rallelis .conjun- 
gatur enim AD* 
dico AD ipli BE parallelam 'efsc . Nam fi noneft» 
ducatur per Aipfi BE parallela AF, 5c F£. jungatur, 
triangulam igitur ABC triangulo FCE efi xquale^^ 
eum in arquallbus bafibus, & in eirdem parallelis 
XE»AF conftiruamur .{ ij fed triangulum ABC‘ 

«qua- 

■ n' ' i T I I — Ii I M .-. II..W 

( I ) } 8 . hujus. 
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squale eft tilangulo DCE , ergo & triangulum^ 
DCE triangulo FCE squale erit» majus minori^ 
quod Acri non poteft. non igitur AF ipH B£ rll pa- 
• lallela • Similiter • dcmonllrabimus neque aliarn^ 
quampiam parallelam efle» pister AD. ergo AD ipli 
BF parallela erit. Aequalia igitur triangula in hcii- 
bus squalibus, & ad eafdem partes conllituta, etiam 
in eifdem funt parallelis, quod dcmonUrate opor- 
tebat. 

Theorema 31. Propo/itio s^l.Si parallelo^rammum y& 
frian^ulum eandem bafim habeant in etfdem^ue jf:nt 
farallelisy paralleto^rammum ipfius trianguli duplum 


Ar 57 P, A""'- 

y \ / 3 nium cnim 

/ \ ^ 

m triangulum 

§ l EBCjbafim 

\/yy habeant ea, 

dcin BC, & 
in eifdem,j 

fint parallelis BC>AE. Dico pajrallelogrammum AB 
CD trianguli EBC duplum efse. lungacur.n. AC. 
triangulum igitur ABC triangulo EBC cil squale; 

« lamque in eadem baii fiC , & in eifdem BC,AE pa- 
alleiis conftituitur. ( 1 ^ Sed A 6 CD paiailelogram- 

mum 


Li^&r PriPnus, 4p 

Aum dttplum eft trianguli ABC> cnm diameter aC 
tpfum bihiriam fecet ( i ) Q^are , & ipHus £BC 
criangali duplum erit. Si igitur parailelogranamumt 
& triangulum eandem bafim habean; , 8c in eiTdem 
fiat parallelis; duplum erit paralleiograranmm ip- 
fius trianguli* quod demonftiare oportebat* 

34* hujus. 

\ 

Problema It. PrepoJttio'/^i, Date triangulo d^uale fa» 
r4llelbgramm$im conjfituere in date angulo reShlineo. 

^Tt datum triangulum ABC , datus autem reftili, 
neus angulus D. Itaq; oportet , dato tri^ngujQ 
ABC aequale parallclogrammum conftituere in 
^ulo^edlilineo ipfi D aequali. Secetur BC bifarigif)^ 

A F G 



In E, ^ i)& junfia AE*ad rc£lam linea EC, atque ad 
pua^^m in ea £ * conl^ituatur angulus CEF aqu^ 

D lis 

('x ) IO. hujui. 
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lis ipii D. ( & A quid«m ipfi BC paralteiAi 

ducatur AG: (3) per C reto 
^ 1^0 ducatur paiailclAt 

Iv " " / / / CG.parallclogrammuin igi« 

yvv / II tue cftFECG. Et quoniam 

\ VV / II BE cft atqualis EC , erit , Se 

\ / / ABE triangulum triangulo 

\ vx/ / D AEG aequale; in aequalibus 

jb 0 ^ ^ ,n. fun[ bafibus BE> EC , Se 

in cirdcmBCfAG parallelis. 
■\4) Ergo triangulum ABC trianguli AEG cftduplu« 
£d autem» & parallclograromum FECG duplunu» 
trianguli AEC> bafim -n. eandtm habet, ^ineif^ 
dem cft paralleli. ^ a:qualc igitur cft, FECG pa- 
xallelogrammum tr angulo ABC*habctq; CEF angu« 
Ium aequalem angulo D dato . Dato ignur triangulo 
ABC aeq uale paralielograiumum FECG conftituium 
cft, in angulo CEF, qui angulo D eft aequalis . Q^od 
quidem facere oportebat. 

(a) ij. hufus. ( j ) 31. hu|us. hujus 

hujus. 

Tk*tr$m^ ja. Prvfitjitie 43. Omnit pAralUlo^r/tmmi 
y tju*circA diAmttrum funt > paratlelt^ 
pirmmmtfHm fuppiemeMtA inter fefunt 

tt ^ 

S it psralfe1«grammuBi ABCD» cujus diameter AC» 
Sc citea ipfam AC para^lelogramma quidem fi ik 
qns veto fiipplemcnia dkiiBtur £K»iCI>. 

04 - 
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Dico SIC fupplemeDCum fupkmeeo KD «ijotle efsc. 
<;^oniam enim paralielogrammum eftABCD)&C|aS 

1> diameter AC , squale eft 
"7 ABC triangulum triangulo 
Jp ADC. f mJ Ruifui quoniam 
I EKHa paiallelograromum 
I eft, cujus diameter AK> tria* 

I gulum AEKtriagulo AHK 
«quale erit. Eadem ratione, 
& triangulum KGC trian- 
^uloKFC eft «quale . C«tra igitur triangulum quidc 
AEK «quale fit triangulo AHK : triangulum vero 
KGC ipu KFC; erit triangulum AEK una cum trian- 
gulo KGC «quale triangulo AHK una cum KFC 
triangulo. Eft autem. & totum triangulum ABC 
«quale tori ADC. reliquum igitur BK fupplcmcmum 
«eliquo fupplcmento KD eft «quale. Ergo omnis pa- 
xalielogrammiipatij, eorum * qu« circa diametrum 
-.fantypara^lelogrammorum fuplcmcnia ixuer (c fqua- 
4ia funt .^uodopoxtebat demonftraic: 

^ 1 ) hu^irr. 

Tmhlema rj, Vr^fo/iti» ddtam re^dm lineam 

date trianfulo atfuale faralletegrammum applicatae - 
in dato an<iuto reGilineo, 

S udata quidem refta linea AB; datum vero trian* 
gulum C: dc datus angulus re^ilineus D. opoc. 
«et igitur ad datam rectam lineam AB* dato triim^. 

C «quale paiallelogrammum applicare tn a». 
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guloipfiD xqualit C5(lituatur triangulo C Squale 
parallelogrammum BEFG, in angulo EBG , ( j) q^i 
eil squalis D, deponatur BE in diredum ipfi aB 9 
f roducaturqj FG > ad H : & per A alterutri ipraruta 



BG, EF parallela ducatur AH, f a ) & HB Jungarur* 
Quoniam igitur in parallelas AH»EF rcfta linea_* 
HF incidit, anguli AHF.HFE duobus replis squales . 
funt. ( 3 ^ Q^are BHGjGFE duobus reftis Funtnii-' 
nores, qus vero n minoribus» qu^m lint duo rcdli>in . 
infinitum producuntur » conveniunt inter fe.( 4 ) 
Ergo HB, FE produfhc convenient, prodiicantut.» & 
conveniant in K; perqyc K alterutri ipfarum EA»FH 
parallela ducatur KL, (5 ) & HA» GB ad L,M piinfta 
producantur. parallclogrammnm igitur cft HLKF, 
cujus diameter HK,6c circa HK parallelogtamma.» , 
rjuidem funt AG, ME; ea vero» qus fupplcraenia_» 
dicumur.LB) BF; ergo LB ipfi BF eli squale. (6) 
Sed* Si EF squale ci\ triangulo C. quare , 8c LB tri-^ 
.angulo C aquale erit . Et quoniam GBE angulus'- 
.squalis eft angulo ALM,( 7 ) fcd & squatis angulo 

_r • ' 

(1J41.hu jus ('2 ) 5i.buj*:s. ( 5J 29. hirjus. ( 4 } y. 

1 (5j S t^iiujus. Ex anictcdcic. ('7) 15. hujus. 


I 
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D»etk & angulus ABM angulo D «qualis. Addt 
tam igitur cellam lineam AB > dato triangulo C 
aquale paiallelogrammumconftitutum eftLJB. in 
angulo ABM, qui cft aqualis aaguio D. Qupd fac?-* 
re oportebat. 


^robUm/t 13. rrep<j/rr-f(»45. He^ilineo dato g^aje ita* 
rallelogrammum cenfiitHert in dnto angelo- relfilintt» 

m ^It datum fcfti* 

/ t II ABCD, 

/ III daiusveroawgu- 
' f • / III lusrcftilineus E. 

I ' ^ / III oportet rc« 

• \ /£J / f f ftilinco ABCD 

'A " ■* B — K H M paraUe- 

: lograramum con- 

fiituere tn angulo ipfi E aquali > conjungitur enim 
DB> & conftituatur tii^gulo ADB aquale paralie- 
Jogrammum FH>in angulo HKF • ( 1 } qui eft aqua- 
lis angulo £. deinde ad reAam lineam GH applice- 
tur triangulo DBG aquale paraJlelogrammum GM, 
in anguloGHM* ( a ) qui angulo E cft aqualis . Er 
quoniam angulus £ aqualis eii utriq; ipforum HKF t 
GHMs erit, Sc HKF angulo GHM aqualis ; commu- 
nis apponatur KHG. anguli igitur Fi(M> KHG an- 
gulis KIIG* GHM aquales fum* Sed Fl^H , KHG sut 
aquales duobus teftis ( 3 J Ergo , U ^HG, GllM 
. V • D 3 ^ duo- 


( a ) 4s. hujus. (2 ) Ex anteccdemc>{ 5 ) s^^buius* 
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<iuobasreftif *^'*!'^**' 

ftam lineam GH, fic ad datum in ca punftum H»diiae 

c' r Z. kh^hh 

J> ^ ^ non ad eafdem par- 

e / / / I p°^** 

I / III deinceps duobusrc- 

I \ I / / / / ftisfqualcs elficifit. 

I X 1 / III Indireftu igttuxeii 
I \UE / / / KHipCrtM.(4;Et 

— " KHM" quoniam in paralie • 
UtKM .FLrcfta linea HG incidit r alterni anguU 

MHS,HGF atqualef font. ( Communis appo- 

natur HGL . anguli igitur MHG » HGL' angulis 
HGF^HGLfuoc aequales . At anguli MHG» HGL 
zquales funt duobus reftis ( ^5 ) Quate , dc anguli 
HGF, HGL duobus reftis aequales erunt ln direftuin 
igitur eft FG ipfi GL. Et quoniam KF ipii HG,«c 
aequalis eft , & parallela ; fcd » fic HG ipfi ML; erit 
KF ipfi ML, & aequalis, & parallela * ( 7 ) ipfafque 
conjungunt rcftae lineae KM» FL. Ergo» dc KM»F£» 
aquales, dc parallel* fam.(8 ) Parallelogrammunu» 
igitur eft KFLM , Qupd cum triangulum quidem-» 
ABD aequale fitpatallclograromo HFs triangulumu» 
vero DBC parallclogrammo GM ; erit totum ABCD 
re^ilineum toti parallclogrammo KFLM aequale. 
Dato igitur reftilinco ABCD zquale paralldogram- 
mum conftitutum eft KFLM in angulo FKM,qui eH 
squalis angulo £ dato. Q^d facere opoctebat* 

( 4 ) 14. hu]us. ^5 ) 29.hu jus (6) 34. hujus. 

,( 7J 10 hujus, ( $J 5}.hujas, ■ . . Pr»- 
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« ** * 

rrtbUmA 14 » 4 ^. %/id 4 t»rtffs iintd ^tuutru»: 

> eumtU/iriktrt» 

S it d^ta re^a linea AB , opor*; 
t«t abtpfa AB quadratum de* 
fcribete. Ducatur le^x iincir 
ABa puoAo in ea dato A ad rc> 
llos angulos AC '•* & ipfi AE 
xqualis ponatur ADjperque pu ; - 
' ftum O ducatur DE ipii ABpa>' 
raliela » ficper BipllAD paral- 
lela ducatur BE« patallelogram- \ 
nmm igitur eft ADEBy^ AB quidem eft «qualis DE» 

AD vero ipfi B£: Sed>& BA ipE AD eft xqualis,- qua- . 
tuor igitur BA , AD * DE» EB inter fe «quales Tuar , 
ideoque «quilaterum cft ADEB paisllelograromum* 

Dico etiam rcftangulura effe. C^oniam enim in pa- 
rallelas AB» DE rc^a linea incidit AD, an;;uli BAD» 

AD£ duobus rcAis funt aequales. { i ) Be^us autem 
cft BAD. Ergo , & ADE redus erit, parallelogram- 
snotum verbfpatiorum, qu« exoppofito Tunt latera* 

& anguli inter fe «qualia funt f a ) AeAus igitur 
cft utcrq; oppofitotum ABE » BED angulorum ; h ob 
id rc^langulum eft ADEB.Oftcnfum autem eft «qui- 
latexum ciTe. Quadratum igitur fit necelTe cft » atq; 
eft a refla linea aB defciiptum , quod ipfum facete 
oportebat. 

• D 4 . ' Tkt— 

** " ■ ■■■■^■11 ■ ■ II ■ ■ ■ II I 

f 1;^ 29. hujus.(t) J4.hujm. . 
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TheoremA%%* Pro^ofitio In re^an^ulit triangulis, 
quod d latere re^um angulum fubrendente defcnbi* 
tur quadratumyaquale eft quadratis , qua i lateribus 
rt^um angulum conrinentiiius defcnbuKtur. 

S ic iriangulurr rcftan- 
guluin ABC , rcftum 
habens BAC anguliun . 

Dii'o quadratu defcri|j- 
tura a refta BC xquale , 

cfse quadrans. que ab ip- j 

fts AB , AC def^crtbu^ur. • I 
Dcicribatut cn'm a BC 
quidfi quadratu BDEC * 
ab ipfis vero Ba ? AC j 
quad.ata GB.HC » perq. 

A alterutri ipfarum BD, 

CE parallela ducatur ;i 

AL^&AD» FC jungantur. Quoniam igitur uterque j 

angulorum BAC > B^G redus c{l > ad aliquam re« ;! 

Aain lineam BA > & .ad datum in ea pun^utn^ !' 

Adus rc£lae lines AC , AG nca ad caedem par.. II 

tes pofitxi angulos qui deinceps fune duobus re^lts 
squales cfHciunt, In dirc^lum igitur eft CA ipfi AG. j 
( I ) Eadem ratione, & A.B ipli AH eft in diieftum. 

Et quoniam angulus DBC eft aqualis angulo FBA* 
redus .n.uterqu4 eft>& communis AppoRaruiABC : ! 

totus igitur DB A angulus toti FBC eft squalis. Quod 
cum dux AB> BD duabus FB, BC squales fint, altera 


( 1 ) 14. hujus. 
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alteri» Sc angulus DBA squalis anguIol^BC; erit, & 
bafis AD bali FC squalis, & ABD triangulum ttian*, 
gulo FBC squale( 2 ) cftquc trianguli quidem ABD 
duplum BLparallelogrammumibafim.n, eandenui 
habene BD> & in eifdem BD,AL funt parallelis ( J ^ 
trianguli vero FBC duplum eft GB quadratum ; rut- 
ius cni.ra balim habent eandem FB,Sc in eifdem funi ^ 
parallelis FB , GC. Qus autem squalium dupla« in- 
ter fc squalia funt . Ergo squale eft parallelogram- 
mum BLipfi GBquadraco.Similiter junftis AE,BK^ 
ouendetur etiam CL parallelogcammum squalem 
quadrato HC • Totum igitur BDC quadratum duo- 
bus quadratis GB, HC eft squale . Et deferibitut 
qmdetn BDEC quadratum h refta linea BCjqua Jra- 
ta vero GB,UC ab ipfis BA,AC.quadratu igitur BE, 
a latere BCdcfcriptum squale e(l quadratis > quae 
dcfciibunrur a lateribus BA* AC. ErgoinreAangii- 
***i*^*®*^ 5 ^^*® > quod deferibicur 4 latere 

leitum angulum fubicndente, squale eft quadratis^ 
qus a lateribus reftum angulum continentibus dc- 
I cfibuntur. Quo d oportebat dcmonftrare. , 

, ’ ( 4*hujus, ( 5 Ji^i.hujus. r* 

Theorema l^^Prapofitio ^%.Si quadratum^ amddtkn* 
btrur ab uno laterum trUn^u li x<juale /?r quadratis , 

. qua a rel.quts trianguli lateribus defcribunturianou- 
tus reU^uis duobus ertatuU later. bus contentus rekus 



Rtainguli enim ABC» quod ab uiioIacere BC 
oc^crijjtur quadratum^ squale fir quadratis 3 
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J^ttclUis Elem, 

ju* a reliquit trianguli latcribusBA, ACdcfcrl^" 
buncur. Dico angulum BaC rc^um elTe.Ducarur.n. 
a punfto A ipfi AC ad reftos angulos AD > ( i ) po- 
iitturquc AD ipfi xquaiis»& DC jungatur. Qut)» 
tiiam igitur DA cft «qualis AB, erit > U quadratum, 
^cd dcicribitur ex D A , «quale quadrato > quod e» 
^ AB , commune apponatur qua- 
dratum » quod ex AC. ergo qua- 
drata ) qu^ex DA > AC «qualia 
funt quadratis »qu«cxBAi AC 
defjribuntur. Sed quadratis qu i- 
dem» qu« ex DA> AC, «quaJ<L-» 
cft , quod ex DC quadratum} rc- 
C ftus.n. angulus cft D AC ; qua- 
dratis vero >qu«ex B.A» AC «quale ponitur quadra- 
tum , quod ex BC . quadratum igitur , quod ex DC 
«quale ett ei » quod ex BC quadrato . Ergo » & latus 
DC lateri CB cft «quale. Et quontam DA cft «qualis 
AB. communis autem AC> du« DA, AC duabus BA» 
AC «quales funr, fle bafisDC cft «qualis bafi CB, 
angulus igitur DAC angulo BAC cft «qualis ( 2 } 
Reftus aurem eft DAC- ergo, & BAC^rciftus erit . Si 
igitur quadratum »qiiod deferibitur ab uno lacerum 
trjan guH, «quale fit quadratis, qu« a reliquis trian- 
guli lateribus dekribuntur, angulus reliquis duo- 
bus trianguli larcribus contentus reilus erit . Qwd 
oportebat dcmoiiftraje. 



( ' ) ii.hujus. (2)B.huius. 

fims 3L*Al^'Primi. 
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ELEMENTOEUiM. 

liber secundus. 

Ex traditione Federici 
Commandint. 

DIFFINITIONES. - 

t. /’^^Cflepm^etogranlInufnreftanguIlllll coa« 
tineri dicitur duabus reftis lineis 
ftum angulum conftituunt. 

9« Omnis parallelogrammi Tpatij unumquodque»» 
eorum, que circa diametrum ipfius funt> paralle« 
logram morum , cum duobus fopplementis Gun* 
mon vocctui. 

Tftterema I. Prdpoftth I. Sijint duM reff* fines t slters , 
sutem ipfarum fe(fs fuerit in (juotcumque psrtett r«» 
&sn^ulHTn dusbut re&is lineis eententum s^nste efi 
eis re langulis t ^usreffslines infecfs t & finguiit 
pSTtibus continentur, 

S int dux redx linex A» BCj & fefta fit SC utcum* 
qucinpunAisDfE. dico ceftanguium redis 

•cis 
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€o ^uclidis EltmJ' 

iieis A, BC contentum squale eiTere^angulok». quod 
cominetui A> BD> & xcftangulo, quod A> DE ^ & ei^ 
^ ^ quod A, EC continptur . Du- 

catur .n. a pundto B» ipfi BC 
ad tcAos angulos BF : ( i ) 
atque ip(i A ponatur squalis ' 
BG; ) & per G quidem^ 
ipfi BC parallela ducatur 
GH; ( 5 ) per D,E,C vero du- 
cantur DK« ELiCH parallelae 
ipfi BG rcdlangulum igitur 
BH efi «quale reftangulis BK , DL , EH: atque eft 
BH quidem>quod A> B C continetur } etenim con- 
tinetur GB, BC; fle BG ipfi A efi squalis ; re£^angu- 
lum autem BK, efi quod continetur ipfis A,BD; con- 
tinetur .n. GB, BDy quarum GBefi squalis A: flr re- 
'Aangulum DL> efi quod continerur A*DE, Quoniam 
tK ; hoc efi BG ipfi A efi squalis ; fle fimiliter refia- 
gulum EH, eft quod A, EC continetur , ergo rc^an- 
'gulum contentum A % BC efi squale refiangulo 
contento A, BDi fle contento A j DE , fle adhuc con- 
tento A^ EC. Si igitur fint diis re^ls lines , altero^ 
autem ipraium feda fuerit in qiiouumquc partes ; 
xefii.angulum duabus refiis lineis contentum eft 
cqualc eis, qus refta linea infcfta, fle fingulis pazii- 
bus^continemui* Q^od oportebat dcsnonft laie, - 


Theo- 


( 1 yi I .primi. ( a ^2. primi, 3i,primi. 




Liier SffiUnJuJ» 

j Sirena linea /effa^fiterit ut»* 
cum^ueyreifanguUi (jUiLtotA y dj" fin%Htts partibus 
continentur f aqualtafunt.et »<jnod i tota fiutpuairef 
t 9 • 

R E^a enim linea ABfeilt 
(it utcumque in pun^lo 
C dico re^angulum , quod 
AB, BC continetur , una cum 
contento BA, AC xqualeefse 
quadrato, quod fit cx AO.de» 
fcribatur n. ez aB quadra* 
tum ADEB, f'! ) & per C du- 
catur alterutri ipfarum AD^ 
BE parallela CF ( 2 ) atquale igitur eft AE reftan* 
gulis AF* CE atque eti .AE quidem quadrarum» 
quod ex AB,- AF vero reftangulum contentum BA , 
AC; etenim DA» AC continetur , quarum AD ip(i 
AS efi xquaitst & re^angulum CE continetur AB^ 
BC curo BE fit aequalis AB. c rgoredangulum BAC 
una cum rc^Vangulo ABC aequale eft quadrato ex 
AB. Si igitur reda linea utcumque feda 1-iicrit , re- 
ftangula , qua: tota, 8t fiugiilis partibus continetur,* 
aequalia funt ci» quod ^ tuta ficjquadratO'. 
iTjonftrare oportebat. 

( I ) 46. pruT.i, (9 ) 3i,ptimi. 


■ ri 

Theo- 
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"Buclidit Etim. 

T^ttrems J. Pnpffitio ) . Si rtSfa Unt4 utcum^ui feSfm 
i ftiertt', rt&4ngHlum tota^ ix una tjus parfe fontenu^m 
4tquaU <(i ,& re&an^uta ,i]uod panibus continetur t (£r 
4 pr»dt£ta parte fit^^uadrato, 

R E^a enim linea AB fe* 
^a fic utcun<]ue ia pun- 
AoC. Dico ABC ledanguiu 
xqualeefse re^aagulo ACB 
una cumquadraco? quod Itt 
ex BC. defccitiatur.il ex FC 
quadratum CDEB ( i ) pro> 
^ucatuiqueEO iit F*, & per A aitcrirtri ipfarum CD, 
■EpataUeladucatur A><2 ) zqualc utique critre- 
<laoguIum AEipfis AD ,CE: Sceft AE quidem re- 
^aaguluun contentum A8, BC; etenim AB , SE con- 
tinem«« quarum eft apqualis BCi rcdanguluiro 
wro AD cft quod continetur AC, CB > cum DC ipft 
BC fit «quilis ; St DB eft quadratum» quod fit trx BC» 
crgoeeiSranguium ABC eft arquslc tcftangulo aCB 
ataaeum quadrato» quod ex IC. Si igitur refta Jinca 
iftc?«praq 4 ie fctAa fucrity reftanguluni rota» St unx-» 
«ijus ptTte«oomenwim **quale cft fcft angulo» quod 

p*ftil!m5eoaci«ctuK,Aei, quod-a^rxdiAa pane fit 
^adaane. 



C . D 



■ : ■ 






F 

D ' ’ ® 


. 4 > } j ) 1« paiai*. 

rh€9- 

r 



StCUHiut* 

TktwtmA 4 . Pr9poJiti$ ^•St reff^a Uh*s fklfd fuerit «#.' 
eumque « qu0.drt9tum% k tot^ 4 ^» 4 /« ertr , 4f 

^uadrMeih ^t*£4pan$butfiuHt f ^titd bts p^- 
tilmt ctntimetur^recfan^uio» 



R E^li.ti. tine* A5 fcfltj 
fic utcumque in C. dico 
quiUratum , quod iit ex AB 
aequale efsc, & quadratis ex 
AC» CB. Sc ei re^lagulo»quod 
bis AC>CB continetur, deleti'* 
batur .n. cx AB quadratum 
ADEB, ( jungaturque BD» 


IX i I & pet C quidem alterutri ip* 

O JF E farum AD» BE parallela duca- 

tur CGf i ( a } per G vero alterum iplatum AB > D5 
ducatur paxallcia HK Et quoniaiirCf elt parallcl* 
ipH AD» fic iu ipfas incidit HD: erit exterior aagulus 
liGCincenorif l^oppoilto ADB a:quali«;( augu- 
ius auccoi ADfieli aequalis angulo ABD*q<iod»dc la- 


cus B A xqualeciUateri AD quare CGB angulum 
a«gulo GBC eft xqualise ac propierca lacus UC lateri 


CG xqu*lc. ( 5 ) Sed » delatus CB xquale cli; laceri 
CK»dc CG ipii bK- (d) eigodc Giv eft xqiiale BCB< dc 
<^GKBxquuacerum elt . dicu itiiiiper etiam rectan* 
gulum ciTe. quoniam o< CG clt-paraiJela ipti BK»dc 
iaipUt iiuaduGBj anguli GC3 duoba* ' " hs 

. . £uiu 



prtmi- ( a ) ) 4 » primi. ^ t ) 29 . prirni> • 
< 4)5 .primi. (5 ) d. primi (6) primi. 
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C4 Suelidis Thm» 

funt acqualtfs. ( 7 ) regius autem eft K^C angulus* 1 
crgoi & rc^us GCB, & anguli oppodu CGK * GKB 

refti erunt. (R) tcftargulum 
igitur cft CC Sed often- 
fum fuit>& cquilaterum efTe* 
quadratum igitur eft CGJKB, 
quod quidem fit ex BC. ea- 
dem ratione , & HF eft qua- 
dratum y quod fit ex HG. hoc j 
eft ex AC. ergo HF> CK ex ip- 
fis AC } CB quadrata funtidc 
D F t quoniam reclangulum AG cft 

aquale reftangulo GE ( 9 ) atque eft AG , quod AC, 

CB continetur> eft .n. GC ipfi CB aqualis: erit GE 
aquale ei. quod continetur AC,CB. quare reftangu- 
la aG , GE aqualia fant ei> quod bis AC y CB conti- 
netur, Sunt autem» & HF, CK quadrata ex AC, CB* 
quatuor igitur HF, CK » AG , GE , & quadratis ex 
ACy CB» 6c ei^quod bis AC , CB coatinetur rcftan- 
gulo funt aquaba» fcd HFyC^,y AG, GE funttotum 
ADEB quadratum , quQ^ fit ex AB. quadratum igi- 
tur ex AB aquale eft, & quadratis ex AC, CB , & ei», 
quod bis AC , CB cotiaetur reft.^Dgulo ; quare fi re- ; 
/la linea utcufnque fiefta fuerit , quadrarum y quod ^ 
fit ^ tota aquale erit I & quadratis , qua ^ partibus i 
fiunt, dc ei teftanguio , quod bis partibus contine- 
tur, atque illud eft, quod dcmonftrare oport ebst 
AMTEB.. Dico quadratum cx AB aquale clTc^. 

& qua- ^ 

rf*— ; — ■» — ^ 

(7)29* prion. ( 8 ) 14.. peimi. (9 ) primi# 



s. 
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Lther Secundus, 

& quftdratis ex AC^ CB > & ei ref^angulo » quod bis 
ACi CB. cOQtioetar: quoniam .n. in eadem figura^ 
«qualis efl: BA ipii ADj& angulus ABO angulo ADB 
«qualis erit: ( lo) 2c cum omnis trianguli tres an- 
guli duobusrcA>s (int aequales,- fii) erunt triangu- 
li ABD tres anguli ABo i ADB . B AD aequ .les duo- 
bus le^is. reftus autem e(l angulus BAD % ergo reli- 
qui ABD) ADB funt uni refto aequales> & funt aequa- 
les inter fe ie. uterque igitur iprorum ABD, ADB e(l 
xe£li dimidius. Sed redus eft BCG, aequalis namque ^ 
cft angulooppoiiro , qui ad A. ( la. ) reliquus igitur 
CGB dimidius eB reAt : ac propterea CGB angulus 
angulo CBGeft aequalis, &httis BC aequale lateri 
CG. Sed CB e(l aequalis GK,&CGipii BK. 

( 14 ) aequilaterum igitureft CK , ^ cum habeat te- v 
^um angulum CBK, etiam dl quadratunijquod qui- 
dem fit exCB. eadem ratione, & UF quadratum efi, 

& aequale quadrato, quod ex AC. quadrata igitur siit 
CJC, HF,& quadratis ex AC , CB aequalia. Rurfus 
quoniam re^angulum AG efi aquale ipfi GK( 15 ) 
atque cfi AG id quod AC , CB continetur , cd enim 
CG ipfi CB xqualis:erit & GE «quale contento AC» 
CB. quare AG, G E aequalia funt ei, quod bis AC, C 3 
^continetur. Sunt autem, dc CK»HF «qualia quadra- 
tis ex AC, CB, ergo CK, HF» AG , GE «qualia funt, 

& quadratis ex AC, CB , Sc ei quod bis AC , CB con- 
tinetur. SedCK, HF,& AG,GE funt totum AE,quod 
^ fit ex AB quadratum, quadratum igitur ex AB «qua- 



( 10) j. primi, f ii ) ja. primi, j la ) 29. primi, 
6. primi* ( 14 ) 34 * ptimi. ('15 ) 43* F'imi. 
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Euclidis Elem» 


Ic eih quadratifquecx AC > CB » & ei quod bis AC> 
CB coniinctur re^angulo: Q^od oltedere oportebat» 
C O R O L L A R l‘u M. 

E^thoc pcrf^icue cojirtat in quadratis fpari^s paral- 
jclograma,qua: Tunt ciica diainetrum^quadrata elfe» 


Theorema. 5. TropoJitioS • Si rdffa hnea fc€fn fuerit in 
partes aquales » < 5 r in partes tnaquaies , reihzngutum 
inaqualibus tof IUS partibus contentam una cum quar 
. drato linea » qua tnttr Cethone^ interjicitur , aquAm 
le efiehquod a dimidia fit quadrate» 



contenlum AD> DB una cum q ladraro, quod 
fic cx CD «qiiale cfse ci, quod ex quadrato. Bc. 
fcribatur.n. cx BC quadratum CEFU:(^ i ) fungatur- ^ 
que BEi Sc per D quidem altcruiri ipfarum CE>BF* 
parallela ducatur DHGj^2) pet Hyero ducatur 
parallela alterutri ipfarum CE> EF ; rtuTus per A 
ducatur alterutri CL> BO pavaUda aK. & quoniani 
CH rupplcmcmum aequale cft fupplcu.cnio HF , (i) 

. com* 


i I ) ^6, primi. ( a ) 31. primi (3 primi. 
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Liber S^ecvndut, 

commane apponarur DOitotitm igirur CO toti DF 
cft aquale, (ed CO eft aquale ALj qiicmam & AC 
ipfi CB. (4^ ergo & AL aquale cft DF. commune 
apponatur CH. totum igitur AH ipfis FD>DL aquale 
ciit.SedAH qiiidc cft quod AD DB cotinetur. etenim 
DH ipfi DB eft aquaIiS}FD,DL vero cft gnomoMNX. 
gnomon igitur MNX aqualis cft ei , quod AD, Di? 
continetur , commune apponatur LG, aquale fc li- 
cet quadrato, quod ex CD . ergo MNX gnomon, & 
LG aqualia funt reilangiilo , quod continetur AD» 
J>B, 5 c ei, quod fit ex CD quadraro. Sed MNX gno- 
'mon, & LG funt torum quadratum CEFB,quod qux- 
dem fit ex CB, ergo reftangulum ADB una cum qua- 
drato > quod ex CD aquale cft ei , quod ex (jB qua- 
drato . Si igitur rc^a linea fe£fa fueiit in partes 
aquales. & in partes inaqualcs* rc£);angulum ina- 
qualibus totius partibus contentum uni cum qua- 
drato linea, oiia inter feftiones inieijicitur>aqualc . 
efte ei, quod a dimidia fit quadrato, quod demon- 
ftrarc oportebat. 

(4)3^ primi. 

6, Pro^o/itio 6. Si reffs tinea bifaria?» fece* 
atifue ipfi'in retiam ad\iciatur tjuadam retia li- 
nea', retfaniTHlum trra cum ad]ettai dp" adietda conten- 
tum^ una cnm ejuadrato dimidia , a<fxd!c eft quadra^ 
toy quod ab eay quf ex dimidiaf& ad]etfa ctnfiuf ta» 
ab una ttnsa defcrilittir» 

R Efta enim IijK'a quadam AB Tecetur b*farian> 
io punftoC» adjiciaturque ipft in icftun» BEb* 

£ » DU ^ 
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Euclidi i EU m. 

Dico re^langulum ADB una cum quadrato' cx EC 
arqviale cfTc c!> quod fit ex CD quadrato. Dclcriba- 

tur .n. cx CD qua - 
draium CEFD , ( i) - 
& jungaiux DEj pcr- 
quc B alterutri ipfa- 
runi CE » DF paral- 
lela ducatur BHG: 

( a ) «Sc per H duca- 
tur KLM parajlcia^ 
alterutri iprirum_» 
AD» EF; 8c adhuc per A alterutri CL, DM parallela 
AK. Itaque quoniam AC ell aequalis CB; erit , & rc- 
clangulinn AL rc<flangulo CH aequale. ( 5^ ScdCH 
aequale cft HF. ( 4^’Ergo, &AL ipfi HF aequale erit. 
Commune apponatur CM. totum igitur AM gno- 
moni NXO cft zquale ; atque eft aM , quod ADjDff 
cont netur, etenim DM eft squalis DB Ergo»& gno- 
mon NXO zqualis eft rcdangulo ADB. Rurius com. 
mune apponatur LG> zquale fcilicct quadrato» quod 
ex CB. reftangulum igitur ADB una cum quadrato, 
quod cx BC zquale eft gnomoni NXO 5 c ipfi LG. Sed 
gnomon NXO, & LG totum funi CEFD quadratum; 
quod qutdcm fit tx CD*Ergo rcflanguluai ADB una 
cum quadrato cx BC zquale cft ci, quod fit cx CD 
quadrato. Si igitur rcfta linea fccctur bilariam.j, 
ad jiciaiurquc ipfi in rcflum quzdam rcfta linea; rc- 

Aan- 


( I ) 46 . primi, (t ) jx. primi, fj) j6.primi.(4 )45‘ 
^ primi. 


\ 
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'Lther $ecundut, ^9 

ftangulum tota cum adiefla , & ad|cfta contentum 
un'a cum quadcaro dimidix atquale eil quadrato, 
quod ab ea» quz ex dimidia» ^ adje^a conftat, rain« 
quam ab una linea dercjibitur . quod oportebat de« • 
monftraie. 

Theorema 7. Propofitio 7. Si re^a linea utmmsjHC feUa 
fuerity ^ua a roea^ iT una parte jiunt utraqtte (jundra- 
ta ai^ualta funty & re£tangttlo ^ <jnod bis tota, ac dtif s 
parte continetur , «b* ei » ^ucd d relsqua parte Jit qua* 

. drato* 

R Eda enim linea quat* 
dam AB fcfta lit ut- 
p cumque in punAoC.Dico' 
quadrata ex AB»BC atqua- 
Jia efsc > & reftangulo , 
quod bis AB, BC contine- 
tur , flt ei quod fit ex AC 
quadrato . Deferibatut 
enim ex AB quadratum-* 
ADEB( i yae figura conftruatur: Itaque quoniam 
AG reftangalum aequale eft rcftanguloGE. (a ) co- 
munc apponatur CF , quare totum AF toii CE eft 

«qualejreAangula igitur AF, CE dupla funt reclan^ 

guli AF. Sed AF , CE funi KLM guomon, & quadra- 
tum CF» ergo KLM gnomon, & quadratum CF du- 
pla erunt rcdanguli AF. eft autem id quod bis AB ^ 

E I 


( 1 ,) 2 }43.piimi« ' 
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7 d Euclidis ZUm • 

BC continetur duplum ipfms AF ; etenim BF-eft 
«qualis BC. gnomon igitur KLM» & quadraturo CF 

3 «qualia funty ciquod bis 
AB, BC continetur , com- 
A mune apponatur DG>quocl 
^ cft ex AC quadratum . Er- 
go gnomon KLM» Scqua- 
drata BG, GD «qualia funC 
ei, quod bis AB * BC coutf- 
p* netur » tc quadrsto ex AC* 
at gnomo KLM,& quadra- 
UBG, GD totum funt ADEB,& CF; qu« funt CX 
AB» BC quadrata. quadrata igi?ur cx AB» BC «qualia 

fuot rcftaogulotquod bis AB, BC continetur una ci 
co, quod fit ex AC qnedrato. Ergo fi refta Imeaur- 
cumquefeil » fuerit j qu« i to»a » & una parte fiunt 
utraque quadrata «qualia funt rcftanguI-:quc»quo<i 
bis tota, acdifta parte continctu r, & ci » quod a re- 
liqua parte fiit , quadrato » quod oftendere oporte- 
bat • 

• TheoremA ^.Propofttio 8. Si rc^A line a utcum<jue feffa 
fueriti ijuod quater tota »&una fArte continetur re^ 
{tAngulum una. cum quddrAto reliqua parti^j, aquale^ 
efi quAdrato quod ex tota» & diCtu pArte tAmquAm esi 
una linea defcrU/itur» 

R Efta enim linea AB fe^a fit utcumque in C* 
Dico reflianguluro quater AB» BCcontentum„ 

. mu Cttjn quadeatOj quod cx AC» «quale cfie quadu- 


DiQiiizr ’ 

_ ..... 




Secundus» 71 

to, qu(Hl CJC AB> BC. tamquam ex una linea cfefcri- 
bixui. Producatur n. rcc^la liaea AB in D; & ipfi CB 
ponatur asquahs BDj defcribaturque ex AD quadra- 

£j tura AEFD ,* & dupla fi- 
gura condruatur. Qiip- 
niam igitur CB eft acqua- 
ifsBD atque eft CBipfl 
GK aequalis; BD vet 6 ip- 
fi KN: erit »6c Gl( «qua- 
^ lis K,n{ t) eadero ratio- 
ne » & PA ipfi RO «ft 
squalis » & quoniam CB 
tft a:qualis BD,^c CK ip- 
F ji KN; erit reftangulum 
quid<!'ro CK reftangulo 
Kp (iylreftansrufum veroGR ipfi RN «.)nale . Sed 
CK ril aequale RNi ( iippl-menta -n*' luor paral- 
* lelogramini CO. Ergo ^ KDaequa c cftGR» &qua» 
tuor teftangula DK, KC GR, RN inter fe atqualia»,: 
idcoque quadrupla fuot reftanguli CJi^. Riirlus quo- 
niam CB elt aequalis BD» & BD quidem ipfi BJ( » hoc. 
cft ipfi CGiequalis ; CB vero ipfiGK» hoc cft GP: 
erit & CG aequalis GP. el? aure & PR ipfi RO aequa- 
lis. te^langiilum igitui AG reiftaagu o M P, & reifli- 
gulura PL ipfi RF jequaie erit. Sed MP eftxquaic 
TL; ( 4j rupplcraent i enim funt ML parallelogram* 
mi. Qj^are» & AG i .fi RF ell: aequale . quaruor igitur 

£ 4 AGy > . 



( 1 ) 34 * pttrai. primi, (j ) 4j. piitnb 

('4^43. primi. 
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71 Eucltdh Eltm. 

AG> MP> PL> RF Inrer Cc xqualia Tiint . ac propterea, 
ipiius AG quadrupla. OdenTuin aurem eU > & qua- 

tuor Ci^ , KD .Ga, RN 
• quadrupla clTc CK . “Qu^a- 
re ofto conriiicotia gno- 
rroncm STY ipfius AK 
IInT qu3drup'la funt . Et quo- 
niam AK eft quod AB, 


A 

! 

14 


C B D 



K 


u 

lP 

A 

J 



y 

E 

H 1 

U F 


BC continetur ; etenim-» 
BK crt aequalis BC ; eiit 
cotentum quater AB , BC, 
ipfi us AK quadruplum • 
At dcmonftratus elt gno- 
mon STY quadruplus 
AK. Quod igitur quater AB, BC continetur aequale 
efi gnomoni STY Commune apponatur XH , quod 
quidem quadrato ex AC eft aequale. Ergo quod qua- 
. ter AB , BC continetur unX cum quadrato ex AC 
«quale cd ipfi STY gnomoni. & quadrato XH . Sed 
STY g nemon» & XH totum funt AEFD quadratum • 
quod deferibiturex AD. Reftangulum igitur quater 
AB, BC contentura unX cum quadraro ex AC aequa- 
Jc eft ei, quod ex AD, hoc eft ex AB , BC tamquam 
cx vna linea defcrib’tur, quadrato. Ergo fi rcfta li- 
nea utc umque fedVa fuerit; quod quater tota » & una 
parte continetur ledlangulum , unX cum quadrato 
reliquz partis aequale eft quadrato « quod ex tota, fic 
dt^a parte tamquam ex una linea defcribitui. Quod 
oftendendum fuerat. 


nw- 
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Lil>tr Secundus, <7 j « . ' 

* - 1 ' 

TkeerentA 9 . Propijttio Si relfalinea in partes a^ua» 
te*. &in parres inatfttales fe6f a fuerit, ejuadraUil <^ua 
ab inaejualihus totius partibus defcribuntur ^ dupla 
funty & quAd-ati dimidta,^ quadrati Itnea ejus, qua 
inter fecf tones mterfiatur. 



R E^a .n. linea quaf- 
dam A B fefta Ut in 
partes asqualcs adC>dc 
in partes inxquales ad 
D- Dico quadrata ex ADt 
DB, quadratorum ex AC, 
CD dupla efle .Ducatur 
.n. a pun^o C ipfi AB ad 
reftos angulos CE , ( 1 ^ 
&\itrique iprarutn AC , CB xqualis ponatur v jun- 
p.-^nrurquc EA, EB.ac perD quidem ipfi CE paral» 
Icla duratur DF; ( a ) perF vero ipfi AB parallcla^»- 
FG, & AF jungatur, itaquequoniam AC ctt «qualis 
CEi ctit, & angulus E AC angulo AEC «qualis . 

Er cum re£Vus fit angulus ad C , reliqui AEC» EAC 
uni reflo «qtiiles erunt. (>' ) & funt «quales inter 
fc fc, uterque igitur ipforum AEC» EAC refU eft di- 
midius. eadem ratione, & tcfli dimidius eft uterque 
ipforumCEB, EBC. ergototus angulus AEB reflus 
eft. Bc quoniam angulus GEF dimidius eft refli,re- 

6us 




( 1 > I I. primi, (^a ) 3 1 . primi. ( 3 ^ 5 . primi. 
(4) JJ. primi. 
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^us autem E6F;^qualis .n. eft interiori, & oppoirtO 
SCSj( ; )erit»&ieli9UusEFG refti dimidius:apqua-. 

lis igitur ctt GEF angu- 
lus ipli EFG • quare, & 
latus FG lateri GE eft 
^quaIe.(6)Rurfus quonii 
angulus ad B dimidius 
el^ reAi > re£lus autenx^ 
FDB , quod lic aequatis 
interiori , & oppofito 
ECB: reliquus BFD refti 
«tit dimidius, angtiiusigiturad B «qualis cll angu- 
lo DFB: ideoque latus DF DB aequale > & quo- 
niam AC cft «qualis CE* erit , &CX ACqiiadratum 
aequale quadrato ex CE quadrata igitur ex AC, CE 
dupla fum quadrati ex AC quadratis' auiem ex AC, 
CE «quale eft quadratum ex £A » fi quidem reftus 
cilaagulus ACE ( %) ergo quadratum c.x EA qua- 
drati ex AC cft duplum, rurfus quoniam EG «qua- 
lis eft GF quadratum ex EG quadrato txGFeft 
aquale quadrara igitur exEG»GFiupIa suv quadrati 
exGF. at quadrari^ ex EG , GF aequale eft qued cx 
£F quadrarum. Ergo quadratum ex EF quadrati ex 
GF duplum erit, «qualis autem cft GF ipfi CD. qua- 
dratum igitur cx EF duplum cft quadrati exCD.Scd 
8c quadratum cx AE quadratiex AC cft duplum, er- 
go quadrata ex AE> EF dupla funt quadratofum ex 
AC, CD. quadrans vero ex AE, EF «quale cft exAF 
- qua- 

.( O ^ 9 ' ptimi. ( 6 ) 6 , primi. ('7)47. pximU 


.i.. 
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^aadratani) quonUm angulus ABF re^us eft. qua* 
diamm igitur ex AF quadtatorum «x AC , CD ‘cft 
dupltiin.Sed quadrato ex AF qualia lunt cx AD , 

DF quadrata, reftus enim eft angulus qui ad D. ergo 
ex AD>DF quadrata dupla funt quadratorum ex AC» 
CD»eft autem DF ipfl DB «qualis quadrata igitur ex 
AD) DB quadratorum ex AC, CD dupla erunt. Q^a- 
re n reda linea in partes «quales , Sc in partes in«« 
quales feda fuerit» qux ab inxqualibus totius parti* 
busdefcribuntur quadrata duplafiint) & quadrati 
dimidi«, de quadrati Hne«ejus» qu« inter fediones 
Jmerjicitnr.quodoftendereoportebat» , 

* * » 

JCheorem 4 fo*Propefith lo. Si re^* linea feeetur bifk» 
viam’» ir ipf* in teEtnm quadam re^a linea adjiciaturgi 
' qua d tefa eam ad\eS-a» & ad\t^a fiunt utraque qua^ 
drata dupla funt » & quadrati dimidia , <*r quadrati^ 
quod ab ea qua ex dimidta 9 dr ad\ecda confiat* f47»* 
quam ab una linea defcribitur» 

R Bda enioLJ 
linea AB fe* . 
cetur bifariam^ 
in C , & ipfi in«» ‘ 
ledum adjicia» 
tur qu«dani re- 
da linea BO. di- 
co quadrata eX 
AD > DB quadra* ' 
torum tx AC, CD dupla «fle • ducator enim k pan- 
do 
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C ipH AB ad redVcs angulos CE» ( i ) & utrique 
ipraxum AC> CB xqualis ponatur > junganturq; AE» 

£B, & per E qui- 
dtm ipfi AD pa- 
rallela ducatur 
EF ; ( 4 ) per D 
• vero ducatur DF 
parallela i pii CE. 
■&, quoniam in^ 
parallelas £C » 
FD re£la quzda 

rmea EF incidit, anguli CEF,eFD xqualcslunt 
duobus re^is> ( j ) anguli igitur FE1^,EFD duobus 
xcAis funt minores, qux autem a minoribus , qua^ 
iint duorefti in iniinirum producuntur ,convcniut 
inter fefc . ( 4 ) Ergo EB. FD ptodua* ad partes BD 
convenient ; producantur , & conveniant in pun^o 
G, & AG jungatur, itaque quoniam aC eft xqualis 
CE, & angulus AEC angulo EAC xqualis erit; ^5 ) 
atque eft re^us qui ad C. uterque iptur ipforum-« 
EAC, AEC eft refti dimidius, eadem ratione, dc re- 
fti dimidius eft utetque CEB»EBC. ergo AEB eft 
reftus > & quoniam EBC eft dimidius refti ; erit , dc 
rcai dimidius DBG; ( 6) cum fit ad verticem . Sed, 
dc BDG reftus eft; etenim eft xqualis ipfi DCEalter- 
no. ( 7 } reliquus igitur DGB dimidius eft lefti * de 

ob 


% V 

( X ) 11. primi. ( a ) jx. primi. (5)19. primi. 

^4 ) Ex demonftralis ad 29. primi. ( 5 ) 5. prim#i 
(6) 15 . primi. ( 7 ) 29. primi* 


Liher Secundus» ' 

ob id ipH DBG zquaLis* ergo & latus BD aequale la« 
teri OG ( 8 ) rurfus quoniam £GF ell dimidius redi» 
redus autem, qui adF , eft enim angulo oppodto 
qdi ad C squalis ; eritific reliquus F£G red dimi- 
dius» & squalis ipd EGF- quare & latus GF lateri 
£F eft squale, fic cum EC (it squalis CAj Scquadra** 
tum ex EC squale eft ei>quod ex CA, quadrato, er- 
go quadrata ex EC» CA dupla iunt quadrati ex CA. 
quadratis autem ex EC, CA squale ed quadratum 
ex EA. quadratum igitur ex EA quadrati ex ACed 
•duplum. rurfus quoniaGF eft squalis F£»squale ed 
&. ex GF quadratum quadrato ex F£ . quadrara igir 
tnr ex GF,F£ quadrati ex EF fune rlupU. at quadra- 
tis ex GF, F£»squale cih quod ex EG quadratum, er- > 
go quadratum ex EG duplum ed quadrati exEF- 
squalis au:em ed EF iplt CD quadratum igitur ex 
£G quadrati ex CO duplum erit . Sed oftenium ed. 
quadratum ex £ A duplum quadrati ex AC. ergo ex 
AE, EG quadrata quadratorum ex AC» CO funt du*> 
pia. quadratis vero ex AE»FG squale cd quod ex 
AG quadratum, quadratum igitur ex AG. duplum ed 
quadratorum ex AC» CD*ac quadrato ex AG squa- 
lia funt cx AD, DGquadrata. ergoquadxata ex aD, 
DG funt dupla quadratorum cx AC» CD. Sed UG ed 
. squalis DB- quadrata igitur ex aD,DB quadratoitan 
cx AC» CD funt 'dupla . Ergo fi reda linea Jbifariam 
fccctur,Sc ipfi in redum qusdam reda linea adji- 
ciatur,- qus a tota cum adjeda,& adjeda fiui urraq: 

qua- 


( 8 ) 5. primi. 
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quadrata dupla funti & quadrari dimidiat, Se quadra- 
ti, quod ab ea t quae cx dimidia* Seadjefla coniiat 
tamquam ab una linea defcribitur • quod odendere 
oportebat. 

Vroyiema i. Propo/itio 1 1. Dat/tm re&am limam fecare» 
ita ut, ^ued-tota, altera parte continetur reirangu, 
tum aquale Jit ei, quo^d d reliqua parte Jit^ quadrato» 

S it data rcAa linea AB. opor- 
tet tpfam ABitafeeare* ut 
quod tota, Se altera parte cor- 
tiuctur re^angulutu aequale:-» 
fit ei, quod a reliqua parte fir» 
quadrato. Kefcribatur .n. ex 
A B quadratum ABDCrfeceiur- 
quc AC bifariam in*E , Se BE 
fungatur : deinde produfla CA 
in F * ponatur ipfi BE a:qualis 
• EF: deUribaturqiie ex AF qua- 
dratum FGHA : Se GH ad K 
producatur . Dico AB feftam efle in H, ita ut ABH 
jcftanguluir aquale fir quadrato cx AH . (^oniam 
.n. reda linea AC bifariam fecatur in E ; arfficirurqj 
ipfi in redtim AF- rcd.ingulum CFA una cum 'qua- 
drato cx AE squale erit quadrato ex EF. ) Sed EF , 
’ " eft «qualis EB rcdangdlum igitur CFA una cunx^ 
quadrato cx A£ squale cfi ei , quod fit ex £B > qua- 
dra- 




( 1 ) 6. Jiajlus • 



Liber Seeunditi, 7^ 

drato, quadrato autem ex EBxqualia funt quadrat» 
ex BA> AE ( 2 > etenim angulus ad Axe£luscft. ergo 
ic£langulum CFA una cum quadrato ex AE ;equale 
cil q.:adratis ex BA,'AE. commune auferatur , quod 
ex AE quadratum, reliquum igitur redangulum 
CFA aequale efl quadracojeXAB:e(l autem CFA qui* 
dem rcftangulum FK. li quidem AF ell aequalis FG?' 
quadratum autem ex AB cft ipfum AI>. reftanguLum 
igitur FK aequale efl quadraro AD. commune aufe» 
xatui A.K, ergo reliquum FH reliquo HD eil aquale» 
atque elt HD re^angulum ABH> cum AB lic aequalia 
BD» Se FH elt quadratum ex-AH.rcftangulum igitux 
ABH quadraro ex AH aequale erit . C^are data reda 
linea AB fe^a eft in Hjira uc ABH rectanguium qua* 
dratoex AH Ht aequale. Q^d facere oporcebac. 


(2)47. primi» 

"Theorema fl. PropoftiaJi.htobtufrtngulii trutngulit^ 
.quod a latere obtufum an>zttlum fubtendente fit 
dratum yma)m\eft^ quam quadrata^ qua fiunt a late» 
fibut obtufum anfitlum eonttmmihusirc^anqulo con» 
tentobis untr later rtm yqii* fiunt cire a obtufum augut^ 
Ium, in quod fciltcet protra^nm perpendicularis cad$t>^ 
dr linea affnmpta exterius a perpendiculari ad angu» 
ft: m obtuf \iTft, 

S ltobtufangulum rr)engulum ADC. obtufum an* 
ga.um habens BAC : & ducatur a punflo B ad 
CA protractam perpendicularis BI>. ^r)Dico qua* 

dra- 




r ^ 

ll%JL 


^licy 


% 


U) 12. primi; 

I 

I 


Digitized by Coogle 



I 

Eudiilis Elernm 

dratum cx BC majus cflc.quam quadrata ex BA,AC, 
ic^angulo >quod bis Ca, AD continetur . Q^niam 

cnimrefta linea CD fefta 
eft utcuatquc in punAo A, 
erit quadratum ex CD 
«quale> 5 c quadraris ex CA> 
AD»&ei quod^^tis C A> AD 
continetur rcAangulo.( a ) 
Commune apponatur ex 
DB quadratum. Quadrata 
igitur ex CD,DB aqualia 
funt) 8c quadratis ex CA,AD»DB> Bc reftangulo, 
quod bis CA> AD continetur. Sed quadratis ex CD, 
DB aquale cft quadratum ex CB ( 3 ) Re^us enim 
eft angulus ad D» cum iit BO perpendicularis . Qua. 
'dratis vero ex AD* DB «quale cft quadratum cx AB. 

. Quadratum igitur ex CB «quate eft* Sc quadratis ex 
CA, AB, & icdaogulo bis CA, AD contento . Ergo 
quadratum ex CB majus eft* qu^m quadrata cx CA 
AB, redlangulo quod bis CA» AD continetur. In ob- 
tu^angulis igitur triangulis* quadratum, quod k la- 
tere obtufiim angulum rubtendente 6c , majus eft 
quam quadrata; qux fiunt ^ lateribus obtufum angu- 
lum, continentibus* re^angulo contento bis uno la- 
terum . quxftint circa obtufum angulum ,ad quod 
protraftum perpendicularis cadit , & linea aft^umpta 
exterius a perpendiculari ad ^angulum obtufum. 
Quod dciuonftraie oportebat. 

T heo“ 


4 ‘Hujus. (}. 47. riimi. 


‘ , Googit 


, . Lil;erSecunc(uf* 8xi. 

Theorema 12. Propofitio 15, Th acutangulis triamru^ 
lis j i latere aciiinm angulum fubtendente fit qua^ 
iiratum ^minus efi,qttam quadrata, qua fiunt i'ateriOuS 
acutum angulum continentibus i re Ifangu/o contento bis 
uno laterum , qua funt circa- acutum angulum, tn quod 
perpendfularis cadit ^ ^ hnea a perpendiculari intus ap* 
Jumpta ad angulum acutum, 

S Tt acutangulum tria» 
5ul«m ABC acurum - 
habens angulum ad B: ^ 
& ducatur ^ punfto A, 
ad BC perpendicularis 
AD. ) Dico quadra^ 
tura j quod fit ex AC 
minus efle» quam qua- 
drata » quae ex CB, BA» 
.'rcftangulo, qaod bis CB > BD concinetur . Quoniam 
-enim refta linea CB fefta cft utcumquein D» erunt 
quadrata ex CB, BD arqualsa St reftanou!o»quod bis 
CB» BD contirieiur > “6{q uadrato ex DC. (.2 ) cdm. 

- mune apponatur» quod fx AD quadratum . Quadrata 
igitur ex CB, SD, DA xqualia funt, & rcilangulo bis 
CD, BD contento, fc quadraris ex AD. DC. 3rd qua- 
dratis rx BD, DA aqu.aleell quod cx AB quadratum; 

(5 ) rcciits enim an >aUis eJi qui ad D, quadraris 
16 cx AD» DC arquaic cft quadratum cx AC. quadra* 

F ta 


( i) 12. piiroi. (2^7. hu/us. ^3 ) 47. primi» 
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ta Igitur ex CBf BA funt xqualia quadrato ex AC» 8c 
ci> quod bis CB> BD con]inetur,re^angulo. quare^ 
Tolum quadratum cx AC minus eft quam quadrata^ 
ex CB« BA teAangulo. quod bis CB , BD continctiir. 

In acutanguiis igitur triangulis quadratum , quod 
a latete acutum angulum fubtendentc fit > minus eft 
quam quadrata, qux fiunt ^ lateribus acutum angu- 
lum continentibus » tcftangulo contento bis uno la- 
terum» quz funt circa acutum angulum » in quod 
perpendicularis cadit » 3c linea a perpendiculari in- 
tus alTumpta ad angulum acutum. Q^ddemonfira- *. 
re-eponebat. 

Proh!emd 3. Profefitio 14* I>4t9 re^tlineo itqu^le 
^jundrapum cunfiitutre» 

S it datum re- 
ftilineumui 
A. Oportet ip- 
fi A reAilinco 
zquale qua- 
dratum confti- 
tucte . confti* 
tuatur rcAili- 
neo A zqualc^ 
parallelogratnmum re^angulum BCDE. ( i ) Si igi- 
.tut BE cft squalis ED faftum ;am erit, quod propo- 
nebatur} etenim re^ilmeo A squale quadratum co- 

fiitu- 



{ i )45- piimi» 




Liber Seeundus, ' ' 

ftltutum eft BD; fin minus, una iprarttiYi BE, Ep ma- 
ior cft* (it BE major» & producatur ad F» ponatuique 
ipHED xqualis £F. deinde fe£ia FB bifariam iu G 
centro quidem G, intervallo autem una ipr»runi GB» 
GF (cmtcirculusdercribaturBHF ; producaiurq; DE ^ 
in H* & GH jungantur. Quoniam «gitur reAa linet 
BFfeflaeft in partes aequales .ad G» & io^qualesad 
£; erit redVangulum BEF una cum quadr3to>quod Ht 
CK EG «quale quadrato ex GF. ( a ) eft autem GF 
aK|ualis GH. Eedangulum igiturBEF una cum qua« 
diatoex GE «quale eft quadratd ex GH '. 5ed qua* 
drito ex GH «qualia fuot ex HE» EG quadrata. Ergo 
xc^angulum BEF una cum quadrato ex EG «quale 
eft quadratis ex H£ > EG. Commune auferatur ex 
EG quadratum . Reliquum igitur rcAangulum BEF 
cft «quale quadrato ex EH . Sed re^angulum BEF 
eftiplum BD parallelograin mura . quoniam EF eft 
«qualis EO« Ergo BD parallelogrammum quadram 
cx EH eft «quale. Farallclogiaramum autem BDeft 
cqualereflilineo A. Redlilineum igitur A quadrato 
ex EH defcripto «quale erit . Quare dato re^ilinco 
A «quale quadratum conftitutum eft»quod videlicet 
Cl ipft EUdefciibitui. Q^od facere opoitet>at. 


■I 
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EUCLIDIS 

ELEMENTORUM. , 

■ LIBER TERTiLlS. 

« 

Ex traditione Federici 
Commandini 

. DIFFIKITIOK^S- ' ' 

A circuli funt Tquo-um diametri 

funt squales, vd quorum, qui cx centris 
funt «quales. 

Refta.linea circulum contjngere diciuir , quas 
contingens circulum ,&produdla ipfumnonrc- 
cat^ - 

j. Circuli contingere fefe dicuntur » qui contin. 
gentes fe i pfos non fccant. ^ 

^ In circulo iqualitct diftare l c^entro refli lineat 
^dicuntur , quando^ centro ad ipfas pcrpendicii-» 
lares duifli funi squales. 

. 5. Magia aiiteni diftare a centro dicitur ca , ad' 
quam major perpendicularis cadit. 

6. Portio circuli eft figura, qui rc<ft:a linea 1 & cir-‘ 
culi circumferentia continetur. 

F } For- 

. . . * V’ 


Digiti? 
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•j. Portionis autem angulus eft, qui re^a linea , 8c 
circuli ciccumferencia comprehenditur, 

8. In portione angulus eft, quando in circumfe- 
rentia portionis CumituraliquodpunAum y atque 
ab ipfo ad terminos iine.T ejus , quat bails eii por- 
tionisy redalinez ducuntur: angulus verodu^if 
lineis Ht concentus* > 

9« (^ndo autem continentes angulum regiae li- 
near a fTumunc circumferentiam ,in illa connilexe 
angulus dicitur. 

to. Se£ior circuli efty quando angulus ad centrum 
conftiterity figora contenta re^is lineis angulum 
comprehendentibus y fit circumferentia ab ipiis 
afTumpta. 

II . Similes circulorum portiones funty qus angju^ 

Jos fufeipiunt squales ,vcl in quibus anguli «que- 
les connilunt» 

fROBLEMA I. PROFOSITIO I. 

Vati circuli centrum inv.enire, 

^It datus circulas ABC. oportet circuli ABC cen- 
^ irum invenire. Ducatur in ipfo quaedam re£taa< 
linea AB utcumque , ficin punflo D bifariam fece- 
aur. ( ^ pun^o autem D ipA AB ad re^os angu- • 

Iqs duf^a DC ( a ) in E producatur ; fie fecetur CE 
Wi^riam ia F. Dico punflum F circuli ABC cen- 
trum 


Kt.)io. primi. <3^11. primh j 
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« 
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trum efTe^Noa .n: fed,iiiicri potefti (itCj,&;G4, 
GDiGB jupgaarux.itaque quoniam AD eftxqualis; 
^ D8 » communis autem OG« 

exunt dux A D,DG duabus GO» 
DB> aequales altera alteri : Sc 
balis GA aequalis eft baii GB 
( ^ ) funt .n. ex centro G. an- 
gulus igitur ADG angulo GOB 
eftasqualis. (4) Cum autem 
re^a linea fuper redam linea 
inllftens angulos.quideinccps 
funt , aequales inter fc fcccxit» 
redus en uterqiie «qualium^ 
i angulorum» (s ) Ergo angulus 

^GpB ed rrdus. Sed * & redus FOB. «qualis igitux 
cft angulus FDB angulo GDB « major minori^ quo j 
deri non potell. quare G non eft circuli ABC centru. 
Similiter odendemus neque aliud elTe, praeter i pfum 
F. ergo F centrum cd cixeuH A 3 C . quod facere 
oportebat 

fi ) DiCi5.primi. ( 4 ) g. primi. (5) Diff. lo. pr. 



COROLLARIUM. 

Sx hoe pefpicuum eft, fi ia eircuIoqti*dam'Ted» 
linea redam lineam quandam bifariam , Sc ad an- 
i^los xeAot fecet» ia fccante circuli ccncxoin inefle* 


^4 


Tkt$n . 



/8S EucUdis Elemt ^ 

Theorema 1. Propofitio 2, Si in circumferentia circUlip 
duo qujevts punSta fumantur^qua ipf* conjungit re£fa 
' linea intra circulum cadet. . ^ 

I 

0 

^ ^Tt circulus A.BC » Mn circii» 

@ ,3 fcicncia Ipfius fnmintnf 

duo quaevis pun^n A> B. dico 
red.im lin(iain > *quac a puniVo 
A ad B diu itut» intra circulum 
cadefe. Non n; lVd.fi fieri po» 
tefi^ , c.idai extra » ut AE^ , ®c 
fu iiipfo circi li ABC centro, 
quod fii D, jungantur DA, DB* 
& producatur DF in E Quo- 
oiain igitur DA elt aequalis 
DBjcrit& angulus DAE an- 
£ gulo DBH aequalis. (2) quq- 

’ ,niam maui^^iili DAE ununu 

latus AEB protenditur .angulus OFB angulo DAE 
wa Jo’” e ri ? . ^ 5 ) angulus autem DAE aqualis eft an- 
gulo DBE. ergo DEB, angulus angulo DBE cft major, 
Sedfiiajori angu o majus latuS fubtenditur. (4) ma- 
jor igitur cft DB ipfa DE. eft aut DB iqualis DF. Er- 
go DFcft major OE.m nor majore , quod fieri non 
potefi. non igitur a punfto A ad B du^a rc^a linea 

cxtracirculum cadet t Similiter odendemus neque 

• • 


)Exa-nteced. ( a.) 7. primi. ( j ) i5. primi 
(4* ) 18. primi. ' 
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iflipr«tn carfcrc circimifeccutiam. Ergocxtu cadat 
necedcefl. Si igitur in circumferentiam circuli du<>' 
quavis puD^la fumantur » qua ipfa conjungit rcfta 
i[inea intra citcuiumcadet.quod oportebat demon- 
lirare. 


'Theorema lyPropa/itio^. Si in circulo re^a linearer 
.«* centrum dti£f a reSfam lineam quandam non duBldnt 
per centrum infartam fecety& ad angulos rclhs ipfqm 

, fecabiT\ quod fi ad angulos re^osipfamfecet i ^ififdr: ' 

riam fecabit* / v . , . * ' 


S ItcircuIus ABC/tc laipfo 
reAa linea per centrum du- 
Aa CO reftain lineam qilan-^ 
dam AB non du^am per cen^^ 
trum bifariam fecet in piincfio^ 
F. Dico &c ad angulos re^ox. 
ipfam fecapo. Sumatur .n. cir- 
culi ABC centrum > ( i ) quod 
iit £ . Sc AE , EB jungantur* 
quoniam igitur AF eft xqua^ 
lis FB , communis dirtem FE 
duatr duabus aquales Tunt * fic 
bafisEA bafi EB eft a:'qualis,ergo 3c angueus AFlt' 
* angulo BFE squalis erit. Cum autem refla linea fu- 
per refVam infi(icns> angulos , qui deinceps funt» 
aequales inter fe feceric^rcflus eil uterque squalium 

• , IMA** 

- : ‘ >" f 

(^ 1 ) I. hujus. ■ ^ j 
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sngulonim. (t) uterque igitur AFE, BFE eft rcAdt. 
)uaic icAa linea CD per centrum du£la reflam li- 
nearo AB non duAam per ccn- 
M trum bifariam fecans » & ad 

angulos re Aosipfam fecabit. 
Sed CD fecec AB ad reAos an* 
A A gulos. Dico» Bc bifariam tpfam 

5 S* 1 ^®***^« » AF ipfi F* 

/ «qualem eflc . lifdero >n. con- 
.. ■■■ ^yp firu Ais, quoniam EA > qux ex 
\^F centro» eft aqualis EB » & an- 

^ gulusEAF angulo EBF aqua- 

^ lis erit. (}) efl autero,& AFE 

reAus aqualis mAo BFC. duo 
igitur triangula EAF» EBF duos angulos duobus an- 
gulis «quales habent) unumque latus uni lateil 
«qualeiEF communeifcilicct utrifque quod uni an- 
gulorum «qualium fubtenditur. ctgo » U reliqua Ia- 
lera reliquis lateribus «qualia habebunt. (4; Atq; 


lera reliquis lateribus «qualia habebunt. (4) Atq; 
erit AF ipli FB «qualis. Si igitur in circulo rcAa li. 
siea per centrum duAa leAam lineam quandaas 
non duAam per centrum bifariam fecet, Bt ad angu- 
los reAos ipum fecabit . quod fi ;pfam fecet ad re» 
Aot angulos , Bc bifariam fecabit • quod opoitcbal 
dcroonftraie» 


Th- 

^ IO. primi » ( 3 J 5 pximi. ( 4 ) ad, pri- 

mi. 


Googlcj 
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9 * , 

ThetrsfHd Pr$po/itio 4 . St in circulo dudft^s lined /9 

invinm fecent non di»if,s ptr centruntyjc fe l/ifarium 
' nonrftctdtmt» 

S it circutus ABCD; ic. in ipfo 
duzrefVzlincx AC,BDfo 
invicem fecent in puoflo E, 
non duflx petccntfum > Dico 
eas fe Te bifariam non fecare. 
Si .n. fieri poteft » fecent fe fe 
‘ bifariam, ita ut AE fit «qualis v 
£C, Sc B£ ipH ED : fumaturq; 
centrum ABCD circuli,» ( 
quod fit F>& £F jungatut.quor 
Iliam igitur refta linea FE per centrum dufia reaam 
lineam quandam AC non du^am per centrum bifa- 
riam fecati St ad re Aos angulos ipfam fecabit . qua- 
re re AuseftFEA angulus, lurfus quoniam re^al.- 
Aea FE redlam lineam quandam BD non du^am per 
centrum bifariam fecat;> Sc ad angulos reif^os ipfam' 
fecabit. ( 2 ) reftus igjtur angulus ed FES. oHenfus 
autem cft tedus, Sc FE A. ergo FE A angulus ipfi F£B 
«qualis erit» minor majori , quod fieri noopoteft. 
Kon igitur AC» BD fe fe bifariam fecant« quare fi in 
circulo duz reftx lines fe invicem fecent 9 non du« 
per centrum, fe fe bifariam non fecabttot « quod 
oftcn dete oportebat. 


I } s* hujus . ( a ) £x amecedencc* 
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Xheorefsia^, Propo/itio Si duo circuli fe tnvictm pt» 
centf non erit tffvrum idem centrum. 

■^'vuo cnim circuli fe 
invicim fccent 
ABC , CDG in pundVis 
B,C. Dico ipfofum id£ 
certium ncn cfsc . Si 
.n. fieri poteft » Iit cen- 
trum E ; jungnturqiTc 
EC> 8c EEG ufcumq! c 
ducatur *,Et quoniam. 
E centrum eft circuli ABC crit CE ipii EF «-equalis, ' 
Xurfus quoniam E centrum cfl: CDG circuli, .'cqua- 
IIS cft CE ipii EG . Sed oftcnfa cll CE xqualisEF. 
ergoEF i{.>^ EG squalis erit, minor majori>quod 
£cii non poteft. non igitur punfturn E (cmrumeft 
circulorum ABC, COG. quare fi duo circuli fe invi- 
cem fecem, non erit ipfbrum idem centrum . Q^od, 
oftendendum fuit. 

Theorema 5 , Propo/itio^\ Si duo circuli fe fc intra ca»- 
tin^ant, ipforum id^m centrum non erit. ' v 

D uo .n. circuli ABC, CDF 
contingant fe fe intra in^ 
punefoC. Dico ipforum nonJ^ 
idem cenrrtfm. fl enim fieri po- ' 
reft , fit E, jungaturque EC , & 
EFB utcumque ducatur, quonia, 
igitur E centrum cfi circuli ABC. 

^ aqualis cft CE ipfi EH: ruffus 
quoniam E centrum eft circyli 

CDF. 



LiLer Tertiusa 

CDFjCric CF xqualisFE ollenfa autem cft CE aqua-» 
lis EB> ergo, & EF ipfi EB eft a:qualis> minor majori 
quod fieri non poteft. non igicur E punftura cemrum 
eft circulorum ABC, CDF. quare fi duo circuli fc fe 
intra contingant, ipforum ideni* centrum: non eri^^- 
quod demonfirareoportebau’ 

Theorema 6, Pro^ofttio 7 . Si in circuli diametrty atitjuoi 
punclum ptmarur^ ^ued non fit centrtem- circuli ah 

eo in circuluin cadant (jttadam rc£fa linea', m^fximA 
^uidethent, in <tuacentrum\minifn‘a vero reliquat f 
aliarum autem [yrofiin^uior eu, qua i>er centrum tran- . 
fity ptmpsr remotiore major ofi. at du£ tantutn a/jua^ 
les ab eodem pu7itdo in c:rculum oadent ad utrafqutj^ 
partes mtiuma. 

^Itcifculus ABCD, cu;nsdia« 

' ^ meter AD;8c in ipfa AD itt- 

mamr aliquod puftum F> quod 
/V\. A non fit ceatrunt circuli. Sit au- 

I circuli centrum E : & ^ 

pando F intra circulum ABC D 

cadant quxdam lineae 

FB,FC,FG. DicoFA raaxi- 
^ mamcGe,&FD minimam-/: ■ 

aliarum vcTo FB.quidcm ma- 
forem quam FC» &: FCmaiorem quam FG. fungan- 
tur -n. 'I»E » CE , GE «^Ecqueniam omnis trianguli 
duo latera reii juo funt maj<.»ra; (i> erunt BE» 

)iio.priniia I 
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Bia jorei qu^tn B7. cft aut A£ xqualis £B. Ergo BE^ 
EP ipii AF funt squales, major igitur eft AF , qu^nr 
m FB. rurfus quoaiam BE eft 

squalisv£C> communis autem 
I FEfdusBEtEF duabus CE, EF 

|p« \ squalesfunt.SedBEF angulus 


t major eft angulo C£F. bafis 
igitur BF bafi FC eft major (a) 
/C eadem ratione, & CF major eft 
quam FG* rurfus quoniam GF, 


D “ majores funt quim EG , 

squalis autem G£ ipH £D ; 
cmnt GF» FE majores quam ED. communis aufera- 
tur £F . Ergo reliqua GF major eft quam reliqua pD. 
maxima igitur eft FA ^ & FD minima : major vero 
BF qu^m FC> & CF qulim FG major, dico »'& a pun- 
£toF duas tantum teftas lineas cadere in circulum 
ABCD ad ucrafque partes minims FD. conftituatut 
.n. ad lineam £F, atque ad datum in ea punftum E 
tnguloGEF squalis angulus FEH. ( } ) &FH jun- 
gatur. quoniam igitur GE eft squalis £H,communis 
autem £F, dus GE> £F duabi^ KE» E Fs guales funt: 
<Sc angulus GEF eft sqUalis angulo Hw. oafis igitur 
FG bail FH squalis erit. ( 4 ) dico \ F in cir- 

culum non cadere aliam ipfi FG squalem . Si enim^ 
fteri poteft, cadat FK.& quoniam FK eft squalis FG* 
cftquc ipfi FG squalis FH) erit, & Fl( ipfi FH squa- 
ts, videlicet propinquio^ci>qus pex centrum uanfiti 

squa- 


(t) a4.piiini. ( a^tpiitti» ( i) 4« primi* 


Lihr. Tertiun ^ 

squalis remotiori , quo<f fieri non poteft . Vel hoc 
iriodo y jungatur £K • & quoniam GE ipil EKeft 
squalis, communis autem FE , 8c baiis GF xqualis 
bafi FK ; erit « & angulus GEF xqualis angulo KEF» 
Sed angulus GEF angulo HEF cli xqualis: angulut 
igitur HEFipd KEF xqualis erit»minormajori»quo4 
fieri non poteft quare i punAo F in circulum non^' 
cadet alia reda linea xqualis ipd GF. Ergo unatan* 
tum cadet. Si igitur in circuli diametro aliquod puo« 
dum fumatur , quqd non dt centrum circuli) fic ft- 
liqua» qux fequuntur • quod demonftrare oportebat* 

Tiftorgmd 7, PrpftJitU 8. S* extra eireulum aliquod pun» 
£tum fumatur , atque at eo ad circulum ducantur 
quadam re^a linea, quarum una per centrum trau- 
/eat, alta veri uteumquci earum quidem, qua in con» 
cavam circumferentiam cadunt , maxima ef, qua per 
centrum tranfit ; altarum autem propinquior ei , qua 
per centriiy ftmper remotiore ma\or eft. at earum , qua 
in curvam circumferentiam cadunt minima ejl,qu^ 
inter punSum, & diametrum inter]icitur j altar une 
•vero , que propinquior minima femper remotiore ejl 
fnttiot. dua autem tantum aquales k punlfo in circu^ 
Ium cadunt ad utrafqj partes mintma, 

S it circulus ABC) & extra circulum fumatur ali* 
quod pundum D: ab co autem in circulum du« 
'camutiedx iinex quxdam DA» DE> DF> DC: iitque 
DA per cei^truiu. Dko carum quidem ) qux m con- 
cavam AEFC circumferentiam cadunt > maxmiaiu 

elbe - 


Euclid, Eletn, 

efle DA» qune per centrum tranfit; &-ininImam »qnar 
inter puntVuin D, 8c diametrum AG interjicitur, vi- 

dclitet DG; majorem autem-» 

DE quam DF , & DF maiorem 
quam DC: carum vfrb , qu» itt 
curvam circumferentia HLKG 
cadunt, quas propinquior mi* 
nime DG femper’ rcmotidfe 
efTc minorem, hoc eft DK mi- 
norem, quam DL , 6c DL mi. 
noremquamDH. Sumatur .n. 
centrum circuli A5C » quod fit 
M»'& jungantur ME, MF»MC, ■ 
MH, MLi MK . & quoniarrtj 
AM cft aequa* is MEvfic cimmu- 
nTs apponatur MD . ergo AD 
eft «qualis ipfi EM , MD. Sei 
EM» MD luor majores quiitn-.» 

ED. ( i)'crgo5c AD quam ED 
eft major, rurfus quoniam «qnaiis cft ME ipfi MF 
communis apponatur MD. erunt EM , MD ipfi MF, 
MD arquafts; & ?ngulus EMD major e!l agulo FMD. 
Bafis igitur ED bafi FD major crirV( J ) Similiter dc- 
rnomTiabimus, 8c FD majorem efle quam CD. ergo 
juaKima cfi DA; major aut DE quam DF,i?c DF quam 
DC major» Pr.Tfcrea quoniam M/C.KDfunt majores I 
quam.MD , & MG eil asquali? MK ; erit relrqu» KD i 
quam reliqua GD m . ;or. quare GD minor quam KD» ' 

& ii. 


( ao. priitii. ) 24. primi, 

. ■ j 


D 
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& idcirco GD , minima e/l j & quoniam trianguli 
MLD in uno latere MD > dux re^x linex MK , KD» 
intra condituuntur, erunt MK, KD minores ipii ML 
LD>f } ) quarum MK eft xqiiaiis M L, reliqua igitur 
DK minor cft»quam reliqnaDL . Similiter oftende* 
mus 3 c DLj quim DH minorem efle. Ergo DG mini- 
ma e(V;minor vero DK quam DL»& DL minor, quam 
DH.Dico etiam duas tantum xquales ^ pundo Di in 
ckculum cadere ad utrafq; minimx partes , condi- 
tuatur ad reftam lineam MD, ad datumq; in ea pun- 
A;um Mi angulo KMD squalis angulus DMBi (4) 3 c 
DB jungantur; itaque quoniam MK||d squalis MB> 
communis autem MD»du^ KM>M^ duabus BM>MD 
squales fune 1 altera aittii , & angulus KMD, squa- 
lis angplo BMDibafis igitur DK baQ DBeft squa- 
lis. ( 5 ) Dico a pun^o D, nulla aliam ipfi DB squa- 
lem in circulum cadere I ii enim fieri poted , cadat 
DM I & quoniam DK eft squalis DN , & DK 'pH DB 
cd squalis; eritidc DB squalis DN, propinquior fei- 
licet miniins squalis remotiori} quod iHeri non pof- 
fe odenfum eft. Vel & aliter. Itingatuc MN> & quo- 
niam squalis eft KM ipfi MN , communis autenu* 
MD ; Bc bafis DK bafl DN squalis erit i Bc proprere^ 
angulus KMD squalis angulo DMN. Sed /!^MD an- 
gulus ed squalis angulo BMD; angulus igitur BMD 
angulo NMD squalis erit , minor majori quod Heri 
non poted. Q£are,non plures quam dus refis lines, 
'^pun^o D,in circulum ABC ad uttafque paties nii- 

G ni- 


(3}ji.pnmi. »3-primi. (j) 4 primi* 
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iilms GD cadent . Si jgiturextia circulum aliquod 
pun^um fumaturj &c reliqua deinceps» quod oitcn- 
dere oportebat. 

Theorema Proportio 9. .Si intra circulum fumatur 
alufuod punffum, atque ab eo in circulum cadant plu^ 
res,quam dua redalinea aquales , punctum, quod fu- 
mtturt circuli centrum erit, 

Q It circulus ABC »& intra 
^ ipfum fumatur pun^um 
Dt a quo in circulum cadant 
Q plures i quam duat xe<flx li- 
nexxquales, videlicet DA» 
DB)DC .Dicopunflum D, 
circuli ABC ccnrnim elTe. 
lunganttirenim AB» BC. fe- 
ceturq; bifariam inpumfVis 
E,F : & junft* ED,DF, ad punfta produca- 

tur» quoniam igitur AEellxqualis £B »communis 
aut€£D, erunt dux AE»ED>duabus BE» £D,xquales; 
& bails DA,eft xqualis bafi DB, angulus igitur AED» 
angulo BED xqualis erir»( x ) & idcirco uterq;angu> 

^ lorum AED» BED eft re£lus. (2 ) Ergo GK bifariam 
'fecansAB^fit ad angulos re^os frcat . & quoniam 
B in circulo quadam refla linea, reflam linea quon- 
dam bifariam, & ad angulos reflos fecet, in lecante 
eft circuli cemrum3 ( ^ ) erit in GK centrum circuli 

ABC, 


( I ) B.piimi. ( 13. primi. ( jJ Coioll J huius* 
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ABC. Eadem ratione>& in HL centrum cft ABC cir- 
culf, & nullum aliud commune habent reftse linea: 
GK,HL, nifi punftum D.Ergo D circuli ABC cft ce- 
trum. Si igitur intra circulum fumatur aliquod pun- 
£lum, atq; ab eo in circulum cadant plurcs, qu^m^ 
dux rcAx lioex asquales i punftum> quod fumitur 
circuli centrum erit. 

j 

ALITER. 

S umatur enim intra circulum 
ABCpun^lum aliquod D: 
atque apunftoD} incirculum » 
ABC cadant pluresi qu^ni dux 
re^xlinex xquales DA , DB, 

CD. Dico punftum D, quod fu- 
mitur , circuli ABCelfe cen- 
trum» non enim;fed fi fieri po- 
teft> fit E , & junfta DE in FG 
producat ut/ ergo FG diameter eft ABC circuli» itaq j 
quoniam in FG diamefro circuli ABC fumprura cft 
aliquod pnn^um D » quod non eft centrum circuli ; 
maxima quidem erit DG , major autem DC , quam 
DA , & DB, quam DA major. ( i ) Sed > & xquales , 
quod fieri non poteft , non igitur E centrum eft cir- 
culi ABC . Similiter oftendemus , neque aliud pun- 
ftum centrum cffe pr^tet ipfiim D, ergo D circuli 
ABC> centrum exit » quod oportebat demonftrare. 

G 2 T heo^ 


( I (^.hujus.- 
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Theorenid (), Propofitio 10. Circulus circulum in pluris- 
kuSf quim duobus pungis non fecac. 

S I enim fieri potcfl» 
circulus ABC cir- 
culum DEFfecctin 
pluribus pu Ais^qui 
duobus* videlicet ia 
B«G>H)Fj& BG* 
BH bifariam fecen- 
tur in K,L, atq;a pu- 
ais ;^,Lipfis BG,BH 
rcaos ang:ulos dufts KC,LM in punfta A>E pro • 
ducantur. C^oniam igitur in circulo ABC quxdani 
re^a linea AC reaam lineam quandam BH bifaria, 
& ad angulos rcAos ferat, in ipfa AC circuli ABC 
erit centrum. ( i )Rurfus quoniam in eodem circulo 
ABC * quxdam re^a linea NX reflam lineam quan- 
dam BG bifariam fecat* & ad rectos angulos; in ipfa 
NX centrum erit circuli, ofienfum autem cfi,<!k in-j 
ipfa AC centrum elTe> 6 c in nullo aliopundo conve* 
niunt inter fe icCix lines AC , KX * prster quam ia 
0> ergo O circuli ABC efl ceiirrum. Similiter ofien- 
demus pun^um O* centrum efse circuli DEF * ergo 
duorum circulorum fc fe fccatium ABC, DEF, 'i dem 
erit centrum O;quod fieri non poteiK ( 2 ) non igitur 
circulus citcuium fecat in pluribus punctis* quarri^ 
duobus. A L !• 


i i) Coroll.i. hujus. (2 ) 5 . hujus. 
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ALITER. 


^ Circulus enim ABC mr- • 

circulum DEF fccct 
^ in pluribus punftis, quam 

«•11 " V I «iuobus,' nepe inB)G,F,H^ 

^11 I J & circuli ABC centrum-» 

fumatur>quod fitK.Sc 
KGy KF jungantur.quonia 
— . igitur intra circKlu DEF 

fumptum eft aliquod punftum K,i quo in circulum 
DEF incidant pluresiqu^m dux rcftx line? KBiKG« 
KFicrit punAum K>circuli DEF centrum:ell autem» 

& circuli ABC centrum K , duorum igitur circulo- 


rum» qui fe fc fecant» idem erit K , centrum » quod 
fieri non poteft» quare circulus circulum in pluri* 
bus» qu^m duobus pundis non fecat > quod oporte- 
bat demonftrare. " 


Theorema lO.Prope/itio I I.iJi du9 circuli fe fe tMtus coH- 
tinganty& fumantur centra ipforumi re£lalineaipfi» 
rum centra conjungens , & produifa in eirculorunim> 
eonta^um cadet» 

D uo enim circuli ABC , 
ADE » fc fc intus contin- 
gant in punAo A , & fumatur - 
circuli quidem ABC centiutn» 
quod fit F » circuli vero ADE 
centrum G. Dico re£lam linefi 
iipunAo ad F » duplam» fi 
producatur in punflum A» ca- 
dcxc* Hon enim:fcd fi fieri po- 
G j teftt 
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^cfV , cadat vt FGDH. Et AF> AG> jungantur • Itaque 
quoniam AG^GFyiuajores funt* quam FA, ( x ) hoc 
cft qu^m FH , communis auferatur FG, reliqua igi. 
tux AG major eAiquiim reliqua GH.Sed AG eft aqua- 
lis GD. Ergo GD ipfa GH, cft major, , minor majore 
quod Heri non potcft. Non igitur k pun^o F, ad G> 
dudla reda linea extra contadum A cadet > quarc^ 
in ipfum cadat necciTe cd. Si igitur duo circuli fe fe 
intus contingant j reda linea ipforum centra con- 
jungens» H producatur in contadum circulorum ca- 
det» quod oportebat demonftrare. 


( X } ao.primi. 

aliter. 

Q Ed cadat* ut GFC, 6c 
^ producatur in dire- 
dum CFG,ad pundum 
H : junganturque AG »- 
AF. Quonia igitur AG t 
GF» majores funt^qu^m. 
AF» (s) Sc AFtcd a;qua« 
lis FC > hoc ed ipH FH , 
communis auferatur FG» reliqua igitur AGireliqua 
GH eft roajor:hoc eft DG major ipfa GH»minor ma- 
iore» quod fieii non pdteft. Similiter»dc H extra cit«' 
culum paruum fit centrum majoris circuli , tdenl^ 
fequi abfurduna ofiendemus. " / i. 

('x ) io.piimi« 
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Theorema il. Propofitio 12. Si dm circuli fefe extra^ 
contineant, re^a linea ipforum centra conjungens per 
concadunt tranfibit> 

D UO enim circuli ABC,ADEi fc fc extra contin- 
gant in punAo A i dc fumatur circuli quidem 



ABC centrum, quod fit Frcirculi vero aDE centrum 
G. Dico rciJlara Iinsam»qua ^ pun£lo F, ad G, duci- 
tur, per contaftum A» tranfire. Non enim:rcd fi fier? 
pott ft, cadatyUt FCDG: & FA, AG, jungantnr. Quo- 
niam igitur F, centru eft circuli ABC, erit AF aequa- 
lis FC. Rurfus quoniam G> centrum eft ADE circu- 
li. erit AG , ipfi GD «qualis , ofteofa eft autem , & 
AF aequalis FC , funt igitur FA , AG » ipfis FC » DG, 
squales. Ergo tota FG“> major eft, qua mFA>AG. Sed 
Sc minor , ( i ) quod fieri nonpotcft . Non igitur i. 
pun£Vo F , ad G, duda refta linea percontaftum A, 
non tranfibit. quare per ipfum tranfeat nccefle eft.Si 
igitur duo circuli fc fe extra Contingant, reda linea 
ipforum centra conjungens per comarum txanfibitt 
quod oportebat demonttrare.' 

G 4 Theo* 
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Theorema 11 . Prepofttio i j . Circulus circulum nen roA- 
tingie in pluribus pungis» quam uno ^ five intus Jive 
extra conttnjat, 

H Q I enim fieri poieft , circi^/iis 

ABDC circulum EBFD c&~ 
tingar primum imus in pluri- 
bus pungis, quam uno,videli‘' 
cec in BiD: & fumatur circuli 
quidem ABDC cetrum Gj cir- 
D culi verb EBFD centru H,crgo 
re^a linea.qug a punflo G. ad 
H, ducitur, in pu^a ED cadec. 
eadaCf ut BGHD , Sc queniam 
G> cenrrum cft circuli ABDE> 
erit BG ipfi GD xqualis > major igitur efi BG > quam 
HD: & BHi qulim HD> multo major. Rarfns quonia 
centrum cfi EBFD circuli>fqualis efi BH ipfi HD, 
atqui oftenfa efi ipfa multo major > quod fieri non^ 
potefi» non igitur circulas circulum intus contingit 
in pluribus punfHs, quam uno. Dico etiam nequeo 
extra contingere. Si enim fieri poteft» circulus ACK 
circulum ABDC extra cotingat in pluribus punflis, 
quam uno, videlicet in A,C, & AC, jungatur. Itaq;- 
quoniam in circurofercptia utrorumque circulorum 
ABDC> ACK> fumpta funt duo quxvis pundla Ai C^ 
xe^a linea , qux ipfa con|ungit intra utrumque ip- 
forum cadet. Sed intra circulum qu ide ABDC cadit» 
extra cuculum vexo ACKj quod efi abfuxdum > non 

igi* 
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it circulus circulum extra c> 3 ntiflgit in pluribus 
£lis, qn^m uno: oftcnfum autem cft neque intus 
tingere i circulus igitur circulum non contingit 
luribus pundlis; quJtm urw,iiv^ intus, liv^ extra 
:ingat> quod oportebat demonfttare. 

rema 1 3 »Propofitio 14 . In circulo utjuaies tcUa linea 
jualiter i centro dijlant i & qu/c uqualiter ^ centr 9 ' 
flanti inter fe funt aquales, 

S it circulus ABDC,& in i^fo 
«quales re£l;f linex ABtCD. 
dico eas k centro ^qualiter di» 
ilare . Sumatur enim circuli 
ABDC centrum>quod fit E>& 
ab ipfo ad AB.^CD» perpendi» 
culares ducantur EF f EG > Sc 
AE) EC, jungantur. Quoniam 
igitur reAa linea quxdam per 
, centrum dufta EF , reftam li- 
1 quandam AB, non du(!lim per centrum ad re» 
angulos fecat, & bifariam ipfam fecabit. ( i ) 
'c AF, eft xqualis FB » ideoque AB , ipfius AF, 
a. eadem ratione» & CD» dupla eft CG» atque-* 

B ipfi CD xquali 5 >xqaalis igitur , 3 c AF ipfi CG. 
loniam AE, eft xqualis £C» erit quadratum 
E» quadrato ex EC-xquale. Sed quadrato quide 
z, ecqualia funt ex AF, FE, quadrata fa ) reftus 
1 angulus eft ad F:quadrato autem ex £C xqiia* 

lia 

J j.hujus. ( a ) 47 primi. 
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lia fu nt quadrata €X EG, GC, cum anguhis ad G,(it 

^ P leftus.Quadrata igitur ex AF, 

FE, «qualia funt quadratis cx 
/V / \ CG,GE» quorum quadratum 

/ \ / \ ex AF quadrato cx CG cft 

I p \/ Q - 1 aequale, etenim ^qua Iis cft AF 
£ j ipfi CG>tcIiquumigitur,quod 
V . y fit cx FE > quadratum» «quale 

eft reliquo» quod ex EG; ac 
propterea FE ipfi EGeft §qua- 
Iis:in circulo autem «qualiter 
diftare a centr«rc£l« linea dicutur, quando a centro 
ad ipfas perpendiculares dufta «quales lunt > ergo 
AB , CD , \ centro «qualiter diftant ; fed AB » CD , 
«qualiter diftffnta cenito, hoc eft «qualis fit FE rpfi 
EG, dico AB , ipfi CD , «qualem efle. lifdem enim 
confiru^iS) fimiliteroftendemus aB» duplam 
ipfius AF , & CD . duplam ipfius CG. Et quoniam-* 
aqualis eft AE, ipfi EC, erit, ex AE, quadratum-* 
quadrabo ex EC » «quale. Sed quadrato quidem ex 
AE, «qualia funt quadrata cx.EF.FA: quadrato aute 
ex EC» «qualia quadrata ex EG » GC , quadrata igi- 
tur cx EF » FA» quadratis ex EG , GC, «quaha funt» 
quorum quadratum ex EG , «quale cft quadrato ex 
EF,- cft enim EG,ipfi EF «qualis, reliquum igitur ex 
AF quadratum «quale cft reliquo cx CG , ergo aF 
ipfi CG cft «qualis, atque cft AB, ipfius AF dupla ,8c 
CD, dupla ipfius CG.ln circulo igitur «quales rcftas 
linc« «qualiter a centro diftant , & qu« «qualiter a 
centro diftant,iutei fc funt «quales.C^od oportebat 
dcmonftrare* Thca- 


l)y (lOOglf 
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Theorema. 14. Propo/itio ij. /» circulo maxhnaijuidem 
efl diamtter\ altarum vero /emper propinquior ei f qu€ 
per centrum tranjlti remiitiore major efit 

S it circulus ABCD, cujus dU» 
metet AD , centrum E » Sc 
propinquior quide diametro 
AD > fit BC , remotior veto 
FG . dico AD maximam cfic • 

Sc BC majoremiquim FG.Du- 
cantur enim k centro ad BC • 

FG» perpendiculares EH » 

Sc quoniam BC proptnquioc 
' efi ei t qux per cemru tranfic^ 
remotior autem FG ; erit EK » 
quam EH major.ponatur ipfi EH^xqualis £L. 6c pes 
t, ipfi EK . ad reftos angulos dudVa LM in N, produ- 
catur» & jungantur EM, £N» EF» £G. Q^niam igi- 
tur EH» efi aequalis EL> erit»8c BC ipfi MH»aequalis* 

( 1 ) rurfus, quoniam squalis eil a£» ipfi EM» Se DE» 
ipfi EN» erir»Be ADJpfis ME* EN* squalis. Sed ME» v 
EN, majores funt» quam MN, crgo»8c AD»major efi» 
quam MN»& MN* efi squalis BC» eft igitur AD,qu& 

BC, major.Qimd cum dus £M, EN, duabus F£»EG^ 
aequales fint, angulufque MEN* major angulo FEG» 

Sc bafis MN» bafi FG major erit» ( a ) ofieafa autem 
cft MN,squalis BC» crgo,dc BC»qu4m f G»eft major* 

Ma. 

( I ) Ex antecedente* ^ a ) t 4 .pcimi* 



Digitized by Googie 


SoS Euclidis Elem» 

Maxima igitur eft AD diameter» & BC major, quam 
f G. Q^aie in circulo maxima eft diameter» aliarum 
Tero fcm per propinquior eitqu^ per centrum traniit 
remotiore eft major. Quod demoftrare oportebat. 


ThionmA 15. Pr$po^tt9 16. diametro circuli ad re- 
^os angulos ab extremitate ducitur adit extra circu- 
lum', <Jr i» locum^ijui inter recani lineam, & circum - 
Jerentiam inter\icitur,altera refla lineanon cadet : dr 
ftmicirculi angulus omni angulo acuto reftilineo ma- 
ofi'^ reliquus autem minor. 



S it circulus ABC , citea cen- 
trum D, & diametrum AB» 
dico regiam lineam » qu3 k 
pundo A.ipfi A£»ad redos an. 
gulos ducitur extra circulum 
cadere. Nfon enim» fed, fi fieri 
potefi: > cadat intus » vt AC» de 
DC jungatur . Itaque quonia 
squalis eft DA^ipfi DC,erit,& angulus DAC angulo 
ACD aqualis, ( i^.xc^lus autem eft DAC , ergo , de 
ACD eft re£lus j ac proprerea anguli DAC » ACD 
duobus reftis xquales Tum, quod fieri no poteft, (a) 
non igitur k puftb A ipfi BA ad re^os angulos du^a 
cadet intra circulum.Similjter ofteudemus,ne^ue in 
circumferentiam cadere ^ extra igitur cadat necelTo 
eft. cadat » ut A£» dico in locum , qui inter re^am.^ 

li- 


( > ) 5-punai. ( a ) ly.primi* 
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lineam AE>&; circumferentiam CHAinter|iciturtal« 
tetain redam lineam no cadere. Si enim £eri poteft, 
. cadat) ut FA> & \ pundo D> ad FA> perpendicularis 
dt|cacurDG,' & quoniam rediis eftangulus AGD , 
minor autem redo DAG> erit DA» qu^m DG mafor, 
fij «qualis autem eft DA, ipli Dll* major igitur eft 
DH ipla D(S ) minor majore > quod fieri non poted* 
Non igitur in locum , qui inter redam lineam 
circumferentiam interjicitur » alterareda linea ca* 
det.Dico praeteret angulum femicirculi» qui reda^ 
linea BA, & circumferentia CHA continetur , omnr 
angulo acuto rcdilinco majorem elTe ; reliquum-» 
vero contentum circumferentia CHA, & reda lincf 
AE> omni angulo acuto redilineo efTc minorem. Si 
enim eft aliquis angulus redilineus major qurdem 
contento reda linea B A,& CHA circurafcrentia»mi- 
not autem contento CHA circumferentia * Sc reda^ 
linea AE, in locum > qui inter circumferetitia CHA> 
& redam lineam A£ interjicitur, cadet aliqua reda 
linea) qux faciet anoulum majore quidem contento 
xeda linea BA , 5c CHA circumferentia) quifciljcer 
icdis lineis continetur ) minorem' veto contento, 
circumferentia CH.\ > & AE reda linea.* non cadici 
autem, non igitur erit angulus acutus > qui redis- 
lineis continetur, major angulo contento reda linea-. 
BA, &c CHA) circumferentia, neque minde conteuio 
circumferenti;! CHA, & A£> reda linea. 


- C O. 

* » 
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1 COROLLARIUM. 

Ex hoc manifeftum eft reftam lineam > qu a; ab 
extremitate diametri circuli ad re^os angulos du> 
cituti drfulum contingere , & reAam lineam con- 
tingere circulum in uno tantum pun^o , quoniam 
quat occurrit in duobus puo^lis intia ipfum cadit>uc 
oilenCum e(i. ' 

ProOlcusa a. Profojitio 17. kA dato punffo recfam lineam 

I Circulum contineat, 

S it datum quidem pun^u A» 
datus autem circulus BCD, 
oportet h ptin^lo A » re^am Ii» 
neam ducere.quaecirculuBCD 
contingat . Sumatur enim cen- 
trum circuli E ; &c jun^a AE ^ ■ 
centro quidem Eiintervallo au- 
tem EA, circulus AFGj defcri- 
batut ; 8 c h punfto D, ip(i EA , ad reAos angulos du- 
catur DF : junganturque EBF , AB. Dico ^ punAo A, 
du^am eife A£»quac circulum BCDi contingit. Quo- 
niam enim E » centrum eft circulorum BCD , AF< 7 ,- 
erit EAi xqusTs £F, & EDy ipH £B. Duae igitur AE» 
£B) duabus FE> ED> aequales funt, & angulum com- 
munem continent , qui eft ad E > ergo bafis DF, bafi 
AB> eft aequalis ; triangulumqueJPEF» aequale trian- 
gulo EBA) & reliqui angulii reliquis angulis, (i ) 
aqualis igitur eft angulus EBA, angulo EDF,& EDF, 
xe^tts eft« quare^& rc^us EBA: atque eft £B,ex cen- 
tro, 

( I } 4>ptimi. 
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tro,qux autem diametro circuli ab extremitate ad 
rcOos angulos ducitur » circulu contingit, ( 2 ) ergo 
AB> contipgit circulum. A dato igitur pundo A,du- 
Aa eii r^a linea AB. quae circulum BCD comingir, 
quod facere oportebat. 

■■ ■ ««— y 1— — — — — II • mm rnmm 

^2^ Ex antecedente. 

Theoremai6. PropofittQ i2. Si circulum continTatejuA^ 
dam reSfa lineet ^ d centro autem in contaSlum rt£ht^ 
Itnea duceitur^ ea ad cotingenfem perpendicularis erit» 

Itciilum enim aBC , con- 
j tingat quaedam rcfta linea 
UE , in pun<flo.C : & circuli 
ABC, centrum fumatur F>a 
quo ad C, ducacutFC. Dico 
FC ad ipfam DE, perpendicu- 
larem clTc.Si enim non ita lit, 
ducatur apun^lo F > ad D£> 
perpendicularis FG.QimnIam 
igitur angulus FCTC, reftus eft> erit GCF acutus, (i) 
ac propterea FGC, angulus major angulo FCG , ma- 
jorem autem angulum majus latus fubtendit» (2 ) 
major igitur eft FC > quam FG , aequalis aurem FC, 
ipfi FB, ergo FB, ipfa FG ,cft major , minor majore » 
quod fieri non poteft,non igitur FG,cft perpendicu- 
laris ad D£. Similiter ofiendemus neq; aliam quam- 
piam 

(1)17. primi, (2)i9.piimi. 

I 
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jfiam eflTe pxxtet ipfam FC> ergo FC» ad DE, cfl: p«r- 
petrdicu laris. Si igitur circulum contingat quaedam 
le^a linea, h. eencro autem in conta(flum rc Aa linea 
ducatur ,ea ad contingentem perpendi culaiis erit» 
quod oportebat defflonfiiaie. 


Theorema 17 * Propofitio 19 « Si circulum contineat , 
dam reSfa linea , d. contalfu autem ad reUoi anguloi^ 
centin^eni$'fe(fa Itnea ducatur : in ea circuli centrum 

erif. 


A ^ gat quxdam re^a linea 

'S^ DE» in C , & a punAoC , ipfi 
DE » ad reftos angulos duca>' 
W V 1 tur CA Dico in ipfa AC * cir* 

S| f I culi centrum elTe^ Non enim: 

V / J fed,(i fieripoteft, fitF»ceniru* 

/ y & jungatur CF. Q^niam igi- 
, - ture irculum ABC , contingit 

‘C “E quxdam reflfa linea DE , & i 
centro ad contaftum, dufta eft FC;erit FC ad ipfam 
DE»perpefidicularisf rcAus igitur angulus cftFCE; 
eft aute, & ACE regius» ergo FCE»angulus eft aequa- 
lis angulo ACE»minor majori, quod fieri non poteft» 
Non igitur f , centrum eft ABC circuli . Similiter 
oftehdemus neque aliud aliquod eife» prxterquam 
in ipfa AC . Quare fi circulum contingat , quaedam 
(cAa linea» k contaAu autem ad re£los angulos con- 
tingenti re^a linea ducatur ;.in ea circuli erit cen- 
tium; quod demoaftiare oportebat» 

The$- 
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Tktinmd tS. Prop$/!ti$ tO, IndrcuU dHgulut, qui di 
egntrumt duplus eft gjus» qui ad cireumferentiam ^qni* 
do circumftrtntiam gandem pro bafi habeant, 

S it circulus ABOad cujus cc* 
txura quidem angulus fit 
BEC>ad circumferentiam ver^ 
BAC > & eandem circumferen- 
tiam BC>pro bafi habeant ; di- 
co BEC angulum» anguli BAC 
duplam cfie . lungatur enim 
AE» & ad f » producatur. Itaq; 
quoniam EA , cfi zqualis EB, ^ 
erit» Sc angulus EAB angulo 
£B A squalis; (i) anguli igitur EAB» EBA , dupli sut 
ipfius anguli EAB» led angulus BEF efi squalis an- 
gulis EAB» EBA; ( a ) ergo BEF angulus»anguli EAB 
cft duplus. Eadem ratione» & angulus F£C duplus 
cft ipfius E AC; totus igitur BEC, totius BAC» duplus 
erit. Rurfus infieAatur , & fit alter angulus BDC , 
junftaqueDE » ad G producatur . Similiter ofiende- 
mus angulum GEC, anguli EDC^ duplum efie;quo- 
mm GEB duplas eft ipfius EDB. ergo reliquus BEC» 
‘reliqui BDC cft duplus. In circulo igitur angulus » 
qui ad centrum duplus eft ejus^qui ad circumferen- 
tiam» quando circumferentiam eandem pro bafi ha- 
beant» quod oportebat demonftiare. 

H Tbeo-„ 


( 1 ) s.pcimi» s.primi. 
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Theorema I9. Pro^Jith 2i> In circulo , qui ineaderfCJ 
forttone funt anguis t inter fe aquales fune, 

circulus ABCDEj& in ca- 
^ dem portione BAED, anguli 
fint BAD,BED. Dico cos inter 
fe aequales elTc. Sumaru» enim 
circuli ABCDE centrum, quod 
fit F: jungauiurquc EF, FD,- & 
quoniam angJilus quidem-» 
Bf D, cfi ad centrum, angulus 
vero BA.D ad circumferentia »• 
C & circumferentiam eandem-# 

pro bafi habent BCD; erit BFD angulus»anguli BAD 
duplus. Eadem ratione angulus BFD, duplus cft etia 
anguli BED. Ergo angulus BAD, angulo EED, aqua* 
lis erit. In circulo igitur, qui in eadem portione funt 
anguli, inter fc arquales funt . quod oportebat dc- 
monflratc 

Theorema ao. Propojitie 12, Sluadrilaterorutn , qua in 
circulis deferibipUTi anguli op ^ojtpi duobus rt£f is aqua- 
les funt» 






S it circulus ABCD» & in ipfo 
quadrilaterum ABCD.Dico 
angulos ipfins oppofiios duo- 
bus.re^is xquales efle . lun» 
gatur ACBD. Q^niam igitur 
omnis > trianguli tres anguli 
duobus xc^is funt srquales, (1) 

ciuot 

— ' r f 


I 
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erant trianguli ABC , tres anguli CA‘B , ABC > BCA» 
squales duobus redis. Sed angulus CAB.dl squalis 
angulo BDC » in eadem emm fune portione BADC; 
& angulus ACB, squalis ipH ADB>quod flat in eade 
ADCB portione; totus igitur angulus AOC> angulis 
BAC* ACB, cft aqualis,' communis apponatur ABC, 
angulus duobus angtilis» qui funt ad A» & C,& feor« 
fum uni angulo»qui cft ad D;crut anguli ABC» BAC» 
ACB, angulis ABC» ADC, aquales. Sed ABC, BAC, 
ACB,sut aquales duobus redis;ergo»de anguli ABC» 
.ADC, duobus redis aquales erunt. Similiter often- 
demus angulos quoque BAD > DCB , duobus redis 
efte aquales. Q^adrilateioriim igitur, qua in circo* 
lis defciibutur, anguli oppoftti duobus redis aqua» > 
les funt. Quod oportebat demonftrare. 


Thf^rema, ii.Propoftio 1^. In eadem re^a linea duaeir* 
culorum portiones fimiles, ir ina^uales ex eadem par^ 
te non conjlituentur. 

S I enim fleri poteft»in eadem 
reda linea AB » dua circu- 
loruportiones ftmiles. &ina- 
quales coftituantur ex eadem 
parte ACB> ADB; ducaturque 
ACD » & CB , BD jungantur» 
Itaque quoniam portio ACH , 
iimilis cft portioni ADB » fimiles autem circulorum 
portiones funt, qua angulos fufeipiunt aquales; {ij 

11 2 erit 
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erit ACB angulus aequalis angulo ADB> exterior In* 
teriori» quod fieri non potefi. Non igitur in eadenu» 
re^a linea « dux circulorum portiones fimiles , inae* 
quales ex eadem parte confiituentur. Q^d demon^ 
ftrarc oportebat. 

Thtorema Proptfithtd^'. Jn 4qualibu$ re&it lineis fi» 

miles circulorum pertiones inter pntquales funt, 

S int enim in xqualibus rcAis lineis AB,CD.fimi> 
les circulorum portiones AEB « CFD. Dico por- 
tionem AEB, portioni CFD squalem ciTej congrue- 



re enim AEB portione» portioni CFD» Be pofito pun- 
£ko quidem A, in C, rcAa vero linea AB. in CD}c5- 
gruet» & B> pun^um pundlo D> proptereiH quod AB , 
ipfi CD. fit squalis ; congruente autem reaa linea^ 
.AB re£l{ CD;congruet>& AEB portio, portioni CFD. 
Si enim AB congruet ipfi CD , portio autem AEB , 
portioni CFD» non congruet, fed permutabitur » ut 
CGD» circulus circulum io pluribus , quam duobuf 
pungis fecabit ; etenim circulus CGD > circulunw 
CFD fecar in pluribus puofiis. quim duobus , vide- 
licet in puaftis CiG»D , quod xurfus ficeti non potefi. 
-v*. Nob 
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Non igitur congruente re^a linea AB* reiflc CD,n 5 
congruet* & ACB portio* portioni CFD » quate con* 
gruet>& ipfi aequalis erit. In aequalibus igitur redis 
lineis fimiles circulorum portiones inter ie aequales 
funt. Q^od oportebat demonftrace. 
ffblems }. PrepoJitU 15 . -Circuli portione dat 4 defcri^ 
tere eireulumt cu\us ea portio ejl, 

S it data circuli portio ABC, 
itaque} oportet portionis 
ABC » defcribere circulum 
cujus ell portio. Secetur AC 9 
bifariam in D: dc k pundoD« 
ipfi AC * ad redos angulos 
ducatur DB,& AB jungaturi^ 
vel igitur angulus ABO , ma- 
jor eft angulo BAD > vcl mi- 
nor, vel ipfi squalis. Sit primum major, de ad redam 
lineam BA> atque ad datum in ea pundum A > con- 
dituatui angulus BAE* aequalis angulo ABD; ( i ) dc 
BDi ad £ , producatur > jungaturque £C. Quoniam,^ 
igitur an gulus ABE» eft zqualis angulo BAE* erit* de 
BE reda linea ipfi EA aequalis * ( de quonia AD» 
cfi aequalis DC, communis autem D£> duae AD» DE» 
duabus CD, DE, {quales fune» altera alteri; & angu- 
lus AD£> aequalis angulo CDE, redus enim uterque 
eft; ergoyde bafis AE, bafi EC, efi aequalis. Sed ofiefii 
cft AE» aequalis EB ; quare , de BE, ipfi EC» efi aequa» 
lif ^ ac propierca tres icdat lineae AE > EB» £C, 

H I io- 
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inter fc zquales funt j centro igitur Eylntertrallo aii«i 
tem una ipfaruin A£ , EB , EC , circulus deferiptus 
ftiam per reliqua tranfibit puafVa, & circulus de* 
feriptus erit. Q^arc circuli portione data deferiptus 
eft circulus ; cuius ea portio eft. Sed,& illud conflat» 
portionem ABC > femicirculo minorem elTe; pro- 

ptere^ quod centrum ipiius 
extra cadit. Similiter>& fi an-. 
B guIusABD, fit aequalis angulo 

BADtfaAa AD^aequali utrique 
ipfarum BD , DC , erunt tres 
redae line; ADiDB^DC» intec 
^ fe aequales » atque erit D«cii- 
^ culi neferipti cctrum,”& por- 
tio ABCjfemiciiculus. Si veto 
angulus ABD, minor fit an- 
gulo BAD f conflituatur ad 
redam lineam BA > le ad 
pundum in ea datum A»an- 
. gulo ABD > aequalis angulus 
BAE, intra portionem ABC; 
erit centeuin ipfa D5, atque 
erit ABC > portio femicircu- 
lo major. Circuli igitur por- 
tione data deferiptus eft cictnlus * cujua portio cft ; 
q«od facere oportebat* 



( 
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Thterema IJ. PropofithiS, In /tejunUbus circuth 
^^les anguli aqualibus tn(i Jiunt circumferenti] s ^4 

icenrra , (?W ad circumferentias infi fiant, ’- 

. .A i> ^Tnt «quales 

^circuIiABC, 
pEF , «c in^ 
ipfis aquales 
anguli ad c6* 
tra quidem^ 
Jf BGC,EHF,ad 
circuferctias 
vero BAC 9 
EDF . DicoBKC circurafercntlain , circumferemia 
ELF, aqualem clTc.Iungantur enim BC,EF. Et qub- 
niatn aquales funt ABC, DEF circuli , erunt & qiue 
ex centris aquales; dua igitur BG > GC> duabus 
£H, HF> «quales funt: & angulus ad G) aquali* an« 
f ulo ad H; ergo^^c balis BCj bafi EF, e(l aqualis, (i^ 
Rutfus quoniam aqualis eft angulus ad A » angulo 
ad Di portio BAC > fimilis erit portioni EDF. ( 2 ) 8 c 
funt in aqualibus re^is lineis BC , £F . Q^x autem 
in aqualibus reftis lineis (imiles fiint circulorum.^ 
pottioneSjinter fe aquales funt; ) portio igituz 
BAC, portioni EDF , eft aqualis. Sed, & totus ABC» 
circulus aqualis eft toti DEF ; ergo , Sc reliqua c»-. 
cumferentiaBKCi reliqua ELF * aqualis erit . In^ 
aqualibus igitur circulis aquales anguli aqualibus 
iniiftuat circumferentiis > fivb ad cencra»iive ad cir« 

H 4 cum' 


( * ) 4 >pnnu# (2) Diff, tLhujuf. fi) t4«hujus« 
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cumfexentias iafifttnt;quod oportebat demonftrace* 

TheoremA 14. PropeJitU, 17. Jn Aqualibus circulis an^tt* 
lUqui aqualibus infijlunt circumfer e tiis, inter fe fquA^ 
les funtjive adcenrra^vi ad cireujertntias infifiant, 

X) T N «qualibus 

JL circulis 

/ / \\ f /\ \ ^ > 

I / / \ / / h\ 1 «qualibus cit- 

f / ) l / cufcrctiis BC , 

\lr \I^ * infiAant 

B\, VCESw V-P anguli ad cen« 

tra quidcBGC» 

EHFt ad circu- 

fereotlas veth BAC * EOT. Dico angulum BGC , an- 
gulo EHF, Sc angulum BAC, angulo EDF » «qualem 
clTc.Si quidem igitux angulus BGC9«qualis fit angu« 
Jo EHF i manifeftum cft angulum quoque BAC. an- 
gulo EDF , elTe «qualem. Sin minus > unus ipforum 
«ft major > fit major BGC » & conftituatur ad reAam 
lineam SG , & ad pun^um in ipfa G t angulo EHF , 
«qualis angulus BG 1 (,’ ( 1 ) «quales autem anguji 
«qualibus infiftunt circuinfecentijs , quando ad ce- 
tra fueiint. ( 2 ) Ergo circumferentia BK» «qualis 
cft clrcumfercnti« EF. Sed circii ferentia EF, «qua- 
lis cft ipfi BC; ergo » & BK, ipfi BC • eft «qualisi mi- 
nor majori • quod fieri nonpoteft. Non igitur in «4 
qualis cft angulus BGC, angulo EIIF^ ergo cft «qua- 

lis« 


( I ) s}.prixoi. ( a } £i antcccdcotc- 
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lis. Atque eft anguli quidem BGC dimidius angulus 
qui ad A j anguli vexo EHF , dimidius qui adt>i an* 
gulus igituf qui ad A, angulo qui ad D , eft squalis. 
In squalibus igitur circulis anguli > qui squalibus 
infiftunt circumfcrentijs inter fe squales funt > live 
ad centra > fivb ad circumferentias infigant 5 quod 
oportebat demonftrare. 

TheoTtm^ 25. Prof^fiti* a 8 , Jn squalibus circulis aqua» 
UsreSa Unca circumferentias aquales auferunt* ma<» 
forem quidem majori , minorem vero minori, 

S int squales circuli ABC, DEF,- & in ipfis squa- 
les re^s lines BC>EF,quf circurofcreniias,qui- 
dcm BAC, EDF> majores auferant, eircurnfercmias 



BAC majorem» majori circumferent ix EDF , dc mi<* 
siorem circumferentiam BGCj minori EHF squale 
clTe.Sumatur enim centra circulorum K>L> ft) jun- 
ganturque BK}KC,EL)LF.Ec quoniam circuli squa* 
fes funt^ erunt^ 8c qus ex cenuis squales. ( a ) dus 

igi- 

O ) x.hujus. ( 3 ) DiCx.hujus* 
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icitur Bl(« KC) funt «quales duabus EL » LF : & ba« 
iis BC , squalis eft baf) £F. Ergo angulus BKC y an- 
gulo £LF eft squalis; ) squales autem aoguH 
aequalibus iniiftunt circumferentiis» (4^ quando ?d 
centra fuerintjquace circumferentia BGC . squalis' 
cft circumferentis EHF. Scd.& totus ABC»circulu$» 
toti DBF efi «qualis s reliqua igitur circumferentia 
BAC» reliqua EDF)«qualis erit. Ergo in squalibus 
circulis «quales refts lines circumferendas squa« 
les auferunt , majorem quidem ma|ori ^minoremu» 
vero minuti» quod dcmonfttare oportebat. 


(3)8.primi. (4)26*bujus. 

Theorema 26. Propofitio a 9. Jn /tqualihus circulis, a^ua- 
les circumferentias ajuales reUa Unea fuhtendunt, 

P ^Intxqua- 

^ les circii- 

/ \/ \ I»ABC»DEF: 

I L \Brin ipfis 

l j l I squales a flTu- 

V / rnantur cir« 

ciiiriftrcniis 

' ^ 5 — < fT^ BGC» EHF, & 

BC, EF , jun- 

gantur.Dico cedam lineam BC, reds EF» squalem 
efle. Sumanturenim centra circulorum K,L, f*! ) fic 
jungantur BK» KC, EL»LF» quoniam igitur circum- 

fc* 
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ferentia BGC eft xqualis circumiisrentia! EHF, erlf,' 
tx. angulus BKC, angulo ELF, xqualis. ( i^ Et quo* 
oiam circuli ABC, DEF> funr xquales, & quxcx ce« 
tiis squales erunt j ^3 ) dux igitur BK » ICC funt 
squales duabus EL , LF ; & squales angulos conti- 
cent; quare baiisBC) bafiEF , eft xqualis ( 4^ In^ 
squalibus igitur circulis squales circumferentiae 
squales re^a^ines fubtcnduatjquod oportebat de** 
snonBrare. 


^a)a 6 .hu^s. ( 3 )Diif.|.luiju$« (4)4*pcitQi* 

problema 4* Profefith fi» D4t4?» circumfirentiAffijl 
bifariam fecMrc» . .k- ' 

S it dati circumferentia ADBp 
oponet ADB>circumferencii 
bifariam fecare. lungatur AB^ 
& in C» bifariam fecctiir: (i/ 

\ punAo autein C , ipfi AB, ad 
leftos angulos ducatur CD ; 8c 
lungamur AD> DB . Q^niasi 
igitur AC » eft squalis CB, co« 
munis autem CD 9 dos AC > CD , duabus BC » CD« 
squales faot;& angirius ACD^ei^alis angulo BCD» 
zcAus enim uterque eft : ergo bafis AD » bafi DB9 eft 
squalis; f^a) squales autem refts lines circumfer- 
rentias squales auferunt» majorem quidem majorf» 
minorem vero minori; ( 3 ) Utraque ipfarunua 

AD, ^ 


(a) xo.primi. ('a^4.pximi» ( 3 ) aB.]iUjua* ^ 





4- 
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AD »DB , circumferentiarum femicircuto minor; 
quate circufctcntia AD> circumferenti* DB, «qua- 
lis erit ,* data igitur circumferentia bifariam fcAa^ ' 
cft. Q^od facere oportebat* 


Thioreffid 37. Proportio Iniirculo angulus ^qui 
Jtmicirculo rt^us vero in ma\ori portiona mf 

ner «fi reStOyir qui tn mimri^ major reifo & infuper 
majoris quidem portionis angulus reffo major «fi , mi, 
ttorit vtr» portionis angulus reflo mmor, 

. ^ It circulus ABCD, cujus dia- 

^ meter BC , centrum autem 
E ; 5i jungantur BA > AC, AD* 
pC* Dico angulum quidem » 

'quiclt in fcraicirculo BAC, 
reftum efTc » qui vero in por- 
tione ABC, majore fcmicircu# 
Io $ videlicet angulum ABC» 
minorem efle refto > & qui in 
portione ADC > minore lemi- 
circulo > hoc eft angulu ADC > 
redo majorem j jungatur A£ * 
&BA adf producatur. Itaque quoniam BE, eft 
aqualis EA,erit,& angulus EAB, angulo EBA, aequa-. 
. lis. ( 1 ) Rurfus quoniam AE , eft «qualis EC> & an- 
gulus ACE , angulo CAE > aqualis erit; totus igitui 
angulus SAC, eft aqualis duobus ABC, ACB,^angu- 
lisicft autcjn^Bc angulus FAC extra triangula ABC* 

duo- 







. ^ ^ ^ te- 
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duobus ABC t ACB t aequalis i ( s ) an^fus igicat 
BAC) eft xqualis angulo FAC;ac proptere^ uterque 
iprorum rcAus. ( } ) Qupre in femicirculo BAC»an« ' > 
gulas BAC > reftus eft ; Sc quoniam trianguli ABC • 
duo anguli ABC, BAC , duobus re^ts funt minorest 
( 4 J redus autem BAC; eiit ABCiangulus leAo 
nor» atque eft in portione ABC>maiore femicirculo» 
Q3pd cum in circulo quadrilaterum Ht ABCO» qua« . 
drilateromm vero > qui in circulis deferibuntur, an- 
guli oppofiti duobus rc£kis lint squales; ( 5 ) eruat 
ABC» ADC» anguli «quales duobus redis; Ac angu- 
lus ABC, minor ci^ redo; reliquus igitur ADC>redo 
major erit, atque cft in portione ADC,minore femi^ 
circulo . Dico prxterea majoris portionis angulum » 
qui continetur ABC circumfcrencia » Ac teda lineaLt 
AC» redo majorem eiTejangulum vero minoris por- 
tionis contentum circumferentia ADC , Ac reda li- 
nea AC» redo minorem ; quod quidem perfpicu^ 
apparet. Q^niam enim angulus , qui redis lineis 
BA»AC, cotinctur, redas cft»erit»Ac contentus ABC» 
circumferentia» Ac reda linea AC» redo majot.Rur** 
fus quoniam angulus concentus redis lineis CA» AF» 
xedus efticrit qui cotinetur reda linea CA , Ac ADC 
circumferentia»minoc redo. In circulo igitur angu- 
lus» qui in femicirculo redus cft, qui verb in majo- ^ 
xi portione [minor cft redo » Ac qui in minori major * 
xedo i Ac infuper majoris quidem portionis angulus 
xedo major eft: minoris vero redo minor. Quod dCw 
^ iDonftraxc oportebat. ALI> 

(a)ja»primi. (j^ij.primi. (4;i7.prini*i5>s.hu,.«s». 
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c aliter. 

D Emonftrabicui angulum BKC .re^um e(Tc^ 
Q^aiam enim angulus AEC » duplus cfl: an- 
guli BAE , etenim duobus intetioribus , & oppodris 
cft «qualis; eft autem» & AEB^ duplus iplius E AC : 
ftnguli AE£, AEC» anguli BAC* dupli erunt. Sed, Ac 
AEB» AEC, anguli duobus reftis funt aequales; ergo 
angulus ^AC,re Aus efl;quod demodraie oportebat* 
COROLX ARIUM, 
w Ex hoc manifeftum ed » fi trianguli unus angulus 
£c gqualis duobus»cum ie£^um efieipiopterea quod* 
& qui deinceps efi> iifdem eft aequalis ; quando aute 
anguli deinceps funt aequales , necefiario re^i funt. 


TBecremd lS. Propofitio 31 . Si circulum continjat <jux^ 
dum red-u linea , a contaUu autem in circulum 
. catur re^A linea ipfum fteansianguliy<]Mt ad contine 
' gentem facit y aquales erunt iist qui in alternis circuli 
pertionibus cenfifiunt, 

C irculum enim AACD, con- 
tingat quaedam lefta linea 
£F» \ punfto B, ad cir- 

culat ABCD y ducatur rcAa^ 
linea BD» fpfum utcumque^ 
fecans Dicoangulos.quosfD» 
cum £F contingente facit » 
(quales.elTeiis,qui in alternis 
circuli portionibus confiftut» 
hoc eft angulum FJ^D, eiTc^ 
squalem angulo* qui coftituU 

lui ' 
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tut in DA 5 portione, videlicet ipfi DASjangulunw 
vero £BO, aequalem angulo DCB » qui in portionem 
DCB^conftituitur.Ducaturcnim a pun£to 5 ,ip(i EF» 
ad rectos angulos B\:(t )&c in ciicumferencia BD, 
fumatiii quodvis pandum C; jungancurque AD , 
DC, CS. <^on:am igitur circulum ABCD, contingit 
quaedam reda linta £F , in pundo B : Se k contadu 
B y&d redos angulos contingenti duda eft BA ; exit 
in ipfa 5 A » centrum A 5 CD> circuli, (a ) quare BA, 
ejufdcm circuli diameter cd , & angulus ADB , in^ 
femicirculo ed icdu* > ( 3 ) reliqui igitur anguli 
BAD» ASD, uni redo aequales funt. ^4ylSed,& ABF, 
edredusjergo angulus ABF » aequalis ed angulis 
BADf ABD,* communis auferatur ABOj reliquus igi- 
tur DBF ei » qui in jirerna circuli portione confidit, 
videlicet angulo BAO , ed squalis. £t quoniam iiua 
circulo quadrilaterum ed ABCD , 6c anguli ejuS op, 
podii squales funt duobus redis i ( y ) erunt DBF > 
DBE, anguli angulis BAD> BCD* squales; quorunn^ 
BAD , odenfus cd squalis ipfi DBF j ergo rcltquus 
DBE|ci> qui in alterna circuli portione DCB condi- 
tuitur, ^Kdclicet ipfi DCB,squaliserit. Si igitur cir- 
cHlum contingat qusdam reda lineata contadu ve- 
lo in circulum ducatur reda linea ipfum fecans; 
anguli , quos facit ad contingentem , squales eruat 
iis , qui in alternis circuli pontonibus confiduat> 
quod oportebat demondraie* 

■V 

* > 

( 1 ) ii.ptimi. ( a ) 19. hujus. /^3 ) Ex antecedente. 

<4^3» .primi. ( 5 ) aa jMjus. 
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Tnhlems JT» Tnp»fitU In ddta rtSfa linea defcribere 
pertionem circuli , qua fufcipiat angulum date angula 
reiUUneo aqualem» 



S it data refta Irnea AA t datus 
autem angulus re^Hlineus t 
qui ad Q itaque oportet in data 
xe£Ia linea A5» dcfciibere poc« 
tionem circuli, qus fufcipiat 
angulum zqualem angulo» qui 
cft ad C} vel igitur angulus ad 
C » acutus cft » vclobtufus . Si( 
primum acutus , ut in prima fi. 
gura » & ad reftam lineam KB ^ 
Ac ad punftum in ia datum A t 
conftituaiur angulus AAD » an* 
gulo, qui eft ad C»zqualts; (i) 
acutus igitur angulus eftAAD • 
Ac \ punfto A>ipu AD»ad rciftos 
angulos ducatur AE; ( a ) fece* 
tur autem AB » bifariam in F t 
ii) atque a punfto F , ducatur 
FG ad reftos angulos ipfi AF; 
Ac GF jungatur • Qimnianui 
igitur AF> eft squalis FF, com** 
inunis autem FG, duz AF, FG» 
duabus FF » FG» squales funt; 

Acan- 


( ^ } 3|'Ptuni» ( 2 ) xx*piimi* (^) io.priiqj, 
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& flngulus ATG« xqualis angulo GFBjergo balis 
AG, ba(i GB , cft «qualis. ( 4) Itaque centro G , iii'> 
terva Ilo aurem AGicirculusderciiptustraniibitctii ' 
per R: ( 5 ) defcribatur) & fi*; ARE* jungaturque EB. 
Qt^niam igitur ab extremitate diametri A£ ,&a 
pundo A I ip{l AE , ad rc^os angulos du^a cB AD; 
ipfa AD/ circulum continget & quoniam circulum 
ABEj contingit quxdam re^a linea AD , & 'k conta- 
Au> qui eft ad Ai in circulum ABE ) du^a eft re^a.# 
linea AB: erit angulus D 4 B , aequalis angulo, qui in 
alterna circuli portione conlUruituc » ( 6 ) videlicet 
ipilAEB. Sed angulus DAB angulo , qui adC>eB:. 
aequalis j ergo>& angulus ad C» angulo AEB.xqualis 
irit. In data igitur reda linea ABipoccio ricculi de- 
feripta eft AEB, fufeipiens angulum AEB > dato an- 
gulo, qui ad Cy.xquaiem . Sic deinde angulus» qui ad 
'^1 redus , fle oporteat ruifus in reda linea AB 1 de« 
feribere circuli portionem , qux fufeipiat anguium 
«qualem redo angulo , qui eft ad C > conilituatuc 
enim rutfus angulo redo, qui ad C»zqualis angulus 
BADy ( 7 ) ut in fecunda figura jfcceturque AB » bi- 
fariam in F> fle centro F » intervallo autem alterutra . 
ipfarum AF,FB, circulus dcfciibatur AEB; "ergo AD» 
reda linea circulum ABE contingit > ( 8yi proptcrcA 
quod redus efi» qui ad A angulus » fle angulus BAD«' 
aqualis angulo, qui efi; in portione‘A£B:redus enim» . 
' flcipfeefttinfemiciiculo confidens; fed BAD,«qua. 

1 lis 

" 'fr 

(4)4.primi. ( 5 )'CoroI*i6.huj'us. ( 6 ) Ex.awfi . 
tcccdcnic. ( 7 ; » ) Cocol.i;6, hujus. 
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lise.l ei,qui ad C.E'rgo,& quod in portione AEBel» 
qui ad C » eft xqualis ; dcfcripta igitur cft lurfusin 
AB refta linea » portio circuli AEB , fufcipiens an- 
gulum angulo re£lo » qui ad C , xqualcm . Denique 

itt angulus ad C > obtufus y & 
ad redam lineam AB j & ad 
pundum A » condituatur ipii 
squalis angulus BAD^ut habe, 
tur in tertia figura yJk ipfi AD^ 
reds lines ad redos angulos 
ducatur AE: feccturque rurfus 
•AB » bifariam in F ,* ipfi vero AB , ducatur ad redos 
angulos FG,& GB jungatur. Et quoniam AF » eft 
squalis FB, communis autem FG; dus AF, FG, dua- 
bus BF, FG, squales funt , & angulus AFG, angulo 
BFGy squalis; bafis igitur ^G » eft squalis bafi GB. 
('^J Quare centro G> intervallo autem AG, circulus 
defetiptus etiam per B > tranfibit; tranfeat y ut AEB. 
£t quoniam diametro A£ y ab extremitate ad redos 
nngulos duda eft AD. ipfa ADy circulum AEB, con- 
tinget: ( 10 ) & a contadu , qiii ad Ay duda eft AB ; 
quare angulus BAD ei. qui in alterna circuli portio- 
ne AHB, conftituitur cft squalis. Sed BAD angulus 
squalis eft angiiloy qui ad C; angulus igitur , qui in 
portione AIIB angulo y qui ad C , squalis erit. Ergo 
in data reda linea AB,dcfciipta eft AHB)circuli por- 
tio, fufcipiens angulum squalem ei , qui cft ad Ci 
quod facere oportebat. 

Pre- 


( 9 ) 4 *piimi. ( 10) Corel. i 6 .h«ius. 


, i.d ^’y 
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Prohlem/t 6. Propo/ttio ^ 4 . cinto circulo portionem ab- 
fcindsreytju* ptfci piat angulum dato angulo recftbne* 
aqualem» - • ’ ’ 

^ It datus circulus ABC» 
^ datus autem an£ulus 
rcftiliacus qui ad D ; 
oportet a circulo ABC, 
portionem abfcinderc, 
qua fufcipiat angulum 
angulo» qui ad D, aqua- 
lem . Ducatur rcftali- 
nea EF , circulum ABC» 
in puncto B» contingens: ^ rcftain lineam 

BF,& ad pun^lum in ea B,conftituatur angulus FBC 
angulo , qui cft ad D, arqualts* Quoniam igitur 
circulum ABC, contingit quaedam rcdla linea EF, in 
B punfto » & a contaftu B , dufta cft BC > erit angu- 
lus FBC» jcqualis ci> qui in alterna circuli portione 
conftiruitur. Sed FBC angulus ,anguIo> qui ad D » 
eft squalis jcrgo» & angulus » qui in portione BAC, 
angulo » qui ad D>squalis erit. A d'ito igitur circulo 
ABC abfcilTa eft portio qiisdam BAC , fufeipiens 
angulum dato angulo re^ilineo, qui cft ad aqua-» 
Icm. Q^d facere oportebat» 

• 

2 ± . 

( 1 ) i7.hujus. ( a ) a j.primi» 
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TheorctnA Ip. Pr^pcfirh St in cireul» dud re€Fs litum * 
fe fe tnutm fecentt rtCiangulum portionibus unius «»*• 
f tentum i^utUtefi ei , <]md Mterius portionibus couti» 

' netur*, ' , ,.• 

I N circulo e> 
nim ABCD» 
duas redas li- 
neas AC , BD, 
fe fe mutuo 
in pando £ 9 
fccent. Dico 
rcdangulum^ 
contentu AE » 
£C , aequale e/Te ei» quod DEi EB> continetur. Si igi- 
tur AC, BD, per centrum tranfeant, ita ut E, fit cen- 
.trum ABCD circuli ; manifefium efi aequalibus exi- 
fientibus AE, £C, DE , EB » & redangnlum conten- 
tum AE, EC, aequale cfie ei , quod DE, EB, contine- 
tur. itaque AC , DB , non iianfcant per centrum : tc 
fumatur ccntriim circuli ABCD , quod fit F: & ad F, 
ad r^das lineas aC ,DB , perpendiculares ducantur 
FG, FH; junganturque FB , FC , FE, Quoniam igitur 
reda quaedam linea GF per centrum duda , redam.» 
lineam quandam AC non dudam per centrum ad 
rcdosangulos fecat$8c bifTtriam ipfam fecabit} ( s ) 
quare AG, ipfi GC, cft xqualis. Et quoniam reda li- 
nea AC » feda ell in partes squales inpundo G, Sc 

in 

<1 >5. huius, 
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lA partes inequales m E , erit rcftangulum A£, EC, 
coiuemum* un4 cum ipilus EG quadrato > aequalem 
quadrato ex GQ ( 3 ) commune addatur cx GF qua- 
dratum ; ergo re^angulum AEC , una cura iis qux 
ex £G,GF quadratis >9quale e(l quadratis ex CGiGF. 
Sed quadratis quidem ex £G > GF » squale eil qua^ 
dratum ex FEj ( 3 ) qUadraiis vero ex CG,GF, squa-^ 
le , quod ex FC> quadratum ; reftangulum igitur 
AECy una cum quadrato ex FE) squale eft quadrato 
ex FC) eft autem CF» squalis FB ; ergo ic^ngulum 
AECy una cum quadrato ex £F , squale eft ei^ quod 
ex FB> quadrato . Eadem ratione & reflangulutiL^ 
D£B» una cum quadrato ex FE> squale eil quadrato 
ex FBjoftenfum autem eil.& reAangulum AECmna 
cum quadrato ex FE, squale ci>qnod ex FB^ quadra- 
to» ergo repagulum AEC, una cum quadrato cx FE» 
squale cft icdangulo D£B> unr cu quadrato ex FE> 
commune auferatur» quod exFE » quadratum; reli- 
quum igitur reffangulum AEC * reliquo DEB re£l£- 
gulo aquale erit. Quare fi in circulo dus re^s line^ 
ie fe mutuo fccent > ic£fangur!om portionibus unius 
contentum squale efi ei* quod alterius portionibus 
continetur, id quod demonftiare oportebat. 

( a ) 5. fecundi. ( 3 j 47.pximi. 

Theorema 30. Propofitto 36. Si extra circulum aliquid 
punUum fumatur ab e» in circulum cadant dua re» 
fla Unea^quarum altera quidem circulum fecet, alte» 
ra vero contingat ; reSlangulunty quod tota fecante, & 
4»teriHi ajfumpta inter punUum » dr curvam circum- 

I i >• 
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. ferentiam ccntinetur^^ tc<juale erit ei ^ ^u$d k contin-' 
gente jity quadrAte* 

D P Th 

" / /4 L/ circu- 

/ Ium cnira 

/ /// ABC.tu- 

$ / / f\ marurali- 

/ ? /Q' ! }_ quod pu- 

ftum D 9 

^ \ B / / \ 1 \ ^ ab eo 

/^s: \ /\y \/ \ ad di^ia 

I ( I circulum 

\ / \ / ^ / eadatdu^- 

V j/ \j J redas li- 

ne?DCA, 

A ^ DB ; U 

^ DCA,quU 

dem circulum ABC» fecer ; DB vero continga». Dico 

rcdangulura ADC» quadrato, quod fit cx DB, aequa- 
le cflc.VcI igitur DCA, per centrum tfanfit»vel uo. 
tranreat primum pet centrum circuli ABC . quod fit 
F»& FB jungatur erit angulus FBD , rcdiisY i ) 
Itaque quoniam reda linea AC, bifariam feda c(t 
in F, Bt ipfi adj.j^tur CD , rcdaogulum ADC » uoaj 
cum quadrato, quod ex FC , asqualc erit ei rqucd fit 
ex FD, quad*’ato. ( 2 ) «qualis autem eft CF,ipfi FB» 
crgo redangiilum ADC»una cum quadrato; quod cx 
FBjXqualc eft quadrato ex FD . Sed quadratum ex 


(-0 hujus. (2 ) d.fecundi. 
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FD , cft aequale quadratis i pfarum FB , BD , rc^lus 
enim angulus eft FBD; reftaguJum igitur ADC,una 
cura quadrato cx FB ,xquale cll iplarum FB , BD , 
quadratis. Commune auferatur quadratuniiquod ex . 
FB; ergo reliqua ADC re<fVanguIum» quadrato, quod 
fit a contingente DB , aequale erit . Sed DCA. non-* 
tranfeat per centrum ABC*circuli: fumatu rque cen-^ 
trum E, & ab ipfo E» ad AC» perpendicularis agatur 
EF, & jungantur £B, EC, E D, reftus igitur cft EFD» 
angulus. Et quoniam redalinea quaedam EF , per 
centrum du£la» reftam Uneam quandam AC, non-* 
duiftam per centrum ad reftos angulos fecat » & bi- 
fariam ipfara fccabit j f j ) quare AF,ipfi FC,cft 
squalis , Rurfus quoniam reila linea AC > bifariam 
fcAa ett io F» aeque ipfi acijicituc CD» crie rcftangu- 
lum ADC* una cum quadrataex FC»zqualequadra- 
lo» quod ex FDj ( 4 ) commune apponatur , quod ex 
FE quadratum; reAanguIum igitur ADC ,una cura, 
quadratis cx CF»FE» eft squale quadratis ex DFiFE; 
fcd quadratis quidem cx DF , FE » asquale eft > quod 
ex DE» quadratum ; etenim cedus eft angulus EFD: 
quadratis veto ex CF , FE * squale eft quadratum-* 
cx CE; ergo redanguium ADC , una cum quadrato* 
quod ex C£»eft squale quadrato ex ^, 9 qualis aute 
eft CE, ipft EB ; tedangulum igitur ADC » una ctim 
quadrato ex £ B, squale eft ei*Quod ex ED quadrato; 
fed quadraro ex ED * squalia iunt quadrata ex EB , 
BD: fi quidem ledus cft angulus EBD ; ergo redan- 

• I 4 gu- 

( 3 ) }.huju8. ( 4 } ^.fecundi* 
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gulum ADCtttiia cum quadrato ct EB^equtile eft eis» 
quae ex EB,8D , quadrat is; commune auferatur qua- 
dratum ex EB; reliquum igitur ADC re^angulum r 
quadrato, quod Et ex DB» squale erit. Si igitur ex- 
*ra circulum aliquod punAum fumatur > dc quae de* 
inceps funt j quod oportebat dcmonErare. 

t 


Tktoremu Prtpo/ith Sitxtra circuium fumttkr 
aliquod funtium ^ at que ab e» in circulum cadant' dua 
re&^a Itnea , quarum altera quidem circulum fectt » 
altera verb incidat yfit autem quod tota fecante % dr 
exterius ajfumpta inter punitum , df curvam circum» 
ferentiam continetur y reitangulum aquale ei> quod ab 
incidente fit quadrato : incidens linea circulum con* 
tineet. 



E Xtrt circulum coim ABC » 
fumatur aliquod puoffcum 
D t atque ab ipfo in circulum 
cadant dus refls lines D(?A» 
DB; DCA» quidem circulum^ 
fecet* DB vero incidat » Etque 
reAanguIum ADC squale.^ 
quadrato » quod Et ex DB.DI-' 
coipfam DB» circulum ABC » 
contingere. Dacaturenim rc^ 
da linea DE , contingens ctr' 
culum ABC»& fumatur circu- 
li ABC centrum «quod fitT» 
)unganturquc FE, FB, FDj er- 
go angulus FED , redus eft . 

(>)Et 


Digitizoc' tjy Googie 


• Ziher Tertiut» »ij7 

( 1 ) Et<]ttoiiiam DE> circulum ABC contingit »fecat 
amem DCA> re^anguliim ADC.xqualeeritquacUa» 
to^quod ex D£> fed redlaogulu ADC>poDitui zqut» 
le quadrato > quod ex DB; quadraium igitur , quod 
cx DE , quadrato exDB , aequale erit , ac proptered 
linea D£, ipfi DB squalis, eft autem» & FE» squalis 
FB; dus igitur DE»£F, duabus DB, BF> arquales funt; 
Be baiis ipfarum communis FD; angulus igitur DBF» 
eft «qualis angulo DBF > ( a ) reZlus tutem DEF ^ 
ergo » & DBF eft reAus j atque eft FB,produAa dia- 
/xneter j qu« vero ab extremitate diametri circuli 
ad regios angulos ducitur circulum contingit ; ergo 
DB circulum ABC contingat necelTe eft. Similiter 
demonft tabitur>ft ft centrum iit in ipfa AC.Si igitur 
extra circulum fumatur aliquod puduiQ> Bc reliqua; 
quod demonfti are oportebat. 

^ %. 

. ( »^ S.primi. 


Fiois Libri Tcrtlji 
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elementorum 

LIBER QUARTUS, 

Ex traditione Federici 
Commandini. 

DIFFINITIONES . 

i, 1 gura reft i linea Ia figura redUlinea defcribi 

’ ' d i citu Itando unufquirque figurae defcri- 

piz angulus unumquodque larus ejus, in qua de* 

' 'fcribitur, contingit. 

U. Figura fimiliter circa figuram defcribi dicitur 
quando unumquodque latus defcriptae unuquem- 
que angulum ejus circa quam defxribitur« con- 
tingit. 

3. Figura re£Iilinea in circulo defcribi dicitur, 
quando unufquifque dcfcripCf figur$ angulus cit^ 
culi circumferentiam contingit. 

4. Figura reftilinea circa circulum defcribi dici- 
tur, quando unumquodque lacus defcripti circuli 
circumferentiam contingit. 

S* Circulus fimilitei ia figun zcftilinea dcfcribs 

dU ’ . 
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' dicUuri quando circuli circurafcretia iinumquod* 
, que laius ejusj in qua defcribitur contingit, 
d. <!:irculus circa figutaro rcftilincam dcfcribi di- 
citur, quando circuli circumferentia unumquem- 
- que angulum e|us , circa quam defcribitur , con- 
tingit. 

7* Reila linea in circulo aptari dicitur , quando 
ejus extrema ad circuli circumferentiam fc appli- 
cant. 


Problema, i. Propojitio i . In dato cireufo data rePta Unea^ 
qua diametro ejus major non Jit , aqualem reClamli~ 
neam aptare» 



B 


S it datus circulus 
ABC, data autem 
ledla linea ’ non ma- 
|Or circuli diametro 
D; oportet in circulo 
ABC, tcAx lineae 
aequalem regiam li- 
neam aptare. Duca- 
tur circuli ABC, dia- 
meter BC. Si quidem igitur BC fit aqualis ipfi D , 
fa^um |am erit, quod proponebatur; etenim in cir- 
culo ABC. aptata cft AC,reft« lineae D, aqualis. Sia 
minus > major cft BC . quam D , ponaturque ipfi D » 
aequalis CE : & centro quidem C , intervallo autem 
CE,circulus defcribacur AEF: &CA jungatur. Itaq; 
quoniam pun£Ium C , centru m cft AEF circuli ; erit 
CA, ipfi C£^ squalis • Sed D eft squalis CE^ergo, dc 

t Di ipfi 
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D» ipfi ACiXqualis erit. In dato igitur circulo ABC» 
datx rcftatline* D ,non majori circuli diametro» 
«qualis aptata eft AC5 quod facere oportebat. 


frohlema 3. Profofith 3 . In circula data > dato triangula 
atquian^Hlum triangulum deferibere» 



S it datus circulus 
ABC , daturru* 
autem triaguluin 
DBF ; oportet in^ 
ABC circulo de- 
feribere triangula 
triangulo DBF > 
'^quiangulum.Du- 
catur reAalineJU 


GAH , contingens circulam ABC > in pun^o' A: ( 1 ) 
ii ad regiam lineam AHi dc ad pun^um in ea A> an- 
gulo D£F> «qualis angulus conftituatnr HAC j ( 3 ) 
zurfus ad ledlara lineam AG; ii ad pun^um in ipfa 
A> angulo D££ , atqualis conftituatur angulus 6 AB; 
^BC jungatur. Quoniam igitur circulum ABC» 
contingit quadam re^a HAG; a conta^hi autem in«« 
circulum du^a ed AC:erit HAC>angulos «qualis ei» 
qui in alterna circuli portione confidit» ( 3 ) vide- 
licet ipfi ABC. Sed HAC.angulus «qualis ed angulo 
DBF» eigo»& angulus ABC, angulo DEF»eft squalis. 
Eadem ratione , di angulus ACB > cd «qualis angu- 
lo 


iO ^T tertij ( zj aj.priffifa ( 3 ^ 3 a.t 9 |tij* 
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ioDFE; reliquus igitur BAC angulus reliquo £DF 
«qualis erit; ergo triangulum ABC, triangulo DEF* 
eft «quiangulum; & defcriptum cft in circulo ABC. 
In dato igitur circulo dato triangulo «quiangulum 
triangulum delcripium eft; quod facere oportebat. 

Problema i,Propofitia 5 . Cirea datum eirctiluntitriAngu* 
lo dato a^utan^ulum triangulum defcnbere* 


u 



S !c datus circulus 
ABC: datum autc 
triangulum DEF ; 
oportet circa circulii 
ABC , dcfcribcrc^ 
ttiagulum, triangu- 
lo DEF ,«qiiiangu- 
luni ; protrahatur cx 
utraque parte EF,ad 


pmifta H»G, & fumatur circuli ABC , centrum K : 5c 
rc^la linea KB utcumque ducatur rconftituaturque 
ad rcftam lineam KB,& ad punitum in ea K, angulo 
quidem DEG , «qualis angulus BKA, (i) angulo 
auie DFII, «qualis angulus BKC> ^ per A,B}C, pun- 
fta ducantur rc(ft« line« LAM, MBN, NCL , circu- 
lum ABC, contingentes, (i ) Quoniam igitur circu- 
lum ARCjcdtinguoc LMiMN,NL» in punftis A,B,C, 
\ cetro autem K,ad A,B*C, piin^a ducuntur KA,KB, 
KC;erunt anguli ad pundta A>B,C re^i; O } ^ 

niam 


( * ) ( 3 ) ( 3 ) i 8 , terti j. ' 

0 I 

I 
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fjxam qiiadrilateri AMBK anguli quatuor ^quatuor 
tcftis *q.'^»cs fuatjctenim in^duo triangula diuidi- 

tur ; quo um anguli 
KAM , KBM , funt 
lefki ; eiunt rciiqui 
AKB, AMR. duobus 
retVis .tqaales. S/iiit 
amc, 5c DZG, DEF» 
«quales duobus re- 
ftisi anguli igitur 
AKB> AMB>anguI s 
1>EG» DEF, «quales funt , quorum AKB , ipfiDEG, 
cft «qualis; ergo reliquus AMB, reliquo DEFjaqua- 
lis erit. Similiter demonftrabituf angulus LNB , ipfi 
1>FE , «qualis; ergo » 5c reliquus MLN , e!l aqualis 
xeliquo £DF,- «quisngulura igitur eft LMN > trian- 
igulum triangulo DEF» & defcripumi cft circa circu- 
lum ABC . Qu,are circa datum circulum triangulo 
'dato «quiangulum triangulum defcripium cftjquod 
facere oportebat- 



Trohlem/t 4 . Propofrio 4 . In dato trtAngulo circulum^ 
dtferibere* 

^ ^ It datum triangulum ABC» opor- 

^ tet in triangulo ABC . circulum 
deferibere. Secentur anguli ABC» 
> BC A» bifariam reftis lineis BD,CD> 
( 1 ) quae conveniant inter fe in D , 

pun- 

^ (i)< 7 .primi. 
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punfto, & k punfto D, ad rcftas lineas AB, BC, CA» ' 
perpendiculares ducantur DE» DF> DG. (>) Et quo* 
niam angulus ABD,e(i acqu^^lis angulo CBD,e(l aute 
5 c re^us BED, re^oBFSi aequalis .* erunt duo trian- 
gula EBDjDBF, duos angulos duobus angulis aequa- 
les habentia* &unum latus uni' lateri aequale, Bc 
utrtque commune BD, quod fcilicet uni xqualiunu# 
angulorum fubtenditur ; ergo > 5 c reliqua latera reli- 
quis lateribus aequalia habebunt* (3) atque erit DE, 
aequalis DF; fle eadem ratione DG * aequalis DF ; er- 
go* fle DH> ipil DG * eft «qualis ; tres igitur re^z li- 
neae DE, DF, DG ) inter fe zquales funt \ quare cen- 
tro D , intervallo autem una iprarura DE. DF , DG^ 
circulus defcriptus etiam pex reliqua txaniibitpun- 
£la,- fle re^as lineas AB* BC» CA* continget; ptopte- 
ie^*qubd refti funt ad EFG.anguli . Si enim ipfas fe- 
cet 1 quz ab extremitate diametri circuli ad re^o$ 
angulos ducitur , intra circulum cadet ; quod eft ab- 
furdum ; (4) non igitur centro D , intervallo autem 
una ipCarum DE*DF* DG. circulus defcriptus feca- 
bit reflas lineas aB, BC, CA* quare ipfas continget; 
atque erit circulus defcriptus in triangulo ABC . Ia 
dato igitur triangulo ABC,cUcttIttS £FG^ defcxiptuf 
€&} quodfaceceopoitebat* 


Pr» 

( ( 3 ) a 5 .piimi. (4 ) . 
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TroblemA^. Pro^ofitio Circa datum triangulum cinu-^ . 

Ium dtfcribcre. , • 

oportet circa datum tria- 
gula ABCicircuIum dcfcri' 
bcrcjfcccntur AB,AC>bifa- 
liam in D> E pudlis; ^i)8ci 
puftis D,E» ipfis AB,AC>ad 
reftos angulos ducatur DF, 
f F; ( 2 ) quae quide vel in- 
tra triagulum ABC» conve- 
nient, vcl in refla linea BC> 
vd extra ipfam. Conveniat 
“primum intra triagulum in 
punflo F:& BF,FC>FA>fuo- 
gatur.Quonia igitur ADscft 
squalis D6, comunis aute> 
& ad reflos angulos DFjerit 
balis AF} bail FB > squalis. 
(5) Similiter oftendctur,6c 
CF.xqnalis FA ; crgo,6c 
BF, eft squalis FCjtres igi- 
tur FA , FB, FC , inter fc-» 
squales funt; quare centro 
F, intervallo autem una ip- 
farum FA, FB, FC, circulus 
deferiptus ctia per reliqua 

pun- 



( I ) lo.ptimi. ( a ) ix.piitni. (.^ ) ^.pziini» 

-‘C 
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punAa trannbit! atque erit circulus defcrl^tus circa 
triangulum ABC ; & dcfcribatur * ut ABC. Sed DF 9 
EF» conveniant in reAa linea BC, in punfto F,ut ha- 
betur in fecuda figura, & AF jungatur. Similirer de- 
monftrabimus punAum Fi centrum effe circuli circa 
triangulum ABC , dcfcripti. PoftrcmoDF, EF, con- 
veniant extra triangulum ABC rurliis inFpunfto, 
ut in tertia figura; & jungantur AF> FB, FC. Et quo- 
niam rurCus AD, efi aequalis DB , communis autein9 
ad reAos angulos DF > bafis AF 9 baii FB t xqualis 
erit. Similiter demonftrabimusjdc CF. ipii FA.aeqiia- 
IcroclTe,* quare BF, cft *qualis FC.Rurfus igitur 
centro F> intervallo autem una ipfarum FA> Ffii FC, 
circulus defciiptus , per reliqua tranfibit punAa^ 
atque erit circa triangulum ABC deferiptus i 5c de- 
feribatuf* ut ABC. Circa datum igitur triangulum.^ 
circulus deferiptus efi ; quod facere oportebat. 

Et manifeftumett , quando centrum circuli intra 
triangulum cadit, angulum BAC,exiflentem in por- 
tione 1'emicirculo majore minorem efle icAo» quan- 
do autem eentrum circuli cadit in reAa linea BC , 
angulum B AC> quod fit in femicirculo» rcAum effe, 
& quando extra BC , quod (ic in portione minore..^ 
femicirculo « reAo e(Tc ma/orem. Quare , & quando 
datusangulus minor Ht redo, DF > £F , intra trian- 
gulum convenientiquando autem reAus in ipfa BC, 
tc quandomajoiicAOjCXcra BC i quod oftcndeic./ 
opoxicbati . 
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Problema 6» Proportio 6, In dato circulo ejuadratum de* 
fcribue. 

S it datus circulus ABCD ; 
opoKci in ABCD circulo 
quadratum dcfcribcrc. Duca* 
cur circuli ABCD diametri ad 
redos angulos inter fe AC > 
KD : &c AB, BC, CD, DA , jun- 
gamur. Q^dniain igitur BE«eH 
aequalis ED , ctcniin centrum 
c(l £, communis autem , Sc ad 
redos angulos EA >\erit balis 
BA aequalis bafi AD. Et eadera rarione utraque ip- 
farum BC. CD. utrique BAi AD > lequalis ; xquihtc. 
, xura igitur elt ABCD quadrilatcrum. Dico.Bc redan- 
guluni elTc. Qmoniam enim reda linea BD > diame- 
ter ell ABCD circuliicrit HAD femicirculus; quater 
angulus BAD , redus cft. ^>)£t eadem rationCLo 
unufquirque ipforum ABC « BCD » CDA » eft redus ; 
redanguium igitur ed ABCD quadrilateiumj oi)en* 
fum autem eft * Bc aequiiaterum efle ; ergo quadratu 
neceflaiio erit» & defcriptum cft in circulo ABCD. 
In dato igitur ABCD circulo quadratum ABCD > dc* 
feriptum eft; quod facere oportebat. 

( I ) 31. tertii. 

Problema 7. Pre^ofttio 'J» Circa datum circulum ejua* 
dratum deferthere* 

S it datus circulus ABCD, oportet circa ABCD, cir- 
culum quadratum dcrcribexe» ducamur circuli 
’ ,* ABCD, 
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ABCDj duae diametri AC, BD, ad reftos inter fc an- 
giv]os>5cpcr pufta A,B,C,D,du' atur circulu ABCD» 
r? ' F contingentes FG, GH,HK.KF, 

( I ) quoniam igitur FG, con- 
tingit circulum ABCD , a cen- 
tro autem E, ad contaftum,qui 
D cft ad A» ducitur EAjerunr an- 
guli ad A, redi. (2 ) Eadenvu 
ratione , Se anguli ad pundau 
B, e, D, redi funt.Ef quoniam 
■ ^ ^ ^ angulus AEB redus cft . cft 

autem & icdusEBG ; erit GH, ipfi AC , parallela-i* 
( 3 ) Eadem ratione, & AC, parallela cft FK. Simili- 
ter dcmonftrabrimus , & utramque ipfarum GF, HK, 
ipfi BED, parallelam efle; quare, & GF, cft parallela 
H fC; paraliclogranima igitur funt GK, GC, AK,FB, 
BK , ac propteresi GF quidem cft aequalis HK , GH> 
vero ipH FK. ( 4 ) Er quoniam AC , zqualis eft BD : 
Sed AC quidem utrique iprariim GH, FK> cft aqua- 
lis ; 1^0 vero xqualis utriqiie GF , HK , & utraque^ 
GH, FK, urrique GF, HK , zqualis erit. J^quilateru 
igitur eft FGHK quadri laterum . Dico, & redasgu- 
lum elTe, -quoniam enim parallelogrlmum cftGBEA» 
atque cft redus AEB angulus ,& ipfe AGB «edus 
erit. Similiter demonftrabimus angulos etiam , qui 
adpunda H^K,F,redoseftrcjredangulum igitur eft 
quadxilatcium FGHK : demonfttatuin autem eft 

K 3 • zqui- 


j( I ) i7.tertij. (2 ) iS.tCttij. ( 3)38.primu 
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»«lui]atcruni ; ergo quadratum fit necefic eft ; 8t de- 
fer iptum eft circa circulum AKCD. Circa datum igi- 
tur circulum quadratum deferiptum eft; quod facc- 
ic oportebat. 

rrtblema. 8. PropoftiQ 8. In dato auadrAte circulum dif- 
fcril/erc- 

S it datum quadratum ABCD; 
oportet in quadrato ABCD» 
circulum dcfcriberc. Sccetur 
utraque ipfarum AB , AD, bi- 
fariam in punftis F> Ej ( i ) 8c 
per E quidem alterutri ipfaru 
AB,CD)paraIlcla ducaturEH; 
(2) perF vere ducatur FK> 
B H c parallela alterutri AD>BC; pa- 

rallelogramum igitur eft iinu. 
quodque ipforum AK , KB , AH » HD» AG, GC, BG» 
GD: & latera ipforum>quac ex oppofttofunttequalia. 
(3) Et quoniam DA eft «qualis AB >- 5 c iptius qui- 
dem AD* dimidia eft AE ; ipHus vero AB » dijiidis^ 
AF; erit AE, ipft AF xqualis; quare > Ac oppoftta la- 
tera xquafa funr;ergo FGieft «qualis GE. Similiter 
‘demonftrabtmusjAc urramque ipfarum GH>GK»utri- 
que FC» GE, arqualem efte ,• quatuor igitur GE» GF» 
GH, GK> inter fc funt «qUales. Itaque centro quidc 
G, intervallo autem una ipfarum GE, GF> GH. GK, 
ch-culus dcftriptus et iam per reliqua tranfibit pun- 
fta* 3 c redas lineas AB» BC, CD» DA, continget pro- 
pte- 

( I ) IO primi, /"a ) 3i.primi. ( 3 ) 34.p;imi. ^ 
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ptere^^quod anguli adE)FiH,K>re^i funt.Sienim^ 
circulus fccabit rcftas lineas AB» BC, CD, DA » quar: 
ab extremitate diametri circuli ad re^os angulos 
ducitur » intra circulum cadet ; quod eft abfurdum ; 

( 4 ) non igitur centro quidem G » intervallo autem 
una ipfarum G£ » GF » GH > GK, circulusdefcripcus 
re^as lineas AB > BC> CD» DA» fecabit ; quare zpfas 
necelTario continget : atque erit deferiptus in qua- 
drato AECI). In dato igitur quadrato circulus de- 
feriptus eftj quod facere oportebat. 

( 4 > i6.icriij. 

Troblemd 9. Propofith 9. Circa datam quadratum circU'- 
' Ium dejeribire, ' v 

S it datum quadratu ABCD; 
oportet circa ABCD , qua- 
dratum circulum defcriberc. 
)uDgamur enim AC»BD » qus 
fe invicem in pun^o £ » fe« 
cent. Et quonia DA eft aequa- 
lis AB, communis autem AC 
dux DA» AC> duabus BA»AC, 
xquales funt » & ba/is DC , 
«qualis bafiCBj erit angulus DAC , angulo SaC , 
zqualis; angulus igitur DAB bifariam fe^us eft re-' 
fta linea AC.Siroilitcr demonftrabimus unumquem- 
que angulorum ABC» BCD» CDA » reftis lineis AC » 
DB , bifariam feftum clTe. Q^niam igitur angulus 
DAB. atjgulo ABC.cft «qualis,- atque cft anguli qui- 
, K 5 dem 
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dem DABjdimidius angulus EAB,angnlI vero ABCj 
dimidius EBAj & EAB, angulus angulo EBA, aequa- 
lis erit; quare, fic latus EA, la- 
teri EB , eft aequale . Simi irer 
dcmonftrabimiiSjfic utramque 
redarum linea*rum EC , ED , 
utrique EA,EB,a:quaIem cfTci 
ergo quatuor red* lineae EA j 
EB,EC, EDi inter Ce sur aequa- 
les; centro igitur E, intervallo 
/ . autem una ipfarum EA ,EB, 

EC» ED , circulus deferiptus cnam per reliqua pun- 
da cranlibitj atque erit deferiptus circa ABCr> qua- 
dratum ; delciibatur , ut ABCD ; circa datum igitur 
quadratum ciitulus. deferiptus clt ; quod faceicv 
opoiubac. , I 

Problema lO,Propo/itio ty£<juicrure triangulum con'*- 

Jiituere. f habens angulorum . qui funt ai 

.ba/tm, duplum reltq^i^ ^ ^ 

E xponatur reda quaedam^ 
linea AR, & fecetur ia C» 
pundo , ita ut redanguluno 
contentum AB, BC> xquale iit 
ei > quod ex CA « deferibitur 
quadrato: (i ) & centro quide 
A , intervallo autem AB, cir- 
culus dercxibaciu BDE ; apte* 
turque . 



( t ) ix.fccuiidiV 
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tnrque in BDE- circulo re£>a linea BD , aequal'.s1pft 
AC, qux non (It major diametro circuli ilOE: ( a ) 

& iiAi^is^A» DC >clrcaADC triangulum circulas 
ACD defciibatur. Itaque quoniam re^angulum^ ' 
;ABC xqualeeft quadraro >quo^ Et ex AC ; xqualtS 
autem eft AC ipH BD; erit ABC re^angulum qua- 
drato, quod cxBD>a:quale. Etquoniam extra circuju 
ACD » fumptum eft ajiquod punctum B , & a pundo 
B« in circulum ACD , cadunt duae redx lineae BCA • 
>BD) quarum altera quidem fecat, altera vero ificidic, 
atque eft redangulam ABC aequale quadrato y quod 
ex BD. reda linea BD, circulum ACD, continget. (0 
Quontam igitur BO contingit , & a cont adu , qui ad 
D , duda ed DC ; erit BOC angulus aequalis ei , qui 
in alterna circuli portione condicuitur, fy) videlicet 
ar^ulo DAC. C^u 5 >d cum angulus BOC aequalis fit 
•ipfi DAC , communis apponatur CDA ; totus igitur 
BDA y ed aequalis duobus angulis CDA , DAC . Sed 
ipfis CDA,.DAC» exterior angulus BCD, ed aequalis; 

. ( 5 ) ergo, 8c BDA aequalis ed ipfi BCD . Sed BDA 
angulus ed aequalis angulo CBD , quoniam Sc latus 
• AD lateri AB ed aequale ; ergo , & DBA , ipfi BCD » 
aequalis erit .Tres igitur angui i BDA , DBA > BCD» 
inter fe aequales funt. Et quoniam angulus DBC 
aequalis ed angulo BCD , dc latus BD , laceri DC , ed 
aequale. ( Sed BD, ponitur aequalis ipfi CAv ergo, 
Bc ACicd «qualis CD; quare, Be angulus CDA|Squa« 

K 4 li& 
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lis eft angulo DAC; anguli igitur CDA, DAC, ipfiui 
anguli DAC dupli funt ; cft autem & BCD> angulus 
■ angulisCDA,DAC squalis, crgO)& BCDjduplus 
ipfius DAC. Sed BCD, eft squalis utrique iplorurv-* 
BDA^DBAiq^arc, t:utcrqucBDA, DBA, ipfms 
DAB jCft duplus ; squicrurc igiturrrianguluoi coa- 
ftitutnm eft ADB » habens utrumqne eorum angulo- . 
- lum, quifunt ad baftnfijduplum reliqui; quod facete 
oportebat. 

trohlemA IX. Prepofitio ii. Jn dato circulo penta^^onur^ 
Sjuilaterur»y ^ a ni angulum Hefcribere. - ■ 

jy' ^ It datus circulus 
A ^ AKCDE, oponet’ 
' \ in ABCDE circulo 
\ pentagORUin squila- 
\ terum » & squiangj» 
“"yi Ium deferibere . Ex- 
ponatur triangulum 
squicruitFGH , ha- 
bens utramque eoru, 
qui funt ad G,H» angulorum duplum anguli > qui c!k 
ad F; ( i ) Sc deferibatur in circulo ABCDE » trian- 
gulo FGH, squiangulum triangulum ACD, ( 2 ) ita 
ut angulo quidem , qui eft ad F , squalis (It angulus 
CAD; utiique ver6ipfotun),qui ad G,H. fu squalis 
uterque ACDi CDA , & uterque igitur ACD» CDA» 
anguli CAD , eft duplus; fccctui uterque ipforurru^ 
ACD , CDA , bifariam leftis lineis CE > DB; ( J ) & 

AB> 
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AB » BC > CD , DE , EA I jungantur. QuMitm igitut 
uterque ipfomm ACD>CD A, duplus eit ipdus CAD* 

& fe^^i Tunt bifariam re^is lineis CE> DB , quinque 
' anguli DAC) ACE> ECD, CDB, BDA , inter fc fuat 
«quales ; aequales autem anguli in aequalibus cir- 
cumferentiis inflBunt 3 (4> quinque igitur circum- 
ferentis ABjBC.CD, DE) EA) squales funt inter fe. 
Sed «quales circumfercmtas «quales red^x lineae 
fubrendunt 3 ( $ ) ergo » Sc quinque rcdlz linex AB » 
11C)CD,DE, EA) inter fe «quales fune ;asquilateruRi 
igitur eft ABCDE,pentagonum. Dico,& «quiangu- 
lum ciTe. (^oniam enim circumferenda.AB» «qua- 
lis eft circumferentis DE, comunis apponatur BCDj 
rota igitur ABCD, circumferentia toti circumferen- 
tis EDCB, eft squaliS) &.in circumferentia quidem ' 
ABCO) infiftit angulus A£D)in circumferentia vero 
EDCB, infiftit BaE. ErgO)& BAEtangulus eft xqua- 
Jis angulo AED . Eadem ratione , & unufquifque^ 
angulorum ABC , BCD> CDE » unicuique iprorum_j 
BAE, AED, eft squalis ,* squiangulum igitur eft 
' ABCDE, pentigonum; oftenfum autem eft, Bc squi* 
laterum eife* (^arcin dato circulo pemagonuni.^ 
squilaterum) & squiangulum deferiptum eftjquod 
facere oportebat. 

( 4; a6.tcrtij. (f) ap.tertij. 

Problema ri . frefofitie 1 i . Cires dafum circulum ftn^ 
ta^onum aquilaterumi ir a<jHianiulH*ndefcribereV ^ 

S it datus circulus ABCDEjoportet circa circulum 
ABCDE» pentagonuR^xqutiateriun ^ & atquian- 

' - gu- 
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plus igitur eft angulus £FC> anguli anguluf 

<iup!us iplius FKC. Eadem ratione>dc angulus 
CFO y anguli CFI, > eft duplus : angulus vero CLD » 
'duplus anguli CLF; fic quoniam circumferentia BC» 
'circumferentra; CD» e(i atqualisific angulus BFC*aa* 
guloCFD jxqualis erit; ) atque eft angulus qui« 
dem BFC > anguli A^C duplus: angulus vero DFC , 
duplus ipfius LFC, squalis fgitur eft angulus A^C, 
sngulo CFL. Iraque duo triangula funt FKC j FLC» 
duos angulos duobus angulis squales habentia , al» 
rerum alteri* & unum latus uni lateri aequale, quod ' 
ipfis comunc ed FC. Ergo > & reliqua latera rdiquis 
, lateribus aequalia habebunt. & reliquum angulum^ 
reliquo angulo aequalem (^6 ) re£la igitur linea KC» 
eft «qualis re-*1;ae CL> & angulus angulo FLC. 

Et quoniam KS'y aequalis CL» criti^L» ipfius A^» 
dupla. £::dem ratione* & HA^, ipfius BfCidupla ofte* 
detur. Rurfus quoniam BK , oftenfa eft aequalis ipli 
A^C»atque eft A^»quidem dupla KC» vero ipuin 
Sii^.dupla: erit ipfi , aequalis. Similiter, 8c una- • 

quxque ipfarum GH, GM* ML , oftendetur xqualis 
utrique kj ^ . iE.quiUcerum igitur eft GHj(lM » 
pentagonum.Dico etiam zquiangulum clTe.QuoQiE 
enim angulus Fi^Cycft xqualis angulo FLC: &oftcn. 
fus eft ipfius quidem Fi^C* duplus angulus Hi^Liip- 
ftus vero FLC , duplus j^LM : erit , Bc anguluf ' 
angulo IJLM , aequalis. Simili ratione oftendetur , Bc 
unurquifqucipfocum i^UG» HGM,GML > uttiquc^ 
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f1i^L>i^LM>{quaIiS.Quinque igitur anguli 
/!j^M,LMG,MGH)intecfc aquales fuiit; ergo scquia* 
gulnm pcmagonunjjoftenfum autem etl 

etiam xquilatcfum cfTe : & defcripcum eit ciicCL* 
ABCD£> circttlam; quod facere oporcebar* 

rr$blemdil.prepcJitio l%.1n dato ^entagonoi^uoj iqui* 
lAterumt & dquiangulum fit » circulum dejfcrihere* 

, - "(P It datum pcntagonum acqui- 

^ laterum» & «quiangulum-i 
ABCDE ,• oportet in A BCDE , 
/ pentagono circulum dcfcribe- 
* fccetur uterque angulora 
- \ “BCD » CDE , bifariam ( re- 

** Vy i/7 lineis CF» DF; & a ptfn(flt> 

F , in quo conveniunt inter fc 
C K ^ CF, DF, ducantur refta: line* 
FB, FA> FE. Quoniam igitur BC» eft aequalis CD»cd- 
rounis autem CF,du* BC,CF, duabus DC»CF, «qua- 
les funti & angulus BCF , eft squalis angulo DCF; 
balis igitur BF» baft FD> eft squalis>& BFC triangu- 
gulum squale triangulo DCF» & reliqui anguli reli- 
quis angulis squales, quibus squalia latera fubten- 
duntuii ( 2 ) angulus igiturCBF»anguloCDF. 5 qua- 
lis erit. Et quoniam ahgulus CDE anguli CDF eft 
duplus, dc angulus quidem CDE , angulo. ABC, an- 
gulus vero CDF , angulo CBF squalis ; erit 6c CBA, 
jingulus duplus anguli GBFj ac pioptcie^ angu* 
* Ius 
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Ius ABF* angulo FfiC squalis ,* angtHus igittir ABC> 
bifaciam fe^us eft ze^a linea • Similiter demon-' 
.Ofabit{lr> & unumquemque angnlorum BAE^ AED, 
xe£Us lineis AF> FE , bifariam fedlum elTe. Itaque k 
punAo Fi ad re^as lineas AB» BC^ CDi DE, EA» da* 
caniur perpendiculares FGi FH» Ikj FL,FM. Et quo» 
niatn angulus HCF.eft squalis angulo 4cF;elt autc, 

& rcAus FHC ) redo F/^C squalis .* erunt duo trian* 
gula FHC,FA^C,duos angulosj duobus angulis squa» 

Jcs habentia> Sc unum latus uni laceri squale « com» 
munc fcilicct utrifquc FC , quod uni squalium an- 
gulorum fubtenditur; ergo* & reliqua latera reliquis 
lateribus squalia habebunt» ( 3 'i atque ewt perpen- 
dicularis FH , perpendiculari Fi^» squalis. Similiter 
oliendttur, & unaquaque ipfaru FL> FM. FG»xqua- v 
lis utrique FH . Fi!;.» quinque igitur redxlinexFG , 

FH» F1;;FL» FM* inter fe xquales funt; quare centro 
F, intervallo autem una ipfarum FG,FH,F^;iFL>FM» 
circ.ulus defciiptus. etiam per reliqua tranlibitpun* 
da, & redas lineas AB, BC,CD» DE, EA continget* 
pioptcrea quod anguli ad G,H,K»L,M, redi funt.Si 
enim non continget, fed ipfas fecabit» qux ab extre-*' 
mita^e diametri circuli ad redos angulos ducitur 
in*^ra cicculuni cadet» quod abfurdum elTc oftenfuni 
) non igitur centro F » & intervallo unoipfo- 
lu pundoru G.H, K'»L»M» circulus deferiptus redas ^ 
lineas AB»BC»CD» DE, EA fecabit»* quare ipfas con» 

. tingat necelTc ed » dcfciibatur » ut GHi^LM. in datv 
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Igitur pentagono» quod eii xquilaterum» xqliian- 

guluicirculus dcfcriptus eft. Q^od facere oportebat. 

\ 

Problema 14 . Propojifio 14 . Circa datum penta^onum^y 
• ^uod acfuilaeerumt aquian^ulum Jit , circulum de* 

/l nber»> 

S rt darum pe 'tagonum xqui- 
laterimi, & «quiangujum_> 
ABCDE ; oporrec circa penta» 
gonum ^BCDE> circulum dc- 
fcribcre: fccctur iitcrquc ipfo. 
rum BCD* CDE , angulorum-^ , 
bifaiiam reft’s lineis CF > FD: 
puncloF, in quo conve- 
niunt refla; iinex ? ad pitnflaj 
lAE» ducantur FB, FA. FE . Similiter, ut in antece- 
denti, demonlhabitur uriumquemque angulorum^ 
CBA, BAE, AED, reflis lineis BF ♦ FA, FE, bifariam I 
feftum flTe. Et quonii angulus ECD, angulo CDE> 

«ft xqualis,- atque eft anguli quidem BCD, dimidius 
angulus FCD,anguIi vero CDE, dimidius CDF;ciit, 

& FCD, angulus zqualis angulo FDC, quare , & la- 
-fus CF , lateri FD » eB xquale. Similiter demondra- , 
bicur « & unaquarque ipfaiu FR,FA,FE> xquajis uni- * 
«uique FC, FD ;quinque igitur refl* line* FA, FB, 
FC,'FD,FE, inter feapqualcsfunt ; ergo’ centro F,& 
intervallo una ipfarum FA, FB, FC, PD,FE, circulus , 
defcrtptus etiam per reliqua tranftbit punfla : atque' 
erit, dcrcxiptus circa pentagonum ABCDE , quod 
eft > Bc xquiangulum i dcfciibatur » de 

• fit 
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fitABCDE; circa datum igirur pentagonuro 
latcraii) , & arqutangulum circuius dcfcripcubeil» 
Qiipd Uccic oportebat. 

ProbUma xj. Propojitio ij. Jn elato circula hexagonum 
aquilaterum y h" ae]uian^ulum defcrite. e. 

. O datus circulus ABCDEF'; 

^ oportet in circulo AB i:DEF> 
~ hexagonum «quilarcrum , Ac 
Y aequiangulum HcTcribcre ; du- 
catur circuli ABCOEF; dia ne- 
ter AD , fumaturque cenermu 
circuli G/ & centro quidem D? 
intervallo autem DG, circulus 
deferibatur EGCH ,• juclajEG» 
CG >*cd puntlla B» F prpduran^ 
tun Ac jungantur AB) BC, CD» 
DE> EF> Ba i dico hexagonum 
ABCDEF , ®quilaterum » Ac 
aquiangulum efle. Quoniam enim G pufaftum » c 6 - 
trum eft ABCDEF circuli, erit GE, ipfi GD,xqualis. 
Rurfus quoniam D , centrum eft circuli EGCH , erit 
DE, atqualis DG, fed-GE, ipii GD , atqualis oftcnfaj 
ergoGE, ipfi ED, eft aequalis ; aequilaterUm 
tur eft EGD triangulum ) ideoque tres iplius anguli 
EGDt GDE , DEG , inter fc aequales funt , quoniam 
aequicruiiuin triangulorum anguli ad baiim inter fc 
funt aquales: Ac funi; trianguli tres anguli aequa* 

les 
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ks duobas re£lis;( tj angulus igitur EGDiduorum 
KC^oium tertia pars cft . Similiter ofl^endctur , fic 

DGl^duorum re(f>oruni tertia; 
& quoniam rc^a linea CG fu- 
. per te^am £B inHilens angu- 
los» qui deinceps funtEGC» 
CGB s duobus reAis xquales 
efficit j ( f ) erit » 3c rei.quus 
CGDi tertia duorum replorum; 
anguli igitur EGD , DGC t 
CGB ; inter fe funt iequales ; 
ergo , Sc qui ipiis ad verticem 
funt anguli BGA » AGF, FGE» 
squales funt angulis EGD , 
DGC I CGB ; quare fea anguli 
EGD» DGC, CGB, BGA, AGF» FGE , inter fe squa- 
les funt,- fed squales anguli squalibus circumferen- 
tiis infiftuni. (^4 ) Sejf igitur circumferentes AB.DC, 
CD»DE» EF» Fa> inter le funt squales; squales aute 
circumferentias squales rc£Vx lines fubtendunt; 
( 5 ) ffgo rcfts lines inter fe squales fint 

neceffe ell, ac proptercii squilarerum eft A5CDEF, 
hexagonum. Dico ,& squiangulum eiTc. Quoniam 
enim circumferentia AF » circumferentis ED»cft 
squalis, comunis apponatur circumferentia ABCD: 
tota igitur F A5CD , circumferentia squalis eft tori 
circumferentis EOCBA > 3c circumferentis quidem 

FABCD, 
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FABCD) angulus FED inllftit * circumferentis vero 
EDCBA'» infiftir angulus aFE j angulus igitur AFEt 
angulo PEF » cft squalis Similiter offendentur > Sc 
reliqui anguli hexagoni ABCDEF (Igillatim aquales 
utrique ipforuni AFE, FED ,■ ergosquiangulurn cft 
ABCDEF hexagonum; oftcnfum au^em cfl» & squi- 
laterum elTc; & dcfcripiura cft in circulo ABCDEF. 
lA dato igitur circulo hex.>gonura squilaicmm . Bc 
xquiangulu deferiptum eft. Quod facere oportebat. 

C O R O L L A R I u M. 

Ex hoc manifeftum cft hexagoni Iatu»iu,qu* cft ei 
cctro circuli, ?qualc cffe.Et fi per pufta A,B,C.D,E,F 
contingentes circulum ducamus, circa circulum dc- 
fcribccur hexagonum squilaterum.dc (quiangulunt 
corequencec ijs,qus in pentagono difta ('unt,& pt^- 
terea fimilirec iii dato hexagono circulum defeci' 
bemu$*& ciicumfccibemusj quod facere oportebat. 


Problema l<5. Propofitio i6. In dato circulo quindecaga^ 
nutn aquflaterumt ifr a^uian^ulum defcnbere. 



S ic datus circulus 
ABCD ; oportet in 
ABCO circulo quin- 
decpgonum ^quilare^ 
rum,Sc squiangulum 
deferibere. Defcr^ba- 
^ lutiii circulo ABCDt 
triangult quide ^qui- 
latcri in ipfo deleri- 
pti latus AC i penia- 
L gom' 
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goni vere squiUtcri latus A». qji«um igitur par- 
tium cft ABCD circultti quimiecinij^aruro circum- - 

ferentia qui<i€ ABCD 
tertia exi fteos circu- 
li, erit quinque j cir- 
cumfetetia vero 
qu« quinta eft ci-rcu- 
li,erir rrium;<rgo re- . 
liqua BC eft d-narum; ^ 
fecttur BC bifac4ani 
jfl pun^o E ; qu»r-c-/ 
«traque ipfarum BE, 
EC ciicumferetiaru , 
quintadectma pats eft ABCD circuli . Si igitur jun- 
gentes KE , EC V «quales ipfis in continuum reftas 
lineas» tn circulo ABCD aptabimus, in ipfoquinde- 
cagOQum aequilaterum,Ar aequiangulum defcriptum 
erit; quod facere oportebar. 

Similitei aurem iis»quz di£la fum in pentagono» / 
B per circuli divifiones contiogcnces circulum du- 
camus , circa ipfum deferibetur quindecagonum^ 
«qnilatcrum,& (quiaogulum.Er infuper dato quin- 
dccagono «quilateto , & «q^uiangulo ciieulum 
fciibcmes > ii ciicumfcribemus»^ 

t 
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EUCLIDIS 

ELEMENTORUM 
LIBER Quintus. . 

Ex rraditione Federici 
Conmiandin!. 

DJFTJNIT IONES . 

I* T\ Ars ell magnitudo magoitudinis^minorma» 
X quando minor maforcm metitur* 

3. Multiplex eft major minoris , quando majorem 
minor metitur. ^ 

3 . Fropoitio cR duariMi magnitudinum ejufdciMu» 
gene iis,qaa tenus ad quantitatem pertinet, mutua 
quidam habitudo. ‘ ^ 

4* F roportionem habere rhtef fe magnitudines di- 
^ cuntm , qu* muItiplicatiE fe inVicem fupezare,^ 
poflunt. 

y. In eadem proportione magnitudines elTc dicu* 
tur prima ad fecundam» ^tertia ad qpartiiquan- 
do primi, dc tertii ique multiplices, fecundi*^ 
quarti ique muluplices initii quamuis multipli- 
cationcffi utraque utramque , Tci u&^fuperant» 

l» % vei 
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vel un^ squales Caaty vel un^ de€ciunt int^i 

romparacse. 

6. Magfutudioei , qus eandem propotcionem ha- 
bent, proportionales vocentur. 

7 . Quando autem sque multiplicium multiplex 
quidem ptimse fuperaverit multiplicem fecund^, 
multiplex verb terti* non fqperavcrit multiplice 
quart* , tunc prima ad fecundam majorem pro-, 
portionem habere dicitur> quam tertia ad quarta. 

8 . Analogia cft proportionum firailitudo. 

9 . Analogia vero in tribus minimis terminis con- 
fidit. 

to. Quando tres magnitudines proportionales funt» 
prima ad tertiam duplam proportionem habere;^ 
dicetur ejus» quam habet ad fecundam. 

II, Q^ndo.auteni quatuor magnitudines funt pro* 
portionales « prima ad quartam triplam haberc_» 
proportionem dicetur ejus» quam habet ad fecun- 
dam , & femper deinceps una plus , quoad analo- 
gia proce flerit. 

ii. Homolog* , vel fimilis rationis magnitudines 
dicuntur antecedentes quidem antecedentibus t 
confcqucntcs vero confequentibus. 

ij. Petmutata^ratio cft fumptio antecedentis ad 
antccedentem»3cconfcqucntis ad confequentem. 

14. Converfa ra io eft fumptio confequcntis,ut’an- 
tecedenys, ad antecedentem» ut ad confequente* 

15. Compofit io rationis eft fumptio antecedentis , 

una cum confequentc tamquam unius ad ipfanii.* 
coBfequentcm» ' ' " 

i€. Di- 
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' i 6 . DlviGo rationis cll fumpijocxcelTuSiqtioanteo 
cedens fupeiat confequeDtein i ad ipfam coifc* 
quentein. 

17. Converfio rationis eft fumptio antccedenrls 

^ cx-ciTum, quo antecedens ipram confequeacem^ 
’ fupeiat. 

18. iS.qua ratioi ex aequali eft > cum plures ma- 
gnitudines extiteiint. 6 c aliae ipiis numero aequa* 

ri les» quae binae fumantur^dc in eadem proportione» 
fueritque» ut in primis magnitudinibus prima ad 
ultimam» ita in fecundis magnitudinibus primsu 
ad ultimam : fel aliter » eft fumptio extiemaium 
per fubtrafHonem mediarum. 

Ordinata analogia eft qtrando fuerit» ut antece- 
dens ad confequentem > ita antecedens ad confe- 
quentem i ut autem confeqnens ad aliam quam- 
piam» ita confequens ad aliam quampiam. * 
ao. Fercuibata verb analogia eft, quando tribus exi- 
flentibus magnitudinibus , & alia ipHs numero 
aequalibus, fuerit» nt in primis magnitudinibus 
antecedens ad confequentem, ita in ^eundis ma- 
gnitudinibus antecedens ad confequcntemjUC au- 
tem in primis magnitudinibus confequens ad alia 
. . quampiam: ita in fecundis alia quaepiam ad amc* 
cedentem. 

T heorema t . Propo/ith t. Si fuerint ^Hotcum^ne 

tudines quotcumque magnitudini aqualium numera 
. fingulf fingularum fque multiplices, quotuplex efi una 
tn^gnitude unius ^ tetupUees erunti <6" etnnes tmnium, 

L } Sint 
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S Intquotcaque magnttudiifcs AB> ^ O 

CD, qiiotcutnque inagtrimdinurri 
E ,F .xqualium numcror (ingtiic (in- 
gularuxquc mulcipficc^ » Decoquo- 
tup(cx cft E.totuplices eC* 

(t» fic AB,CD^iprartrmE,F.Qupniam 
eoim AB» zque multiplex clt ipfsus 
E, & CD, ipfius F , quot magnitij^r^ 
nessut in ABzqualesipH Ettoterur» B £ DF 
& in CD ) cqualesipii F ^dividatur 
AB > quidem in partes >pfi E zquales i qu^ (rnt AG • 
. GB: CD vero diuidatur in partes quales rpii F > vi« 
delicet CH» HD ; erit igitut multitudo partium CH, 
UD xqualis /nult tudini ipfarum AGiGB;6c queniaM 
AG^ft xqualis £>& CHi^qualis F>eiuitt,lk AG^CH^ 
aquales ipii £ > F » eadem ratione quoiriam GB eft 
zqual $ £>& HD,ip(i F,erunr»& GB»HD aquales ipfis 
£,F;^q«ot igiiuc fuiu in AB zqualesrpii £, tot Tuot » 
St in AB) CD y zquales ipHs £F ; ergo qtrotuplex eft 
ab* ipHus £ > totuplices erunt > & AB* CD, ipfaruni 
EF i n igitur fuetiur quotcuque magnitudines quot- 
cnroque magnitudinum xqualmm numero fingulz 
(inguUrum fque multipUcea.quotuplex eft ttna mt« 
gnitudo unius, totuplices eittac» Sc omnes ommmn; 
quod demonftrare oportebat. 

Thitrtmn z,Prcp§/iti9 s. Si prima fteunda multi» 
plex fuerit% ac ttrtia quarta y fuerit dutem quinta 
fecunda aque multiplex* ae fexta quart*\ eritetHfrm 
eompofita prima* & quinta feennda aqut multiplnt f 
ac tertia* dirfexta quarta* 

?rU 
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Liber 1^7 

P Rima enim ASi fecundx C x 
xqiie mulriplex (tt» ae ree* 
tia DC,quattx Fj(i aut2>6c quin- 
ta BG; fecunda: C « asquemufti* 
plex, ac festa EtF, quartae F. Di- 
co T & compoiitam primam > & ]g 
;qnintam AtS , fecundae Caequre 
'ixmitipitcem clTe^^c teniaemi& 
fextam OH, quartae F. Quoniam 
enim AB, aeque multiplex eilC> 
ac DE,ip(ru8 F» quot magnitudi- 
oes funt in AB , zquales C , tot 
erunt, be, in DE» aequales F*,ead« 
ratione» & quorsot in BG, zqua- G C H F 
Fes C , tot & in EH » erunt zquales F ; quotigifor 
runt in tota AG» zquales C, tot erunt»8c in tota DH, 
zquales F; ergo quotuplex cft AG»ip(ius C,(Otuplex 
eft , 3c DH » i piius F ; & compofita igitur prima » 8c 
quinta AG* fecundz C aeque multiplex erit , ac ter- 
tia» Sefexta DH , quartz F : quare prima lecundz 
zque multiplex fuerit, ac tertia quartz: fuerhautS* 
Sc quinta fecundz zque multiplex» r«c fe.tta quart^ 
erit compoliii quoque primar& quinta zque raulti* 
plex fecundz» ac tertia» 8c fextt quartz; quod opot« 
tebat demonftrare. 

Theerema. | . Pre^efitie J . Si frims fecunda aque multi* 
flete fuerit» ac tertiA quArtAi fumAUtur Autem 
mnltiflieet prima > & tertia» erit » & ex aquali fum* 
' ftArii utraque utriufque aque multi fUxt alter a qui* 
dem fecundat altir a vere quarta* 

L 4 
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P Rima enim A>fccudxB«que F 
multiple* fit, ac tertia C> 
qusnx O: & fumantur tpfarunv-» 

A»C, 5 qu« multiplices EF>GH.Di» 
eo EF» aeque multipJ'cem efTc ip 
(Ius B} ac GH ipfius D. Quoniam ^ 
enim EF j atque multiplex cft ip- 
Cus A, ac GH> ipfius C; quot ma- 
gnicudires sut in EF > 5-]U4lcs A» 
tot erunt in GH« aquales C.Di- £ A B G C D 
vidaturEF ,quide in m gnicudi- 
oes ipfi Ajxquales EK)KF,GH vero dividatur in ma« 
gnitodifics xqualcs C, videlicet GL> LH; erit igitm, 
ipfaru EKiKF multitudo arqualis multitudini ipfaru 
GL,LH;9c quoniam zqtic muliiplex eflAsipfias B>ac 
Ci ipfius D>xquaIisautcEK>ipfi A,St. GLtipfiCicrit 
£K «que multiplex ipfius B>ac GL>ipfius D; cade ra- 
tione arque multiplex erit KF> ipfius B* & LH, ipfius 
lijquonia igitur prima EK,fecudx £ squemultipxX 
cfi » ac tertia GL, ouartx D> cft autem, 6e quinta KF« 
iiecundx B xque multiplex i ac fexta LH , quaitx D« 
ciit,& compofita prima>& quinta £F>fecudx E xque 
multiplex ) ac tertia , ^ fexta GH > quartx D. ( i J Sj 
Igitur prima fecundx xque fucrit multiplex, ac ter- 
tia.quartx, fumantur autem primx, & tertis sque.^ 
multiplices; erit , &ex squali fumptarum utraque 
utiiufque xque multiplex . altera quidem fecunds> 
altera vero quanxj quod oftendiffe oportuit. 

_ Theo^ 

^ 1 } Ex antcccdcnce. - 
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The^remd 4 '. Propsfith 4 . 5 * prim»ddfeeuH/iam eanJtm 
ftAbtfit proportionem^ ^Hdm tertia ad quarta^ & aqu» 
multiplices prima j& tertia ad aque multiplices 
^ • eunda t dr quartay iuxti quamvis multiplicationem^ 
eandem proportionem habebunt inter f^omparata* 

P Rima enim A lad fecundae jf 

£ eandem proportionem hii* 
beat, quam tertia C > ad quartam 
D: & uimanmripfarum, quidem 
A,C ali* utcumque atque multi- 
plices E>F;ipfarum vero BiD alj'4 
utcuque zque multiplices G> H} 
dico E ad G ita eiTe « ut F» ad H; 
fumamur enira~rurfus iprarum^ 

£,F)*qiie multiplices K,L»& ip' 
fatu G)H>$que multiplices M>N. 

Quoniam igitur E 9 zque multi' 
plex eft iplius A> atque F j ipilus 
Cifiimuntur autem ipfarum E,F, 

$que multiplices K,L:ciit K ^que 
multiplex ipfuxs A , atque Lf ip' 
itus C; (i) eadem ratione M 
zque multiplex erit ipiius B, at. 
que N, ipBus D ; & quoniam cft 
ut A* ad B ; ita C 9 ad D} fuuiptz 
autem funt ipfatu AjC^z^ue innkipUtes K9L; Ic ip- 
farum B>D aliz utcumque zque multiplices 
K 1 'uperat M > fupeiabit H L ipfam N ^ & ii zqualis 

zqua- 



( X } £x amecedeme. 
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fqualis: fi minormiaor. ( 3 jSunt- 

qac X»L, quidem ipfarum E,F aeque 
multiplices; MiN vero ipfarum G,H 
alire utcumque aequb multiplices ; ut 
K pd G , ita erit F ad H ; ( 5 ) 
quare fi primiiCd fecundam eandem 
habfac prdporiioricm , qiiant tertia 
ad quaftamjSc xque multiplices pii- 
mz,i ac teitix adxque multiplices 
fecundffc , ac quartx iuxei quamvis 
BiuItiplitMtionem eandem propor> 
tionem habebunt inrcr fc compara- 
tz;qnod demonftrare oportebat. 

Q^niam igitur dcmoaftrattim eft 
'*#K M, & L ipfam N fupera- 

tt’, & u aequalis, squalem clTc , & fi 
sninor, minorem: conftat esi ana fi M 
fuperat K « fle N fuperare ipfam L ; 
Stki squaliS|^squalem efiTe; & fi mi' 
nor» minorem; (4 ) ac proptcicii ut 
G ad E) i(a eH^e H ad F. 


KE 


j 



L F 



C D HN 


2 ) Fer convcifam quinis diifia* ( j j 

COROLLARIUM. 


Cx hoc manifeftum eft iiquatuor magnitudmes 
Fi^opoitiqjaalcs» fle contra proportionales ejOTe. 

/, 

net- \ 
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Theorema^» Profo/itio^» Si mmgnitnd^ ma^nitHtiiHis 
£^ue multiplex fit» ntque obelata ablatx^ ^ reliqutu^ 
relicfu* atjue multiplex erity ntque tota totiuu 

M Agoritudo enim AB magnitudinis A 
CO «que multiplex Iit» atqut^ 
ablata AE« ablatz CF; dicor & reliquam 
£B reliqux FD atque multiplicem eflfe > 
atque totam AB totius CD;quotuplex £ 
enimeft AE ipfius CF r totuplex fiat> Bc 
EBfpiius CG;dc qtraniam AE xque mul- 
tiplex eftCF» atque £B Ipfius CG,‘ erit 
AE «que multiplex CF*& AB ipfius GF^ 

( 1 ) ponitur autem xque mulriplex AE' B 
ipfius CF, & AB ipfius CD ; atque multi- 
plex igitur efi AB » atiiufque GF» CD ; ac proptereB 
GF ipfi CD efi xqualis; communis auferatur CF, re- 
liqua igitur GC xqualis efi reliqux DF. (2J Itaque 
quonia AE xque multiplex efi CF » & EB ipfius CG» 
cftque CG xqualis DF i erit AE xque multiplex CF* 
& EB ipfius FDf xque multiplex autem ponitur AE 
ipfius CF> Sc AB ipfius CD; ergo EB eft xque multi* 
plex FD,Be AB ipfius CD;Be reliqua igitur EB celiqup 
FD atque multiplex efi, atq;tota AB totius CD; qua* 
re fi magnitudopsagnitudinis xque mulriplex fit* 
atq; ablata ablatx»8c reliqua reliqux xoue erit mul* 
|ip!ex,atq:tora tjOtius.<^d oportebat (icmonfirare* 

( I ) f.hu|uf. ( 2 ) t.com.not» 

Theerema 6 » Prepefith 6 , Si dus mdgnitudmes duMrttm 
maiHiindinni» uf uf mHltipliw jint , & abUtts 
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dam fint earumde 4tqut multiplices \ erunt & reli<^us 

vel e\ufdem uquales^ vel ip furum uque multiplices» 

D ux enim magnitudines AB, ^ 

CD>duarura magnitudinum 1 
£iF xque multiplices Ant>&abla- | 

AG> CH carude fine xquemul' y 
tiplices; dico>& reliquas GB,HD> 
vcl ipfis EF 9 quales cfie» vel ipfa- q 
ju 9que multiplices; fit enim pri- 
mum GB, xqualisE; dico,& HP, 
ipfi F clTc xquale; ponatur ipfi F» 
xqualis CK;& quoniam AG xque 
multiplex cft E , & CH , ipfiusF; 
efiq,- CB,quidc xqualisEjCK ve^ 

Jo.TquiJis F:crit ABxquemuIti< 
piex E, & KH> ipfius F; ( 1^ xque 
aute multiplex ponitur AB,ipfius 
£, & CD, ipfius F ; ergoKH xque 
multiplex ett F, & CD , ipfius F j 
quoniam igitur utraque ipfarum 
KH»CD cft xque multiplex F»erit 
•IlH xqualis CD; communis aufe- 
tiifur CHjergo reliqua KC reliqua 
KD cfixqualis , (i j Sed KCcft 
xqualis F ; & HD, igitur Jpfi F cft 
7qualis,ideo'que GB,ipfi E,5c HD __ 

ipfi F xqualis ent . Similiter dcmonftrabimus fi GB 
muUiplcx fuerit ipfius E , & HD 'ipfius F xque mul 

- ti- 
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fiplicem eflTe. Siigicur duae magnitadines duarunu# 
magnitudinu aeque multiplices iint > & ablatae qua;, 
dani Hnc eatumdem aeque multiplices erunt* & reli- 
qua vel eifdem aequales, vtl ipfarum atque multipU- 
ces. C^uod demonftrare oportebat. 

Theorema 7. Propojitio 7. u£quales ad eandem , eandem 

habent proportionemy^ eadem ad aquales, 

S lntaequalcsmaguitudines A, B, , 
alia autem quxvis magnitudo C. 

Dico utramque ipfarum A, B * ad C, ■ 
eandem proportionem habere ;& C, 
ad utramque A., B, iimiliter eandem 
habere proportione, fumantur enim D 
ipfarum AiB.xque multiplicds D,E, 

Bc ipfius C.alia utcumque multiplex 
F. Q[iiipnia igitur xque multiplex cft 
D, 1 piius A, & E* tpHus B. ei^que A • 
ipn 6 xqualis , erit & D xqualis £ , 

(1) alia autem utcumque eft F;crg6 1 
* fi D fuperat F, 8c E ipsa F fuperabit» 0 ^ 

U ita:qualis*squali5,de (i minor, mi* 
nor; dc funt DL, quide ipfarum A* B xque multipli* 
ces : F vero alia utcumque multiplex ipfius C ; erit 
igitur, ut A ad C*ita B ad C* ( z ) Dicoin uper C ad 
utramque ipfarum A,B eandem habere proportione; 
iifdem enim cohftruftis fimiliteroRendemus D ipfi 
E squalem cfTc * aliam vero quaodam F ; fi igitur F 
' fuperat D, ipfam quoque £ fu peiabit ; dc A squalis; 

squa- 

( 1 }ucom.not. 
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aequalis & fi miaor , minor; atque cft F* quidem i J»- 
fitjs C multiplex i DE veio alia uicuquc aque mut- 
tiplices jpfarum AB; cfgo»utC ad AJia erit C ad Bj 
( 3 ) aquales igitur ad eandem» ean^m habent pro- 
portionem* & eadem ad aquales. Q^od oileodcrei^ 
oportebat. 

^3)5.<ti& 


yhttrtma 8 . Propf/itio 8 , jHdfu^Vruw» jnAptitudinum . 

9HA\»r ad edndem rna]erem haoet ^-^uam 

minor idr eadem ad minorem ma\orem prepert tonem 


'habet y ^ttam ad ma jorem, 

S im inaquates magnitudines AB, C: 
& fit aB major.* alia vero uteumq; 
D; dico AB ad D majorem habere pro- 
portione > quod C ad Di dc D ad C ma- 
jorem habere * quam ad Afi > quoniam 
>«nim AB major eid > quam C * ponatur 
ipfi C xqualis BE.^ Iraque minor ipfaru 
AE,EB^ multiplicata major aliquando 
erit ,quod D. ( x ) Sit primum AE mi- 
Sor,quam£R>& multiplicetur AE,quo 
ad fiat major • quamD* fitqueipfius 
multiplex FG>qux ipfa D fit major : 
quotuplex autem efi FG> fpilus AE.to- 
tuplexfiatidc GH ipfiusEB*Bc Hipfius 
C;.fumatur^ue ipfius Dduplatquidem 
X, tripla veto M* & deinceps uaa plus, 

quo 


( 1 ) 4.diff. 
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quo ad eti qu* furaitur ,.roulMp/cx fiat ipfins D » Sc 
primo major, qui K fumatur» fitquc N ipfius D qua- 
drupla «fle primo major qu-am R ; quoniam igitur R 
primo minor eft» qnsm N , non critR minor , quam 
M ; & cum »que mulriple* fit FG ipfius AE > & GH 
ipfius EB,erir,& FG aeque multiplex AE,& FH ipfius 
AB; (a) «que aete multiplex eft FG ipfi AE,& K ip- 
fius C ; ergo FH »que multiplex eft AB > & K ipfius 
C» ac propt*tea FH»K ipfaiom AB>C «que multipli*' 
CCS erunt ,« rurfus quoniam GH «que multiplex eft 
EB, 5c K ipfius C , «ftque EB «qualis C ,erit, 6t GH 
ipfi K «qualis. ( j ) Sed K non eft minor »quam M ; 
non igifH*r GH minor eft , quam M» major autem F» 
G, quam D jergo tota FH utrifque DM major erit. 
Scdutr«que D>M funt «quales N ,cft enim M tripla 
ipfius urr«que MD ipfius D quadrupl«>eft aut» 
& N quadrupla Djutrzque igiru-xMD ipfi N f quales 
funr, fed FH major eft quam MD. ^uare FH fuperat 
N , K tero ipfam N non fuperat » & funt FH»K aeque 
jnulciplices ipfarura AB,CiiScK> ipfius Pialia uteii» 
que multiplex; ergo AB , ad 6 ma jorem proportioni 
habety quam C,adD. (4) Dicopr«terei,.& Dad C 
majorem habere propottioneotiquam D ad AB>iifdi 
enim conftiuftls fimiliccr ofiasdemus N fuporare K» 
jplam vero FH non luperate ,atque eft N multiplex 
ipfius Djfic FH, K> ali«utcuniq;ipfarum AB, C fqut 
multipli ies,’crgd D ad C majorem proportionem ha<* 
bct> qu^m D ad AB. Sed fit A£ major, quam EB ; ctit 

ml- 

( ^ J ^]^mjus. ( } ) 4.(on.B0T. ( 4 ) 
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minor EB multiplicata aliquantlo mafor>qu^mD; 
multiplicetur ,2c fltGH multiplex quidem iplius 
EB^major vero^quam D; & quotuplex p 
cft GH) ipiius £B,totuplex Hat,& FG» 
iplius AE)& K ipfiiis C; limili ratione 
oftendemus FH * K ipfaru AB»C atque 
multiplices elTe ; fumatur deinde N 
multiplex O» primo aute major,quam 
FGjcrgorurfus FG non eft minortqua 
M:m.^jor autem FG, quam Djtota igi 
turFH fu petat DM,hoc eft Nj& K _ 
fam N no fuperat:quoniam EG major 
exidens, quam GH, hoc eft quam K , 
nofuperat N>& limilitcr>ut in iis^qup 
fupeiius dida funtidemonftrationem 
abfolvemus. Inasqualiu igiturmagni- 
tudinum major ad eandem majorem J f 
habet proportionem, quam minor > & 
eadem ad minorem mrjorem propor ifi - 
tione habet»quam ad majorem. Q^od 
dftendere oportebat. 
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Theorema 9 . Propofitio 9 . <^4 ad eandem » eandem pr#- 
forttonem habenty inter fe atjttales funt > & ad ^uat 
eademteandem habet proporttenemt ipfa inter fe funt 
aquales. 


H Abeat enim utraque Iprarum A> B ad C eadem 
proportionem. Dico Ai ipfi B > atqualem efle , 
nam ii non dTct «qualisiiion habeidt laraque ipfarjl 

AiB 
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A > B td eandem proportionem. ^ i Vhabet 
autem ,* squalis igitur cft A ipfi B. Habeat . 
xurfus C ad utramque ipfarum A, B eadem ^ 
proportionem. Dico A squalem eiTe ipfi B; ^ 
difi enim ita fir i no habebit C ad utramque ^ 

A,B eandem proportionem; (a) habet autg; j 
«rgoAipfi BnecelTario cft squalis; qu* 
igitur ad eandem $ eandem proportionem.* 
habent, squales inter fc funt:& ad quas eadem ean- 
dem habet^roportionem » ipfs inter fe funt soua- 
les; quod demonftrare oportebat. 

_ 

( I ) Ex antecedente, (t ) Ex antecedente. 


Thteretns lO. Propo/itio lo. \Ad edndgm^opdrtiotierrLJ 
habentium qua ma\orem proportionem habet > 
major efi ; ad quam vero eadem majorem habet pro* 
fortionemi illa minor efi, 

H Abeat enim A ad C majorem propor- 
tionem , quam B ad C. Dico A > q 
B majorem clTc ; fi enim non cft major 
squalis cft, vcl minor; squalis autem nv.._- 
eft A ipfi B, utraque cniin ipfarum A, B ad C 
eandem haberet proportionen» ; ( i ) arqui , 
eandem non habet; non igitur A ipfi,B cft fR 
squalis. Sed neque minor eft A quam B;ha- ' 
berec enim A ad C minore proportionem, qua B; (t) 

M atqui 

( tj 7*hujus. ( a ) 8. hujus. 
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atqui non habet minorem > non igitur A minor , 
quam B ; oftenfum autem eft neque eflc arqualcm i 
trgo A quam B major eiir* Habeat rurfus C 
ad B maforem propoitionem » quam C ad A. 

Dico B minorem eh*e » quam A j fi cniin non 
cft mioor,vel squalis efi, vel maiori «qualia 
utique non cft B ipG^ i etenim C ad utram> 
que ipfarum A, B eandem propoiilonem ha- 
beret, ( 3 ) non habet autem » ergo A ipG B 
non eft squalis* Sed neque major eii B>quam 
Aihaberet enim C ad ^ minorem prof^rtionemiquA 
ad A» atqui non haberj non igitur fi quam A eii 
major . Odenium autem efl neque squalem elTe^ $ 
ergo B minor erit , quam A. Ad eandem igitur pro^ 
TOrtionem habeucium qus majorem preporiioncm 
habet » illa major ell : Sc ad quam eadem maiorem 
habet proportionem, iila minor eii j quod oportebat 
xlemonlirare. T 

( j ^ 7. hujus. ( 4)8 hujus. ^ ^ • 

Thetrema, ll.-Prope/ffi* H* Slu* ttdtm 
V portHngst ix tnter fe isdem f ^nt* 

S 4t th>rm,rt A ad B» ita Cad D: ^ut autem C ad D», 
ita E ad F. Dico, ut A ad B » tta elTc E ad F ; fu* 
mantur enim‘ipfaru, quidem A,C,E sque muhipli- 
CCS G,H>K, i pfarum vero B.DtF alis atefique sque 
multiplices L,M,M. Quonii igitut cft » ut A ad B,ita 
C ad Dfii Fumpes luot ipCaruni A^C squc.multipli<>. 





A B L 


. Lihef 

CCS rp^mm B>D alia: utcumque 

atque multiplices L,M> (i G fupeiat L,dc 
H ipsa M rupexabi^)'& ii zqualis, aequa* 
lis;& fi miQor»miDori(i) Ruxfus quonia 
cfi > ut C ad D » ita £ ad P , (k fumptz 
fune ipfara C, £ fque multiplices H>K> 
ip fatum vero D,F aliz utcumque zque I 
xnuitipliccsM,bi>fi HiuperatM>dcK G 
ipfam N fupexabit; & fi zqualts, «qua- 
lis; & fi minox, minor ; fed fi H fu petat 
Gfuperabit L;£c fi «quali«yzqua> 
lis ; & fi minoc minor ; quare fi G lupe- 
nt L,& X ipfam N fttpciabit;8c fi «qua- 
lis, «qualis dc fi minoc ^ minot ; & (unt 
G,K quidem ipfarum A,E «quemuiti- 
plices; L,N vcroipCaxu B,F ali« ucctam*~H C DM 
que «que multiplices ; ergo, ut A ad B> 
ita erit E ad F « ( a ) qu« igitur eidem 
czdem funt proportipaes i 0c inrer 
'exdem funt, quod ofiendifit opoxtuii. 




( 1 }B« conyetfa 5. diff. } 5.diiF. 

.♦ • ^ • • » 

k E F N 

The$femd it t9. Si ^tnteun^ue magnitudi- 

nes proporficnMtes fuerint ^ utunu ante edentium ad 
unam cenfequentium « tta ertent antecedentes emnet 
ad omnee eenfequentes* 

S int quotcuque magnitudines proportionatesA,B. 
C.D>£«I,dc ut A ad B,ira fit C ad<D>eE £ ad F.pi* 

Jk4 a . co 
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co, ut A id B; ita e(Te A>CtE ad B,D,F; 
fumatur enim ipfaru AiC>E sq; multi- 
plicesG>H,K,& ipfaru BtD>Fali; utcuq; 
eque multiplices LiM>N.Q^onia igiturt 
ut A ad B,ica eft C ad Di5c £ ad F>& su- 
ptx funt ipramm» quidem A>C*E «que 
multiplices GtH>K> ipfaru vero B,D,F 
ali« utcuque fque multiplices 
(i G fuperatL>& H ipfam M fuperabit,G 
& K ipfam & li «qualis, «qualis, & 
ii minortminor; (i) quare«& (i G fupe* 
rat L)fuperabut>dc GiH,K ipfas LiM,N» 

& fi «qualis I «quales ; & fi minor, mi- 
nores; funtque G,& G>H,K ipfarum A, 

& A,C,E «que multiplicestquoniam fi 
fuerint quotcuque magnitudines quot- 
cumque magnitudinum «qualium nu- 
mero, fingulz fingularum «que multi- ^ 
plices; quotuplex cfi una magnitudo 
unius » totuplices erunt , & omnes om- 
nium; ( 2 ) cade ratione, 8c L> & L,M,N 
ipfarum B> & B,D>F sut «que multipli- , 
ces; eft igitur^ ut A ad B, ita A,C,E ad 
B,D,F ; (j) quare fi quotcuque magni- 
tudines proportionales fuerinr, ut una “ 
antecedentium ad unam confcqucntiu, 
ita erunt antecedentes omnes ad omnes 
confequentes j quod dcmonftrare opor- K 
tebae. 



A B L 


C D M 



E F N 


The§- 


OJ Per convetfam^ j. diff. (t) x.hujus. 5.diff» 
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.Liber Mlnintutt 
ThemmA I J • Prepofitio i j . Si pri* 
ma ad fecundam eandem hebeat 
proportionem , ^uam tertia ad 
quartam; tertia autem ad quaf 
tam majorem proportionem ha~ 
beat , quam quinta ad fextam ; 
ir prima ad fecundam majorem 
habebit proportionem^ qua quin- 
ta ad fextam» 

Rima enim A ad recundam 
I B eandem proportionem ha> 
beat , quam tertia C ad quartam 
Pt tertia autem C ad quartam D 
ihajorem habeat proportionem , 
quam quinta £ ad fextam F. Db 
coi& primam A ad fecundam B, 
majorem propoitionem habere t 
quam quintam E ad fextam f» 
Quoniam enim C ad D majorem 
proportionem habet» quam E ad -i 
F»funt quxdam ipfaru C,E «que^ 
multiplices» & ipfarum D»F aliae 
utcumque zquc roulttplrces : & 
multiplex quid£ C fuperatmub 
tipltcem D;multipleJ|( vcroE o5 
fuperat' multiplicem F. f Sur . 
macur» dc flnt ipfarum C^E $que 
omltiplkes G,H,dc ipfarum D»F 
.M ' j:. . ali* u 

( 1 ) Fct couveif^m» H £ 


tZi 


I 


B N 


1 




i 
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altx utcamquexque multiplices K»L*>ita itt G»qttidd> 
fupcrctlC:H vero ipfarn L non fuperct:& quotuplex 
cft G ipAus Ci totuplex (ic, & M ipiius A{ quoruplex 
aucem K ipltus D» totuplex (It, & N ipfius B; Sc quo* 
niam eli, at A ad B? ita C ad D,& fumpts funt ipfa- 
ruro A»C xqucmultipnces M,G , 6c ipfaru B»D alix 
utcumque xque niulripliccs HiK; ii M fuperat N , 8c 
G ipfarn K fuperabit; & (l xqualis» squalis; Sc fi mi- 
nor, inioor. ( ^ ) Sed G fuperat K; ergo , Se M tpfam 
N fuperabit, H vero noa fuperat L^fuiatque M« H ip- 
farum>^>E sque multipltces«& N>L ipfaru B,F ali» 
utcumque sque multiplices ; ergo A ad B majorem* 
proportionem habebit tqu^m EadFl(3)fi igitut* 
prima ad fecundam eandem habeat proportionem , 
qu^m tertia ad quartam»*tercia <rerb ad quartam mi- 
jorem proportionem habeat, quam quinta ad fcxt3,< 
Se prima ad fecundam majorem babebit proportio- 
nem, quam quinta ad fexcam: quod oftcnderc opor- 
'tebat. 

i 

- 1 * % 

( 1 )JP« conrecfam. y.difF. { 3 ) 7.d»ff. 

ntorems tq* Pr»p§Jiti9 14. SiprimMsdfgeunidmtMm» 
dem haiest pr»p 9 rtioHem 9 ^uim terti» ddjfusrtdm ; 
primM autem mai9rfit9 fuam tertiat& ficunda quam 
quarta ma\9rafi$^4ffi afualh,afuatit$ dr fi miner^ 
miner» 

P R.imt enim A ad reciiiidam B eandem proper* 
txMcm habeat 9 iquam cectia C ad qnanam D p 

.. is. ■ ' . 
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Uber Blitintus». 
major autem (it A quam C. Dico 
Bqu^m D majorem cHTe. Quonia-n^ ^ 
enim A major cft quam C , 6c alia ut- 
cumque magoituolo5>habt;bit A ad B 
majorem proportionem , quam C ad 
B. ( 1 ) Sed,ut A ad B, ira C ad Dj er- 
go > Ac C ad D majorem habebit pro- 
portionem» qu^mC ad B; (a) ad qua ' 

vero eadem majorem propprtionem ^ S C ^ 

ha bcr» illa minor cft. ( j ) <^a re D eft 
ac. proptereaB quam ©maerent. Similiter de* 
monl^rabitnus (i A «qualis (it ipfi C B ipfi D 
elTe «qualem» Scii A fit minor* quam C « Be B qu4m 
D'minorem eflTe . Si igitur prima ad fecundam ean- 
dem habeat proportionem» quam tertia ad quartam* 
prima autem major fit , quam rerfia r Bc (ectrnda • 
quilra quarta mt joretit» 8t fi «qualis » «qualis • 8c Ii 
minor, minor, quod dcmoufirare oportebat. 


9 


i 


f 1 } B.hujus . (2 )tx ahtccedeote. ( j } lo.hujut. 

Thtortmx I J . Profo/ith 1 Psrtef eedem mode multi* 
flieium imttrfi eundem hebent frefertie» 

mm» 


S it enim AB Bqtic multiple» C , BtDE ipfitis 9, 
Dico» ut C td F» ita elTe AB ad DE ,* Quoniaiiw 
enim «que multiplex eft AB ipfius C , 8t DE ipfiui 
Fr quot roagntradinei funt in AB «quales ipfi C»to« 
<idcm erunt ,Bc iB-DE «quales F j dieidacur AB ij^» 

M 4aa- 
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magnitudines ipii C «quales, quz A 
£nt aG>GH^HB, dcDE dividatuxiu . 
magnitudines aequales F > videlicet | 
in DK. KL> LE jezit igicui ipfarum^ q 
AG*GH, HB multitudo «qualis mut’ 
titudini DKt KL )LE ; & quoniam^ 

«quales funt AG^ GH,HB ,funtque H 
DKi KL, lE inter fe «quales j vt AG 
a4 pi^ ^ajmtGH adKL , &HBad 
LE ; ai^ueems utunum anteceden- B C £ F 
tium ad unum confequentium >ita ' 

omnia antecedentia ad omnia confequentia , (jJ eft 
igicur> ut AC ad DK , ita AB ad DE . Sed AG ipll C 
cft «qualis» & DK ipB F; ergo, ut C ad F, ita erit AB 
ad DE i partes igitur eodem modo multiplicium in- 
ter fe comparat« eandem habent proportione» quod 
oftendendum fuit, 


( X ) II. hujus. 





Theorema, i6. Eropojltio l6. Si ^uatuor magnitudines 
proportionales /ueriht, & permutata proportionales 


erunt» 


r/ ^ intquatuormagnimdinei proportionales A , B, 
^ C* D, fltque, ut A ad B, ita C ad D. Dico»& per- 
putatas proportionales effe , videlicet , ut A ad C 
ita elTcB ad D. Sumatur enim ipfarum, quidem A^B 
f que multiplices E^Fiiprarum vero C»D ali( utcum* 
V eque mult^liccf H quoj^am zque multi* 

ple» 
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E A B F 


Libtr 

plex eft E ipiittS A , dc F iplius B > pax- 1 
tes autem eodem modo mulcipliciuio ' 
imcr fe compaxats eandem habent 
proportionem: ( i } erir,uc A ad B,ita 
E ad F , ut autem A ad B » ita C ad D i 
ergo 9 & ut C ad D> ita £ ad F , xurfus 
quoniam G»H funt ipfarum C,D ;que 
multiplices i partes autem eodem mo- 
do multiplicium eandem propoitionS 
habent inter fe compaiatzi (t )erit» 
ut C ad D> ita G ad H}fed» utC ad D» 
ita E ad F>. eigo> & ut £ ad F; ita G ad 
H.Q^d fi quatuor magnitudines pro- 
portionales fint I prima l^utem major 
iit» quiim tertia; & fecunda qui quar- 
ta major erit» & fi squalis» zqualis»& 
ii minor»minor. ( 9 ) Si igitur £ fupe- 
xat G,& F i^a H fuperabit»fle fi (qua- 
lis, squalis» 8 c fi minor, minor: funt- 
que E» F ipfaru A, B zque multiplices» & C,K ipfa- 
xum C»Di alis utcumque zquc multiplices» crgo»ut 
A ad Ciitaetit B ad D. (4) Si igitur quatuor magni- 
tudines proportionales fuerint »& permutatx pro- 
portionales cmnt. Q^od oficndcic oportebat. 


! 


G C D H 


Thso^ 


(i)Exant«cctfClU( ()} 
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Theoremd 17 . Profojitio 17 . Sicompofitd mA^nitudiH§§ 
Jint pr§forthndUs, & divifd propartionalts trun}, 

% r^Int copodtz magnitudines pro- X 

que, Ut AB ad BE,itaCD ad DFjdi* 
coetia divifas ptoportionales clTet 
videlicet, ut AE ad EB, ita rlTc CF K • H 

adFDjfumaturenim ipfarum,qui- n 

dem AE*FB»CF> FDtJcquc multi- H y . 

plicesGHiHK: LM>MN,ipfarumL.« E 
vero EB» FD , aliat utcumque *que 1^1 
muliiplices KX*NT;Bc quonia xque G A CE. 
multi plex eft GH ipfius AE r 3c HK ipdus EB ; erit 
GH ipiius A E «que multiplex» & GK ipAus AB; (i) 
«que autem multiplex eft GH ipiius A£ * Sc LM ip- 
liiis CF; (a) ergo GK «que multiplex eft aB, & LM 
ipiius CF ; rurfus quoniam «que multiplex eft LM 
ipiius CF» Si MN ipiius FD;erii LM «que multiplex 
CF»5( LN ipitus CD. ^ j ) Sed «que multiplex erat 
LM ipiius CF > 8c GK ipfius AB^ eque igitur multi* 
plex c(l GK ipfius AB > £c LN ipfius CD » ( 4 ) quare 
OK> LN, iprarum AB» CD «que multiplices erunt* 

R u rius quonia «que multiplex eft HKipfius EB,flc 
ipfius FD»eft antem,8e KX ipitus EB «que mul* . 
tiplex ( dcHt ipfius ?D compofiti HK ipfius EB 

«que 

' ( W* *™/«* 
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»que multiplex cft»& MP ipfius FD; f$ ) quod cum 
fit, iit AB ad JBE, ita CD ad DF , dc fumprx fint ipfa- 
»um, quidem AB » CD » xque multiplices GK , LN, 
ipfarum veto EB,FD alis utcumque xq'uc raultipit» 
ces HX» MP,- fi GK fkperat HX>Sc LN ruperabit MP, 
& fi xqualis, xqualis* Bc fi minor, minor ( 6 ) fupe> 
ret igitur GK ipfam HX> communique ablata 
GH ipfam KX luperabit j fcd fi GK fuperat HX , 5c 
LN (uperat MP; itaque fuperet LN, ipfam MP»com« 
Uiunique MN ablata , & LM fuperabit NP; quare fi 
GH fuperat KX^ fic LM ipfam KPfuperabit . Simili- 
or demonftf abimus, & fi GH fit xqualis KX, & LM 
ipfi NP efi*e xqualcm , & fi minor , minoiem ; funt 
tutem GHi LM ipfarum AE . CF «que multiplices » 
& ip^ar^m £B , FD alix utcumque xque multiplices 
KX, NPi ergOf u t AE ad £B > ita erit CF ad FD. ( 7 ) 
Si igitur compofitx magnitudines fint proportiona- 
les ,& diuifx proportionales ctum.Qi^d demoofira* 
re oportebat. 


( 5 ) Sthujus. (^) £x converfa 5.di£T« < 7 ) f.difi. 

Tk»»r*mM 1%. Proptjifip 18. Si dixiifs mMgnitMdims/intr 
prcp9rri0i»«/s/» drcsmfpayfrt «rami'* / ' 

S int dif ifx magnitadlnes pioportioatles AEt EBa 
CF, FD 1 de ot AE ad £B , tta CF td FO . Dico 
ettani compofitts proportionales elTc • videlicet ut 
AB ad BE , ita cflTe CD ad DF • Si enim non efi > ut 
Ai ad Blf ita CD ad DFj exit attt Ai ad i£ > ita CO 

vel 
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vel ad minorem « quam DF > vel ad ma- A 
jorem. Sit primum ad minorem > nempe 
ad DGi Bc quoniam eft > ut AB ad £E> ita 
CDad DG compofitat magnitudines sut 
proportionales; ergo ^ dc divifat propor- 
tionales erunt ; ( i ) eft igitur » ut AE ad E 
£B* ita CG ad GD; ponitur autem > & ut 
AE ad EB} ita CF ad FD; quare, & ut CG 
ad GD) ita CF ad FD,- ( i ^ at CG prima^ 
major eft, quam tertia CF; ergo>& fecft- B D 
da DG) qu^m quarta DF major erit; ) 
fed, & minor, quod fteri non poteft; non igitur eft 9 
ut A B ad BE , ita CD ad DG ; fimilitei oftendemus 
neque elTe ad majorem , quam DF ; ad ipfam igttuc 
DF (it necefteeft. quare ft divifae magnitudines ftnt 
proportionales* ftccompofttae proportionales c^unt» 
Q^d oportebat demoftrare. 


( 1 j £x antecedente* ft) ti. hujus. ( } } 14. hujus* 

Theorem/i 19 . Pr 9 po/itio 19 . Si fuerit % ut Ut a ad totam* 
ita ablata ad ablatam, & relicua ad reliquam trtuut 
tota ad totam* , 

^ It enim» ut tota AB ad totam CD , ita ablata AE 
^ ad ablatam CF,- dico» & reliqdamEB ad reliqua 
FD ita eiTe* ut tota AB ad totam CD»* quoniam coi^ 
eft > ut tota AB ad totam CD» ita AE ad CF » & per- 
mutando critjut BA ad AE* ita DC ad CF,* ( 1 ) quo« 

niam . 

( I ) r6,hu;u5. 
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' Lib'er ^intus, 1 ?« 

tuam coiupont* magnitudines fuht * 
proportionales, & divifa: proportio- O 
nalcs erunt, ( a ) ut igitur BE ad EA, I 
ita DF ad FC, luifufquc permutando. I 
ut BE ad DF , ita EA ad FC . Sed , ut f 
AE ad CF, ita pofita cft AB ad CD,5c r 
leliqua igitur EB erit ad reliquanu* ^ 

FD , ut tota AB ad totam CD ; (j ) 
quare li fuerit , ut tota ad totam , ita 
ablata ad ablatam^ 5c reliqua ad reli- 
qUamerit, ut tota ad totam. Quod 
dcmonftrarc oportebat. 

Et quoniam oftcnfum eft, ut AB ad 
CD, ita effe EB ad FD, critpermutS •“ 
do, ut AB ad BE , ita CD ad DF jergo 
compofits magnitudines proportio- B 
nales funt j oBenfum autem eft , ut 

BA ad AE , ita DC ad CF ,quod cft per conveiftond 
rationis. 


( a ) X 7 .huj'us. ( 3 ) ii.huius. 


hoe tuitur ferfficuutn eft fi comfofiu magnitudingt 
fint proporuonales » &per converfionem rationis probor- 

Faa* autem funt proportiones, «c in xque mul- 
tiplicibus . & in analogiis; namfipiima fecunda 
xque multiplex Iit , atque tertia quarta , erit , Sc ut 
prima ad fecundam > ita tctiia ad quartam ; fed non 

iten» 
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^cm <» contrario converiitui. Si enim fit , ut piimn 
ad fecundam, ita tertia ad quartam»non omnino erit 
prima»quidem fccund» aeque multiplex, reitia vero, 
quartx .vclut in fcfquialtcris , vel in fcfquitertiit 
proportionibus , vel aliis ejufiuodi • Quod demon- 
fitiare oportebat. 

Thf<^reraA ir^. pT9pi>fitU ao. Si/int tres mainitudines^& 
sUs sp'fis.'euiJnero xqualts , oiad fumantur 

aadem pnSMrtiene ,ex aquali autem prima ma\erfit% 
^iiam tertia* <juarta t^nam fexta ma]$r erit fi. 
• aquatisj acuatis fi mtnur, menor, 

S int tres magnitudines A,B,C»& aliar • 
ipfia numero squales D»E,F bini su- 
pti , & hi eadem proportione > fitque ut 
A»ad B> ita D ad E,Bc ut B adC, ita E ad.. 

FtCX xquali aute major fit Aiquod C Di- 
co* 6c D quam F majorem elTe*8c fi squa- 
lis. squalem, 8r fi minor, mrnorem.<l^p- 
niam enim A maiotefi* quam C» alia ve- 
xo utcumque B» & map>c ad eandem ma- ABC 
jorem habet proportionein.quam minor* 

< X ) habebit A ad B majorem proportio- ■ 
nem* quamCadB.Sed. utAad B> ita D 
ad S, & convexterdo, ut C ad B3 ita F ad 
£} ergo.Sc D ad E maforem habet'propor- 
tioDf m > quiiro F ad E • Ad eandem vero 
propoiiionem habenciumquz majorem 
ha- 

(t^B.hujus. ^ 



Digitized by Googl( 



Liter SlnintHS, p j 

, habet proponionem » iila major cft ; {2 )raaioi ipi- ' ^ 
tur cft D quam F . iimilittroftendemus » & ii A fit 
zqualis C, fit P ipfi F aequalem e fie» fit fi ininor«mi- 
Borem. Si igitur tres maguitudiflcs fuerint > fit aliae 
ipfis numero xquales , qua: biti* fumantur , fic ini> 
eadem proportione , cx «quali autem prima major 
fit, quam te«ia, fit quarta quam fexta major erit, 8c . 
fi «qualis, «qualia? fit fi miuor ^ minoi . <;^d oficn* 
dere oportebat. 


{ a ) io.buju5> " ' 

Theerems 3». dVfp0/?r<9 3l. Si finttri» mu* 
gnitudines , ipfis numero jtqnaleSg 

^UM kinM fumantur ydr in eadem pro porti§~ 
ne 'i fit auttm perturbata earum analogia , " 

^ ex aquali prima major fit quam tertia; 

& quarta qua fexta majar eriuix fi aqua 
• 4is^ aqualih& fi minor, minor»' . 

S int tres magnitudines proportionales 
A, 3 , C, fic ali« ipfi numero «quales 
D,E>F,biii« supt^fit ineadfi proportione, 
fiit autj^rtuxbataearu analogia,vidclicet, 4< 
ut A quidem ad ita £ ad F; ut vero B ad' 

C , ita O ad E ; fic ex «quali A major fit , 
quam C. Dico, fic D quam F ma|orem cfici 
fic fi«qualis,(qualem,fic fi miooi, minore. 

Quoniam enim major efi A • quam C,aiia 
vciol; habebit A ad Bmaiotcn^propor*. 

fio* X) E f 
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ttoncm tjuiDi C ad B* f tj Sed, ut A fld'9»ita E ad R 
& convcriendojut C ad B,ita E ad D. Quare, & E ad 
r majorem habebit proportionem , quam E ad D- 
Ad quam vero eadem majorem ptoportionS habet § j 
illa minor eft; ( a ) minor igitur eft F * quilm D ; ac 
propicrci D quam F major erit . Similiter oftende- 
mus, & fi A fit xqualis C , & D ipfi F effc aqualem ; 

& fi minor , minorem. Si igitur fint tres magnitudi- 
nes, U alix ipfis xquales numero, qux binx fuman- 
tur , & in eadem proportione ; iit autem perturbata 
carum analogia , & cx «quali prima major iirquam 
tertia; & quarta, quam fexta major erit ; & li «qua- 
lis, «qualis E minor , minotj quod demondrare 
oportebat- 

, 

( X ) S.hujus. {i ) lo.hujus. 

Theorema a i . Propofitio quotcumque tnofnU 

tudines y&aliaipfs numero aquales ^ quahinafu^ 
mantur in eadem proprtione } & ex aquali ih eadem 
• froportione erunt» \ 

S Intquotcumque magnitudines A,B,C,&ali« ip- 
iis numero «quales D,E,F bin« fumpt« in ead6 
proportione, (i tque , ut A quidem ad B , ita D ad E , | 

ut autem B ad C , ita E ad F. Dico , tc ex «quali in^ 
eadem proportione clTcTUt A ad C , ita D ad F, Su- i 
mantur enim ipfarum quidem A,D ^que multiplices 
G,H} ipfarum vero B,Eali« utcumque «que mul- 
tiplices K,L, dc ipfarum CiF ali« utcumque «quo 

mul- 
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Li^r SluintHt0 f^S ' 

mulcipUce»M,N. Q^onia igi- • 
tur e&»ut A ad B,ita D ad E^dc 
fumptx funt ipraiutn A ^ D , 

«que multiplices G)H>lk ipfa' 
xum E, aliae utcumque ^que 
multiplices K,Lj erit» ut G ad 
Kiita H ad L. (i) Eadem quo- 
que ratione erit»ut K ad M»ita 
L ad N. Et cu iint tres magni- 
tudines 0» K, M > Bc aliae ipfis 
numero aequales H>L,N, binx 
fumptx , & in eadem propor- 
tione» ex squali nGfupeiae 
M» & H ipfam N fuperabit; fle 
E squalis )^qualis}& E minor» 
minor ( 2 ) funtque G,H, ipfa> 
rum A»D sque niultiplices,fle> 

MiN ipfarum C»F ali; utcum- 
que sque multiplices. Ut igi- 
tur A ad C»tta erit D ad F. (i) 

Quare E fint quotcEque ma- 
gnitudines , fle alis ipHs nu- 
mero squales » qus bins fu- 
mantur » in eadem proportio* 
ne»fle ex squali in eadem pro- 
portione erunt. Q^od demonftrare oporte!>at« 


N Thti* 

(1)4 hujus. ( a ) ao.hujus. ( 3 ) j.diff. 
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Theortmx 25. Propofitio 13. Si fint tres mAgKitndinfS ^ 
l5r aXiA ipfis TiKmer» ^ejuales^ eju»binA fumantur 
/eadem proportione, /it autem perturbata earum AUato’ 
gia t &ex a^uaUin eadem proportione erunt^ 


S Inttrce mfignicudine« A>B, 
C » 5 c ali* ipl :5 nanicro 
:equalcs bin* Cumpi* in eade 
proportione D,E,F; fit autem-,/ 
pe:ctarbaca earum aaalogia., dc 
ilti at A ad B , ita E ad F » 5 c ut 
'B ad C, ita D ad E- Dico, ut A 
ad Ciita cfleD id F; fumantur 
ipfaium quidem A,B,Dj xque 
multiplices G, H, L> ipfararru# 
vero O E* F » ali* utcumque-^ 
xque multipliccs K, M> N ,* & 
quoniam G , H xque multipli- 
ces funt ipfarum A > B , partes 
nutem eodem modo multipli- 
cium eandem habent ptopor- 
’ lionam; f i ) crzt>ut A ad B;it,i 
G ad H ; il-.nili ratioae» ut E 
ad F, ita M ad N,- atque ell, ut 
A ad B, ita E ad F ; ut igitur G 
nd H , ita M ad N ; ( a ) rurfus 
quoniam eil > ut B ad C > ita O 

ad 

- I I 

(1 ; ij.hu^us. faju.hiqus. 





A B G D E F 
G H K L M N 
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3 id E » Sc fuffiptx fant ipfaiam Bj D , xquemuIuuJi- 
ces H> L , ipfaruin vcroC jE aiix utcumque xquc--» 
tnultipiices K, M : erit , ut H ad K , ita L ad M; (z ) 
•olie«)frum autem eft ’>& ut G ad H , ita efleM ad N. 
Q^nism igitur ires magnitudines proportionales 
funt G>HjK) &t alix ipfis numero xquales LiM>N bi- 
nx Tumptx in eadem proport;one> eitque iffarum-j 
-perturbata analogia,- e>: xquali E G fuperar K , & L 
ipfani Nfnpcrsbit^Sc ft cqual;s,xqualis, 6 c ii minor, 
jiiiiidr. ( 4 } l'un;autcm <3iK ipfarum A,C ?que mul- 
tiplices, & L) N xque multiplices ipfarum D, F , ut 
igitur A adC , ita crk D ad f j ( s ) quare li fuerint 
tres magni(«cines>& alix Jpiis numero ^qiialcs, qu^ 
bme fumnntur in eadem propoitionc^dt autem per- 
turbata carum analogia; & e>: xquali in eadem pro- 
portione erunt : quod demonftrarc oportebat. 

• (:3; 4,hu;us. (4)ai-buj«5. (5)j,difi\ 

Theorema 24. Propoftio 24. Siprima ad fecundam, ean^ 
dem habeat proportionem , ^uam tertia ad epuartam ,* 
habeat autem , dr epuint a ad fecundam proportionem 
^andem^epuam fexta ad <puartami& compofita primar 
dr quint a ad fecundam eandem proportionem habebit y 
quam tertia , & fexta ad quartam, 

P Rima cnim AB, ad fecundam C eandem habeat 
ptoperrioneni , quam tertia DE ad quartam F. 
habeat autem, 6 c quinta BG ad fecundam C propor- 
tiontJU-eandcmrquaix] fexta £II ad quartam F. dico> 

I? » & com- 


Digitized by Googie 


1 

b1 




m 
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- EueHdis EUm» 

Sc compofittm primam. & quintam 
AG ad fecundam C eandem pro- 
portionem habere» quam tertiam»& 
festam HH ad quartam F : quoniam 
enim eft » ut BG ad C , ita EH ad F : 
erit convertendo» ut C ad BG * ita F 
ad EH : 8c quoniam» ut AB ad C» ita 
cA DE ad F » ut aurem C ad BG , ita 
F ad EH : erit es squali » ut AB ad 
BG » ita DE ad EH : ^1 ) quod eum 
divifs magnitudines fint proportio 
naies /8c compoiits proportionales 
erunt : ut igitur AG ad GB , ita eA 
DH ad HE : feti • & ut GB ad C » ita 
EH ad F : ergo ex sqaali » ut AG ad 
C t ita erit DH ad F : fi igitur prima ad fecundaniui 
eandem habeat proportionem, quam tertia ad quar- 
tam : habeat autem • 5c quinta ad fecundam propor- 
tionem eandem» quam fexta ad quartam:& compo- 
fita prima »dt quinta ad fecundam eandem propor- 
tionem habebit , quam tertia » fic fexta ad quartam. 
Q^od ofiendere oportebat* 


lii 

A C D F 


( 1 ) 3 a. hujus. 


f • 

TAioremaif. Erofojiti» 1$, Si quntutr mdgnitudtHil 
fittrinf proportionafest wAxima ip furum , & minimit 
duabus relitjuis majores erunt» 

S int quatuor magnitudines proportionales AB^ 
CD, £f.: Bc fit m AB adCDjitt£ ad F: fit 

#«• 
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autem miJiimaipfaruni ab,8c 
F minima: dico AB* F ipds f - ^ 

CD» E majores effe. Ponatur B» ’ 

enim ipH quidem E zqualis ^ 

AG ) ipfi veroF zqualis CH. 

Q^niam igitur eft » uc AB ad 
tCD , ita E ad F cftque AG 
zqualis E » Se CH zqualis F : 
erit > ut AB ad DC , ita AG ad 
CH, Se quoniam ut tota AB ad 
totam CD , ita ablata AG ad 
ablatam CH : Sc reliqua GB 
ad reliquam HD erit > ut totz> ' 

AB ad CD totam. ( 1 )ma}or « ^ 

autem eft AB » qulim CD : ergo , & GB , qu^m HD 
major : quod cum AG fit zqualis ipfi E , te CH ipfi 
F : erunt AGt F ipfius CH* E zquales ; fi autem Inz* 
qualibus zqualia addantur*tota inzqtialia erunt: 
go GB* HD inzqualibus exiftentibus, quippe cunw 
GB fit major , fi ipfi quidem GB addantur AG > F « 
ipfi vero HD addantur CH /£ , fient AB,F ipfis 
CD * F necclTirio majores Si igitur quatuor magni- 
tudines, fuerint proportionales, maxima ipfarumtBc 
minima duabus reliquis majores czuott. C^uodde*^ 
snonftrare oportebat. 


( s ^ I9.hu jus. 




Thitrema 16, Pnfifitit afi. Si frims dd fkeunJd» w*» 

, \erem hdhtdt fnportiongm, qudfn ttrtidnd ^usftdm^ 
dr nniJirttnii fifundd sd frimum mmtritn froftf 

M B 
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tionetn habebit ^ efu.un quarta ad terf^aerth. 

H Abeat AB ad BC majo- ^ 
rem proportione » quam 
DE ad EF . Dico CB ad BA 
minorem proportionem habe- 
re ) quam FE ad £D ; ut enim 
AB ad BC ) ita fit DE ad aliam 
aliquam > ut ad G j ergo DE ad G maiorem habebit 
proportionem » quam DE ad EF , ( i ) ac propterci 
G minor erit, quam EF; ponatur ipfi G ajqualis EH* 
Quoniam igitur eft . ut AB ad BC ,ita DE »adEH 
erit convertendo , ut CB ad BA » ita HE ad ED * Sed 
HE ad ED minorem proportionem habet >quanw 
FE ad ED» ergo» & CB ad BA minorem habebit 
proportionem» quam FE ad£D»quod dcmonftiaiC-» 
oportebat. 

Similiter aut«n »& fi AB ad YK Ci 

BC minorem proportione ha- A. ■■■-* 


beat» quam DE ad EFj demon- 0 E FG 
firabimus convertendo CB ad " 


BA majorem habete proporrlonemyquam FE ad ED;^ 
' fed , ut AB ad BC » ita nt DE ad aliam > ut ad £G 
qua: major erit , quam EF ; quare convertendo » ut 
' CB ad BA » ica GE ad £D » at G£ ad ED majoreitL.« 
habet proportionem , quam FE ad ED j ergo CB ad 
BA majorem proportione habebit ^quam FE ad ED. 

( I ) S.hujus. 

COROLLARIUM, 

his «ouftatj fi AB ad majoicm ptopotiio- 

netn 
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ftcm habeat» quam I>E ad EF , & FE ad ED majo 
lem habere proportionem » quam CB ad BA . Et fi 
AB ad BC minorem habeat proportionem , quara-» 
DE ai £F > & FE ad ED minorem proportionem^ 
habere, quam CB ad HA. 


Theorema Vrtfpofitio 1*J. Si frima ad ferundam fJia- 
jorem proportionem habeat^ <fuam tertia ad quartamy 
& permutando prima ad tertiam majorem habebit 
proportionem’» quam fheunda ad quartam» 

H Abeat AB ad BC mafO« _ — 

rem proportione » quam A ^ S 

DE ad EF j dico AB ad DE G O E F 
majorem proportionem habe- - “ * 
le » quam BC ad EF ; ut erum 
AB ad BC , ita alia qusdain GE fit ad EF ; manife> 
ftum eft cam majorem effe > qu^m DE ‘»( ij quart-# 
permucando» ut AB ad GE» ita eft BC ad EF,‘ha* 
DCt autem AB ad DE majorem proportionem » quam 
AB ad GE , hoc eft quam BC ad EF; ergo AB ad 
DE majorem proportionem habebit, quam BCad 
EF ; quod oportebat demonftrare. 

Eadem ratione» & fi AB ad . IX 

BC minorem habeat propor ^ 


E F 


tionem» quam DEadEF;fc- X) Q 
quemr permutando AB ad DE — / " ^ 

minorem proportionem habere » quam BC ad EF ; 
erit enim > ut AB ad BC » ita alia quxdam GE ad 

' N A EF» * 


( I } B.hu>us. 
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-EF>quk Qiinor fit, qu^m DE . Sed AB ad DE rniMO- 
lem habet proportionem ^ quam AB ad G£ , videli- 
cet quam BC ad £F : habcmt igimr AB ad D£ mi- 
norem proportionem* quam BC ad EF. 


Theortmai%. Propojitio i8 Si prima ad ficundam ma- 
jorem proportionem habeat* quam tertia ad quartami 
etiam componendo prima ^ & fecunda, ad feeundam-9 
majorem proportionem haoebit, quam tertia* & qfuar^ 
ta^ ad quartam. 

H ’ Abeat AB ad BC 

majorem propor- A ? ^ 

tionem>qaam DE ad EF$ 
dico AC ad CB majore 
hibere proportionem^ > P IB y 

quam DF ad FE*ut enim 

AB ad BC , ita fit alia qusdam GE ad £F j erit GE 
m ajor» qulm OEi ( i } quoniam igitur cll* ut AB ad 
BC» ita GE ad EF ; erit componendo, ut AC ad 
CB , ita GF ad FE . ( s ) Sed GF ad FE majorem^ 
propottionem habet * quam DF ad FEj f^) ergo, Bc 
AC ad CB majorem habebh proportionem , quaiiM 
DF ad FE < quod demooftrarc oportebat: 

^ ii AB ad BC mi- 

norem proportionem ha- 
beat, quam DE ad EF ,* ha- 
bebit etiam componendo 
AC ad CB minoteai pto 
portione » quam DF ad FEj 

'fur- 


B 


C 

-r» 


P c 


S p 


(’t ) B.hujof. ( a j iB.htqos. ( } ) i2.hu)ua« 



iMttr tos 

jQUifas enim qtioniam AB ad BC minotem piopoc» 
liabcif quam DE ad EF » fi ut AB ad BC $ ita 
Htalia quatdam ad F£> velut Gfi» exit ea miaoc 
quim DE , (^4 ) ^ «t AC ad CB , ita exit GF ad FE. 
Sed GF ad FE minorem habet proportionem * quim 
DF ad FE ; ergo > & AC ad CB minorem proportio- 
nem habebit , quam DF ad FE. 


(4)S.hu|us* 

XhevremA ig>Pr»po/ttiotg. Si prima, & f 0 cunda,adff 

eundam majarem habeat preportiooem* quam tertia ? 
dr quartAi ad quartam^ dr dividendo prima adfeeuff 
dam ma\ortm propertionem habebit » quam tertia ad 
quartam» 

H Abeat AC ad CB ma- n C 

jorem proportionenw , AG p 

quam OF ad FEi dico ABad £ {T 

BCj majorem proportionem-» * ' 

habere , quam DE ad EF | ut 
enim DF ad VE, iia fit alia quaedam GC ad Gl) s erit 
. utique GC minor, quiim AC ; ( x ) & dividendo GB 
ad BC , ut DE » ad EF , ( » ) at AB ad BC majorem^ 
proportionem hibet> quam GB ad BC; ( | ) ergo ? H 
ABadBC majorem habebit propoiiionem ,quam-» 
DE ad EF. 

3 i vcio AC ad CB minorem habeat proponloneni) 

quam 

_ _ _ I - - -r ^ ■ I ■ ■ ■ I. « 

< X ) «.hujus. (» ) 17 hujus. (3 ) ij.hujas. 
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Similiter autem, 8c (I AC 
ad CB minorem propor- 
tionem habeat > quam DF 
ad FE j habebit per con- 
verfionem rationis CA ad 
AB majorem proportione» 
quam FD ad DE ; erit enim» ut AC ad CB , ita DF ad 
FG ma|ore} qu^mFE » reliqua vero maoifeda eruat.^ 

Theorema Jl. Vro^^ftio j i« Si prima ad tertiam^ ma)9^ 
rem propertionem (>abeaty<jnam fecunda ad quartam» 
etiam prima ad tertiam habebit ma)orcin proportio^ 
nemy quam ptimay& fecunda ad tertiamt & quartam 



H Abeat AB ad DE majo- « 

rem proportione > quam A> P C 

BC ad EF, dico * & AB ad G 

DE majorem proportionem-» -n' ■ " 

habere, quam ACadDF. Sit 
enim » ut AB ad DE , ita BC ad aliam ; erit igitur ad 


minorem » qu^tB £F ) velut ad£G; tota igitur aC 
ad totam DG cft , ut AB ad DE * f i ) Sed AC ad 
' DG majorem proportionem habet* quam ad DF-; 
( 3 ) ergo AB ad DE majorem habebit proportionem 
quam AC adDF, U manifeftum eft totam AC ad 
totam DF minorem proportionem habere > quam-» 
A£ ad DE , ^ & miaoi iit proportio partis» totius 


ma)or eric. 


Theo-, 



(i) u»Mu)* 9^ujtis, 
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7l^t§rtP$s%%, Pr9pofitio } 2 . Si tot A sdutdm majcrtf» 
hdhedt proportionem ^ quam ablata ad abi at a re» 

liqua ad reliquam majorem proportionem h^ebit % 
equam tota ai totam* 


H AbeatACad DFmajorciii 

piopottionem > quaro AB A> JB C 
ad D£ • Dico , flcieliquam BC ^ C £ 1^ 

ad reliquam EF majorem pro. ■ ■ V, , »■ 

portionem habere, quam AC 
ad DF Sit enim > ut AC ad DF , ita AB ad DG , er« 
go , 8e reliqua BCad reliquam GF eft» ut AC ad 
DF • ( 1 J Sed BC ad EI majorem proportionem.* 
habet > quam ad FG > ergo , fle BC ad EF majoicm^ 
habebit proportienem^ quam AC ad DF. 

SiferoACadDF minore proportionem habeat t 
quam AB ad DE • Bc reliqna BC ad reliquam EF 
minorem proportionem habebit • quam AC td DF| 
quod eodem» qoo Tapt^, modo oftendetuc. 


("x) ip.bujus* 

Theorema iq*Prepeftth'i\, Sifinttres magnitudines, 
alia ipfis numere aquales » babeatque prima priorum 
ad fecundam majorem proportionemt quam primapo* 
feriorum ad fecundam ; fecunda vere priorum ad ter* 
tiam majorem proportionem habeat y quam fecundet^ 
pofieriorum ad fertiam : etiam ex aquale prima prie* 
rum ad tertiam majorem hdUiebst proportionem y quai» 

prkmapefierhroem ad tertiam* Ha- 
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tos 


• f • 

ABC 


H Abftat A ad B majorem propor- 
tionem^quamD ad£>de Bad C 
majorem proportionem habeat , qu& 

£ ad F . Dico tx squali A ad C ma- 
jorem habere proportionem , quam 
D td F . C^oniam enim A ad B ma- 
jorem proportionem habet ^quam^ 

D ad E, habebit ^rmutando A ad D 
majorem proportionem , quam B ad 
E, ) & eadem ratione B ad E ma> 
jorem , quam C ad F $ ergo A ad 9 
majorem habet proporttonem»quam ‘ 

C ad F i dc rurfus permutando A ad 
C majorem habebit» quam D ad F. 

( 2 ) Q^imd oportebat dcmonftrare. 

^6d C, prima priorum ad fecun- 
dam minorem habeat proportione , 
quam prima pofteriorum ad fecun- 
dam ; fecunda vero priorum ad tet- 
tiam minorem proportione habeat» 
quam fecunda pofteriorum ad tertiam; fimiliter de« 
monftrabitur etiam ex squali primam priorum ad 
tertiam minorem proportionem habere » quam prr« 
^ mam pofteriorum ad tertiam. 


D E B 




( I ) 27.hujus. ( 2 } 27.hujus. 

« • 

Libirqft^ti. 


V * 




Btt* 
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EUCLIDIS 

ELEMENTORUM 

UBER SEXTUS. 

Ex traditione Federici 
. , CommandinL 

diffinitiones, 

»• • 

3. Q Imiles figur* re^ilineac funt, qasE & fingtilos 
^ angalos xquales habent) & ciica xquales an* 
gulos latera proportionalia. 

3. Reciprocx figurae funtiquando in uwaque figu- 
ra anteeedcntcs>& confequentes rationes fuerint^ 

3. Extrema^ac media r-^tione fecari re£la linea di- 
citur, quando fit , ut tota ad majorem f orcioneoH 
ita major portio ad minorem. 

4. Aliitudo cujufque figurx cft linea perpcodicu* 
larisj (^ae a vertice ad bafim ducitur. 


j. Proportio ex proportionibus componi dicitur , 
quando proportionum quantitates inter fc multi* 
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TheortmA 1. Pnpofitio i. T^i^n^ula , & parclleU^rnmf 
ma » qtm eatjdefn htibent Alticudinef?» t inter fe fitnt j 
ut ba/es. 

S int triangu- 
la quidem 
ABC , ACD 
|>araIleiogram- 
«la vero EC , 

CF t qua: ean- 
dcjn ihabeat al- 
tirudiocm j vi-, 
delicet perpen- 
dicularem a pun^o A ad £,D duiflam. Dico> ut baiis 
fiC ad CD bafim> ita eil'e triangulum ABC ad tiian> 
gulum ACD , & paraileiogramraum EC ad CF' 
paralieiogrammum i producatur enim JiD ex utraq»' 
parte ad punifta H, L , & ipC quidem BC bafi aequa- 
les quotcumque ponantur BGjGH? ipfiveioBaiI 
CD ponantur quotcumque .Tquales DK, KL, & AG, . 
AK , AK » AL jungantur . Quoniam igirurCB, BG* 
GH inter (e aequales funt, erunt» & triangula AHG, 
AGB , ABC inter fc «qualia ; ( i ) ergo quotuplex 
cft baiis NC ipfius BC balis > totuplex eft.AHC - 
triangulum trianguliABC. Eadem ratione quotu- 
plex ^ LC bafis , ipfius baCs CD , totjuplex cft , & 
tri^guluin ALC ipfius ACD trianguli: Aiisqua- 



ii) jS-piuni, 


N 
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lis eft HC ba» 
fis baft CL , & 
triangula AHC 
triangulo ALC 
eft aequale ; & Ci 
bafis HCbafim 
CL fuperat i & 
triangula AHC 
{uperabit trian- H G B C D K L 
g^Ium ALC ; 

& fi minor , minus. Quatuor igitur magnitudinibus 
exigentibus , videlicet duabus bafibus RC » CD , & 
duobus triangulis ABC » ACD , fumpta funt aequem 
multiplicia» bafis quidem BC , fic ABC trianguli , 
vidclicti bafis HC > & AHC triangulum : bafis, veir 
IO CD trianguli ACD» alia utcumque aequem 
multiplicia» nempe CL bafis» Se ALC trianguluRL.^ » 
atque oftenfum eft fi HC bafis bafim CL fuperat , & 
triangulum AHC fuperarc triangulum ALC j & fi 
xqualis, aequale; Se fi minor» minus; ( a ) eft igitur, 
ut BC bafis ad bafim CD» ita triangulum ABC ad 
ACD triangulum . Et quoniam trianguli ABC du- 
plum eft parallelogiammum £C , ()) & trianguli 
ACD patallclogrammum FC duplam : 'partes au- 
' tem eodem modo multiplicium eandem inter fe^ 
proportionem habent, ( 4 ) erit» ui ABC triangulum 
gd triangulum ACD , ita parallelogrammum EC 
ad CF parallelogrammum . Quoniam igitur oftensu 

.«fl, 

" - - „ 

3 } 5 «diEquiiti. ( 3 }4i.pzimi. (4^ l5•quimI• 
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eft»utba{is BC ad CD bafim • ita effe ABC triangu- 
lum ad triangulum ACD } ut autem ABC triangula 
ad triangulum ACD ? ita parallelogrammum £C ad 
CF patallelogrammQ erit* ut BC baiis ad ba(im CDi 
ita parallelogrammum ECad CF parallelogtamm^ 

( 5 ) Q^are triangula > Ac paraHelogramma , qux 
eandem habent altitudinem inter fe funt , ut bafesj 
quod demonftrare oportebar* 

(;) XI. quinti. 

Theorema, a. Pnpo/ttio 3. Si uni laterum trianguli p 4 - 
rallela tjuadam reSfa linea du6fa fuerit > proparttena- 
liter ^ecabit ipfius t^iangulilatera ; & fi triangult 
tera prepsrttonalfter feSt a fuerint > ^uafelltones con* 
\ungit re^a linea relicuo trtanguli lateri paralleleUJ 
erit» 

T Rianguli enim ABC uni laterum 
BC parallela ducatur DE . Dico» 
ut BD ad DA , itaelTe CE ad EA. Iun> l\ 
gantiir enim B£>CD ; triangulum igi* I \ 
tur BDEtrianguloCDE eftequalc; in 
eadem enim (unt baii DE, Ac in eifucm 
DE , BC patalldis; ( 1^ aliud aucem«« 
triangulum el^ ADE : fed tqualia ad 
idem eandem habent proportione j (a) 
ergoyut triangulum BOE ad triangulum ADE^ita cft 
CD,E triangulum ad triangulum ADE . ut autem^ 
triangulunr £D£ ad triangulum ADE > ita cit BD ad 

O DA; 


( I ) |7.pntni» ( * ) 7»^uinti. 
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D oam cu eandem alcitudinem ha- 
beant) videlicet perpendiculare a pu> 

OoEad ABdu^am»>ncerrcrunt,ut« 
bafes; ( &ob eandem caufam ,ut 
COE triagulum ad rrian|ulum ADE« ]^l 
ita C£ ad EA- (4) Et ut Igitur BD ad ' 

DA , ita eft CB ad E A . Sed trianguli 
ABC latera AB) AC pcoportionaliter 
fcdla iint f & ut BD ad DA, ita (it C£ 
ad EA: & jungantur DE. Dico DE ipft BC paralleli 
clTe ; iifdem enim coniUu^is 1 quoniam cll) ut BD 
ad DA , ita CE ad EA } ut autem BD ad D A , ira cid 
BDE triangulum ad triangulum ADE ; & ut CE ad 
EA, ita CDE triangulum ad triangulum ADE : crK, 
tu triangulum BDE ad triangulum ADE, ita CDE 
triangulum ad triangulum ADE. ( 5 ) Q^od ciinut 
utrumque triangulorum BDE , CDE ad triangulum 
ADE eandem habeat proportionemierit BD£ trian> 
gulum triangulo CDE aequale ; ( 6 ) 5 c funt in ca« 
dem ba(i DE; aequalia autem triangula) de in eadem 
ba(i conAituta » eti^m in eild^m funt parallelis,* (7} 
frgo DE ipE BC parallela ell • Si igitur uni laterum- • 
trianguli parallela quaedam re^a linea dufta fuerit, 
proponionaliter Teeabii ipfius trianguli latera : dc (i 
trianguli latera proportionali ter fcAa fuerint , quae 
fcfUoiies conjungit rcA^ lin^a reliquo trianguli Ut 
(cti parallela erit j quod oportebat dcmonfttare. 

Tbto* 


(i) Ex antet:rdcnte. (4) if «qui uti. (5) ll.quiotU 
9-quimi- (7)^9>ftun4» 
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The^irems 3« Pr»i'o/;th 5. 5*1 trianjuli anjulus l/if&rmfn 
feretur^ fpcdns autem angulum rtila Itnea tfecetetia 
ba/im } bafts f^irtes eandem fr«porrio»tm habebunt > 
ijuam relicua trianguli latera ; ji bdfij partes ean- 
' dem propartionem habeant , <juam relicua trianguli 
lattrattjua a vertice ad fe&ianem ducitur refla ImeA^ 
trianguli aUgulum bifariam fecabit, 

S it triangulum ABC,& fccctur 
angulus B ACbrfariam re£Vau * 
linea AD. ^i) dico» ut BD ad DC, 
ha eife BA ad AC ; ducatut enim 
per C ipfi OA parallela CE» (r) & 
prodiKf^a BA conveniat cum ipfa 
in £ pu£lo. Q^niam igitur in pa- 
rallelas AD»EC incidit refla linea 
cjuxdam AC» erit ACE angulus 
angulo CAD xqualis. (3^ Sed CAD angulus poni- 
tur zcjualis angulo BAD. £rgo»Be BAD ipE ACE an- 
gurto aqualis erit. Rurfus quoniam in parallelas AD, 
EC recta linea BAE incidit . exterior angulus BAD 
aequalis eft interiori AEC ; ofteofus autem eft, & an- 
gulus ACE angulo BAD aequalis ; ergo » U ACE ip(t 
AEC aequalis erit : ac proptere^ latus A£ «quale la«> 
teri AC» ( 4 ) Et quonia uni laterum trianguli BCE» 
videlicet ipfi EC parallela dufla eH AD;erir>ut BD 
ad DCjita BA ad AE» ( 5 ) xqualis autem c(l A£ ipii 
ACjcB igitur, ut BD adDCiltaBA ad AC» (6 )Scd 

O > fit, 

»-.l !■ I «■ I I . . !■ ■■! ■ ■ ■ IB^ 

( 1 ) 9.primi. ( a ) 31. primi, (i) a9.primi. 
f 4 ) e.primi» ( 5 ) E* amcccdepie. (6 J 7.^u»biu 
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fir, ut BD ad DC» Ita BA ad AC, Bc 
AD}ungatur. Dico angulum BAC 
bifariam fe£^um clTe ledla linea^ 

AD ; iifdero enim conftruAis quo* 
niam eft t ut BD ad DC , ita BA ad 
AC i Sed, Bc ut BD ad DC , ita BA 
ad AE > etenim uni laterum trian- 
guli BCE , videlicet ipfi EC paral- 
lela dufta ctt AD» (7) erit,& ut BA 
ad AC, ita BA ad AE jcigo AC cft scqualis AE, f * ) 
ac proptcrei» & angulus AEC angulo ECA aequalis. 
Sed angulus quidem AEC eft aequalis angulo exte- 
riori BADj angulus vero ACE aequalis alterno CApi 
( 9 ) quare » & BAD angulus ipfi CAD aequalis crit|* 
angulus igitur BAC bifariam ftilus eft rcfta linc^ 
AD . Ergo fi trianguli angulus bifariam fecctur , fe- 
cans auiem angulum rcfta linea, etiam bafim fccetj 
. b^lis partes eandem proportionem habebunt, quam 
reliqua trianguli latera : & fi bafis partes eandem-» 
proportionem habeant, quam reliqua trianguli late- 
ra , qux \ vertice ad feftionem ducitur refta lineae 
trianguli angulum bifariam fccabit.Q^d oportebat 
dvmonftrarc. ‘ ‘ • 

(7) Ex antecedente. (8) p.quinti. (9) ap.primi. 

Theorema^, Propo/itio ty£^utan^ulorur» trian^ulori 
latera* qua circum a<jualcs angulos ^ proportionali^^ 
funt\ ^ homologa yfive e]ufdem rationtt funt later a% 
aua saualihus angulis f \ibrenduntur, 

sint (quiangula iriangala ABC, DCE,qu« angulaia 



\ 
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I|a!d5 ABC angulo DCE, • ' 

angulum vero ACBangu- ^ i ^ 

lo DEC aqualem habcaur, \ x. 
kprxtcrea angulum BAC 
angulo CDE . Dico triari- vS. 

gulorum ABC I DCE pro- A^Nis. 
portionalia cfTelaterayque \ x. 

fant circa squales angu- 

Jos,8t homologa ifi vi cjuf- • ’ C R 

<ie rationis latera t(Te , qus squalibus angulis fub. 
tenduntur . Ponatur enim BC in dircftuxn ipfi CE. 
Et quoniam anguli ABC > ACB duobus rcAis minO' 
zes funt, ( t ) squalis autem ell angulus ACB angu** 
lo DEC i erunt ABC « DEC anguli duobus re^is mi- 
ooresj quare BA , ED produ^z inter fe convenient} 
produeuitur» U con veniant in punAo F ; & quoniam 
angulus DCE eft squalis angulo ABC , erit BF ipfi 
-DC parallela. ( a ) Kurfus quoniam squalis cft an- 
gulus ACB angulo DEC » paxaliela erit AC ipfi FE ; 
paiallclogtammum igitur cfi FACDj ac proptere^ 
EA quidem ipii CD,AC vero ipfi FD efi squalis. ('$) 
Et quoniam uni laterum trianguli FBE>vidclicct ip* 
fi FE parallela du^a cft AC; ctit» ut BA ad AF • ita^ 
BC ad CE ; ( 4 ) squalis autem cft AF ipfi CD • ut 
igkor BA ad CD^ica BC ad CE> ( 5 ) & perrautandO} 
ut AB ad BC} ita DC ad CEj rutfas quoniam CD pa- 
lalicla cft BF^ ciic^tit BC ad CE> ita FD ad DE. ( 6J 

O B $cd 


(aTi7.pr1mi. ( j) ad.piimi. (j) 34.piiiBi. 
l 4 5 J 7.quimt* ( 6 ) a.hujus. 
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Sed DFcft «qualis AC j, ergo »ut BC ad CEi ita A€ 
ad ED; permutando igitur , ut BC ad CA» it»a CE ad v 
ED. Itaque quoniam oftenfum eft , ut AB ad BC> ita 
DC ad CE> ut autem BC ad CA , ita CE.ad ED ; erit i 
ex «quali, itt BA ad AC , ita CD ad DE , arquiangu- I 
Iorum igitur triangulorum proportionalia funt late^ 
ra» qux circum «quales angulos, & homologa , (ive 
ejuidem rationis latera funt, quae «qualibus angulis 
fubtcnduntut Q^od dcraonftrarc opoticbac. , 


Theorema ^.Profojltin J» Si duo triangula latera propor- 
tionalia habeat» atjuiangula erunt triangula»& aqua* 
let habebunt angulos , quibus homologa latera fubten^ 



duntur, 

S int duo triangula 
ABC» DEF » qu* 
latera proportionalia 
habeant» fi:que» ut 
AB quidem ad BC , 
ita D£ ad EF , ut au- 
tem BC adCA . itju. 

EFad FD . & adhuc 
ut BA ad AC» ita ED , 

ad DF. picotrraogulum ABC triangulo DEF xquia. 
gulumcfic» & «quales habere angulos quibus ho- 
mologa latera fubtcnduntur, angulum quidem ABC 
angulo 0£F> angulum vero BCA angulo EFD ^ & 
pr«cerca angulum BAC angulo EDf . conOituatur 
enim ad rcftam lineam EF, & ad pun^ba in ipfa EF, 
angulo^ quidem AJC «qualis angulus FEG ; angulo 

tutem 
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irtitcm BC A angulus EFG. ( i ) Quare reliquus BAC 
angulus reliquo EGF eft xqualis . Idebque acquian*' 
gulum eft triangulum ABC triangulo EGF; triangu- 
lorum igitur ABC » EGF proportionalia funt latera, 
qux*^rcum atquales angulos « & homologa latera^ 
4 UBt^’quz squalibus angttlis fubtenduntur; ( 2 ) er- 
go* ut AB ad BCi ita GE ad EF. Sed ut AB ad BCi ita 
DE ad EF . Ut igitur DE ad EF , ita GB ad EF ( j ) 
Quod cum utraque ipfarum DE , EG ad EF eandem 
proportionem habeat , erit DE ipB EG cqualis. (4; 
Eadem ratione * IV DF squalis FG . Itaque quoniam 
DE eft squalis FGjCommunis autem EF; du{ DE.EF 
duabus GE « EF squales funt , & bafis DF bafi FG 
(qualis;angulus igitur DEF eft ^qualis angulo GEF» 
Bc DEF triangulum squale triangulo GEF» 8 c reliqui 
anguli reliquis angulis squales , quibus squalia la« 
tera fubtendumtirj ( 5 ) ergo angulus quidem DFE 
eft squatis angulo GFE t angulus vero EDF squalis 
angulo EGF Et quoniam angulus FED eft squalis 
anguIoGEF » & angulus GEFanguloABC ,erit.Bc 
angulus ABC angulo FED squalis . Eadem ratione» 
0 c angulus ACB squalis eft angulo DFE adhuc 
angulus ad A angulo ad D: ergo ABC triangulum^ 
triangulo DEF squiangulum erit. Si igtrur duo tria- 
gula latera proportionalia habeant, squiangula erut 
triangula , & squales habebunt angulos» quibus ho> 
. tnologa latera (Subtenduntur . Quod oportebat de- 
monftrare* O 4 TAr#- 


(i)at. primi. ( a j F.k antecedente.” ( II. (juinti 

( 1 ) p.quinti* ( 5 ) S.piimi. . 
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Sed DF cft xqualis AC ,* ergo » ut BC ad CE» ira 
ad ED; perirutando igitur > ut BC ad CA^ ita C£ ad *• 
£D. Itaque quoniam oftenfum cft , ut AB ad BC» ita 
DC ad CE» ut autem BC ad CA , ita CE.ad ED : erit 
ex xquali, ut BA ad AC , ita CD ad DE • xquiangu* 
Iorum igitur triangulorum propotttonalia luntlate-» 
la» quz cinum xquales angulos, 6c homologa » iive 
ejuldem rationis latera funt, quz aequalibus angulis 
fubcenduntur Q^od demonftiare opoticbac. , 

Thetrefna $.Prop9/iti» J. Si duo triangula latera prepor^ 
tioHAliahabeati acjuiangula erunt trianguiat& a^ua* 
les habebunt angulos , ^utbus homologa latera fubten* 
duntur. 

S int duotriaoguU 
ABC» OEF » que 
latera proportionalia 
habeant» fiiquc» ut 
AR quidem ad BC , 
ita DE ad EF , ut au- 
tem BC ad CA » it!i_, 

EF ad FD . & adhuc 
ut BA ad AC» ica £D 

ad DF. picotnangulum ABC triangulo DEF xquia. 
gulumedc» Bc xquales habere angulos quibus ho- 
mologa latera fubtenduntur, angulum quidem ABC 
angulo DEF, angulum vero BCA angulo EFD , Bc 
przterca angulum BAC angulo EDf . conftituatur 
enim ad rcftani lineam EF, & ad pun^la in ipfa KF, 

.. angulo quidem ABC zqualis angulus FEG *, angulo 

autem 
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lutem BCA angulus EFG. ( t J Quire reliquas BAC 
angulus reliquo EGF c(l squalis . Idebque squian* 
gulum cft triangulum ABC triangulo EGF; triangu- 
lorum igitur ABC» EGF proportionalia funt latera, 
«uai*?1rcum squales angulos » 8c homologa latera^ 
mBt^ qux squalibus angulis fubtenduntur; ( 2 ) er- 
go, ut AB ad BCi ita GE ad EF. Sed ut AB ad BC» ita 
DE ad EF . Ijt igitur DE ad EF » ita GE ad EF ( | ) 
Quod cum utraque ipfarum DE , EG ad EF eandem 
proportionem habeat «eritDEipn EG squalis. (4; 
Eadem ratione , iV DF squalis FG Itaque quoniam 
DE eft squalis FG>communis autem £F,- du; DE>EF 
duabus GE • EF squales funt , & balis DF bafi FG 
(qualis;angulus igitur DEF e(I ^qualis angulo GEF» 
Gc DEF triangulum squale tiianguioGEF»Gc reliqui 
anguli reliquis angulis squales , quibus xqualiala* 
tera Tubtenduntiir; ( 5 ) ergo angulus quidem DFE 
eft squatis angulo GFE » angulus vero EDF squalis 
angulo EGF Et quoniam angulus FEDcft squalis 
anguloGEF» & angulus GEF angulo ABC , erit.de 
angulus ABC angulo FED squalis . Eadem rationct 
dc angulus ACB squalis cil angulo DFE , de adhuc 
• angulus ad A angulo ad D •; ergo ABC triangulutt!^ 
triangulo DEF squiangtilum erit. Si igitur duo tria- 
gula latera proportionalia habeant, squiangula erut 
triangula , & squales habebunt angulos, quibus ho> 
toologa lacera (Subtenduntur. Quod oportebat de- 
monllrare. O ^ 

( 1 ) 2?. primi. (2 ^ Fk antecedente.' ( il. quinti 
( 1 ) p.quinti* { 5 ) S.priroi. • 
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116 


Tf^eirema 6. Propofitio 6* Si duo trianj^ula, unum ^ 

Ium uni angulo habeant > circa aejunUs auti 

angulos latera proportionahay aquianf ula erunt tria^ 1 
gula , '& ar^uaie: habebunt angUluS)/]Hibus o^VHhtLJS "j 
latera fuhtenduntur» 

S int duo triangula-» 

ABC, DEF unum 
angulum BaC uni an- i \ 
gulo EDF acqualcrru-. | \ 

habfitia, circa aequales I \ 
autem angolos latera i \ 
proportionalia, fitquc I \ 

ut BA ad AC ,itaED g CE P 
ad DF. Dico triangula 

ABC triangulo DEF zquiangulum elfe » Se aogulun 
quidem ABC habere aequalem angulo DEFj anguli 
vero ACB angulo DFE<conftituatur enim ad re^an 
lineam DF» Se ad punfla in ipfa DF , alterutri angu- 
lotum BACjEDF aequalis angulus FOG»angulo aut£ 
ACBxqualis DFG; ('j) reliquus igitur>qui ad B re- 
liquo t qui ad G eft squalis ; ergo triangulum ABC 
triangulo DGF, xquiangulum eil , ac propteie^ » ue 
BA ad AC» ita eft GO ad DF: (2) ponitur autem, Sc 
ut BA ad AC» ita £D ad OF. Ut igitur £D ad DF» ita 
G D ad DF; ( 3 ) quare £D xqualis cft ipfi DG» ( A ) ^ 

. ' . & com- 

C t )a3 primi. (} ) ii*quiati» . 

, ('Ajp-quimi. 
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& communis DF; ergo dux £D , DF duabus GD> DF 
«quales funtySc angulus £DF angulo GDF cft xqua- 
lisj bads igitur EFell xqualis ba£ FG > triangulum- 
que DBF zquale triangulo GDF » & reltoui anguli 
feliquis angulis xquales» alter alteri • quibas xqua- 
li»latera fubtenduntur; ) ergo angulus qui deRU« 

DFG eft squalis angulo DFE; angulus vero ad G an* 
gulo ad E.Sed angulus DFG aqualis eft angule ACH; 
^ angulus igitur aCB angulo DFE eft atqualis:poai- 
tur autem9 & E AC angulus squalis angule EDFt er- 
go, & reliquus , qui ad B atquaiis reliquo , qui ad E; 
acquiangulum igitur eft triangulam ABC triangulo 
DEF • ^ace fi duo triangula unum angulu uni an- 
guloasqualem habeant »circa xqualesauremanga- 
los latera proportionalia>aequiangula erunt triangu* 
Ja|, Ut xquales habebunt angulos « quibus homologa 
latera Fubtenditotu£»(^od oftendete oportebat* 


(5)4.primi* 

Theerema 7. Prepe/itu 7, Si duo trtdnguU unum angk- 
ium uni Mgulo squalem hsbeantt circa alios auterxLJs 
angulos latcta proportionalia * & reliquorum utrum^ 
quefiinul, vel minore ^veluon mtnorcm re^o^aquian~ 
gula orunt triangula » & aquales habebunt angulos » 
eirea^quos latera fuat proportioieeUia, 

S int duo triangula ABC»DEF>aDum angulum uni 
angulo aequalem habentia * videlicet aogulunu» 
BAC angulo EPF arqualcip^ ciica alios autem angu. 

los 




Digitized by Google 



• il8 


EucUdis Elcm, 


losABC» DEF latera pro- 
portionalia t ut fit DE ad 


A 


EF, ficut AB ad BC: 5c rcli- ‘ 
quorum qui ad Q E, primu 
uirumquc flmul minorem^ 
re£lo< Dico triangula ABC 
triangulo DEF arquiangu* 


Ium clTc , anguluque ABC ^ 



*qualcm angulo DEF , & 

celiquum videlicet qui ad C reliquo qui ad F aequa- 
le. Si enim inxqualis cft angulus ABC angulo DEFt 
unus ipforum major erit . Sit major ABC: & confti- 
ruatur ad regiam lineam AB » &ad punftuminipft 
B angulo DEF xqualis angulus ABG. ( i ^ Et quonii 
angulus quidem A cft xqualis angulo D» angulus 
vero ABG angulo DEF» erit reliquus AGB reliquo 
DFE xqualis; xquiangulum igitur cft ABG triangu- 
lum triangulo DEF ; quare» ut AB ad BG » (ic DE ad 
EF; ( 1 ) uiquc DE ad EF , fic ponitur AB ad BC ; & 
«t igitur AB ad BC, fic AB ad BG . Quod cum AB ad 
utramque BC,BG eandem habeat proportionem, erit 
BC ipfi BG xqualis : ( | ) ac proptcrca angulus ad C 
cft xqualis angulo BGC, (4) minor autem refto po- 
nitur angulus» qui ad C; crgo,& BGC minor cftrc- 
ob id qui ei deinceps eft AGB major rcftoj (j) 
arqticoftenfuicft angulus AGB xqualis angulo» qui 
ad F, angulus igitur, qui ad F rcilo major eft ,• atqui 


( t ) a primi. {1) 4.hujus. ( 5 ) 9. quinti. 
( 4,^5. primi, (y)i3.priml. 


po- 
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ponitur minor fe^i:o,»]uod cft abfurdum ; non igitur ' 
inxqualis -cll angulus ABC angulo DEF; erge ipii 
eft xqualifi cft autem fc angulus ad Axqualisci » 
qui ad D» quare* Ac reliquus , qui ad C xqualis reli- 
quo* qui ad F;zquianguiuni igitur eft ABC triangu» 
ium triangulo DEF .Sed rurfus penatur uterque an- 
guloxum>qui ad C,F non minor re^Vo.Dico rurfus Sc 
5c, liiangulum ABC triangulo DEF *quiangulum_# 
ede. {ifdem enim coodru^is dmiliter demondrabi* 
mus BC squalem ipd BG, angulumqiie ad C angulo 
BGCxqualem ifed angulus qui ad C noneft minoc 
reflo > non minor ig«tur reclo eft BGC; quare trian- 
guli BGC duo anguli non funi duobus reflis mino- 
res » quod fieri non poteft ; ( ^ ) non igitur rurfus 
inxqualis eft ABC angulus angulo DEF \ ergo zqut- . 
lis neceffario erit; eft autem» Ac qui ad A «qualis ei» 
qui ad D ; rdiquus igitur , qui ad C reliquo» qui ad 
F eft atqualis j ac proptcrci triangulum ABC trtan- 
glilo DEF xqutangulum eft • Si igitur duo triangula 
unum angulum uni angulo «qualem habeant » circa 
alios autem angulos latera proportionalia , Ac reli- 
quorum utiumque dmul^ vel minorem» vel non mi- 
norem reflo; «quiangula erunt triangula , Ac xqua< 
des habebunt angulos » drea quos proportionalia sut 
latera» Q^od oportebat demonftrarc. 


The$- 


(^) i7-F^ nai. * 
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» 

TheerentA Propo/ttio S. Si in triangula rt^An^ulo sk 
anrulo reQo dd bcifim perpendtculxrts ducatur\ quM di 
ptrpendiculdrtm funt trian^uU toti t & inter fk^ 

fimtlia funt* 

S it triangulum reftinguhim 
aBC, reftum habens angu* 
ium BaC» Ac a pun^o A ad BC 
perpendicularis ducatui AD* 

Dico triangula ABD, ADC toti 
triagulo ABC , & intex fe iimi- 
iia cHe . Quoniam enim asgu- 
Ius BAC ea «q^aiis angulo ADB» enim uter- 

<Juc eBi 8c angulusiqui ad B communis duobus tria- 
gulis ABC , ABP erit reliquus ACB reliquo BAD 
«qualis ; «quiangulum igitur clittrianguluiii ABC 
itiangulo ABD; quare , ut BC , qu« fubtendit angu* 
Jum reftum trianguli ABC ad BA fubtendtntem an- 
gulum reAum trianguli ABD» fic ipfa AB fubtendes 
angulum qui ad C trianguli ABC> ad BD fubtendeii* 
tem angulum squalem angulo qui ad C , videlicet 
BAD iplIus ABO trianguli; Ac adhuc AC ad AD fub- 
tendentem anguium qui ad B, communem duobus 
triangulis ; ergo triangulum ABC triangulo ABD 
equiangulum eft • & circa squales angulos latera 
habet proportionalia: ( i ) Simile igitur efl triangu* 
Ium ABC triangule ABD « (t ) Eadem ratione de- 

teon- 


( i) 4thuftts* |a ) l.diEhujut. 
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nonftcabimus etia ADG triangulum triangulo ABC 
(i mile cffc.Quarc iitrumquc ipfotum ABD, ADC to- 
ti ABC triangulo ell llmile . Dko inruper triangula ^ 
ABD, ADC etiam inter fe fimiliaelTe. Quoniaitui 
enim angulus BDA reflus . cft aequalis red>o ADC. 
Sed > & B AD oQen&is eft aequalis ei * qui ad C , eiic 
reliquus qui ad B reliquo D AC aequalis ;aeqiiiaagu» 
Ium igitur eft triangulum ABD triangulo ADC j er- 
go, ut BD trianguli ABD fubtendens BAD angulu, 
ad DA trianguli ADC fubrendentem angulum , qui 
ad C, aequalem angulo BAD, fic ipfa AD trianguli 
A BD fubtendens angulum, qui ad B,ad DC fubten- 
dentem angulum D AC ci,qui ad 6,xqua)em:Bc 
adhuc BA ad AC fubiendemcm angulum reftunu# 
ADC . Simile igitur eft ABD triangulum ttiangulo 
ADC. Quaicft in triangulo re^anguloab angulo 
reflo ad bafim perpendicularis ducatur, qux ad per. 
pendicularem funt triangula, & toti , & inter fe> ii* 
milia funt. C^d oportebat demonftrarc. 

corollarium. 

Ex hoc mi nifeftum eft , fi in triangulo reflnngulo 
ab angulo reflo ad balim perpendicularis ducatur; 
duflambafis panium medianvproportionalein effe» 
Bc adhuc bifis, uniufcujufque partium laius,quod 
ad partem ) medium efit proportionale . Quod de*' 
monftrarc oportebat. 


Pf#« 
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Pr^hlefttA i»Propn/ifio^, datAre^A lintt impiratam 
p Artem ahfitndere» 

* .*/ 

S it Hata re^a linea A®, opottci 
ab ipfa AB iraperaram pane 
abfeindere Impetetur pars tertia» « 

& ducatnr a pun<£lo A «.|uxdanL-* 
reda linea AC » qua: cum ipfa AB 
angulum quemlibet commeat »• 
fumatuiquc in AC, quodvis pun- 
dum D , & ipf; AD xquales po- 
nantur DE, EC » dciude jungatur 
T»C , Ce per D ipfi BC parallela ducatur DE. Itaque_p 
quoniam uni laterum trianguli aFC » videlicet ij ii 
BC parall<;U duda «a fDjerit, ut CD ad DA, ita BF 
ad FAi Cj ) dupla autem cfl CDipfms DA j cigo , & 
BFjpHus FA duplaerit ; tripla igitur tll BA.ipfms 
AF.Quare a data reda linea ABiiuperata tertia par» 
AI abfcilTa eft. Quod facere oportebat. 



^1 ) ».hU}U*. 


Pr0hUmA i» Propo/itio lO. DatAm rtlUmiincAm »»/#• 
ffam» dAt* r$^A ItHesf r c7ie * mi! ittrftcArfK 

S it data quidem reda Une» inferta AB,fe.fta rero. 

AG; oportet rertam lineam AB infertam ipfi AC 
Icrtx iimiliter fecare. Sit ferta AC in punrtis D,E,4c 
ponaatuxica ^ ut aoguium ^emvis (ootincant* }un- 

rta- 
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^aque BC per punfta, quidem D,E 
ipH fiC parallelx ducantur DF > £G: 
per D vero lipH ABducatur paralie* 
la DHK ; pacallelogrammum igitus ^ 
eft utrumque ipCorum FH > HB: ac ^ 
propterea DH quidem eft xquali» 

FG, HK vcioipfiGB ( X )£c quonii 

uni laterum trianguli E>KC >ipft fei' • Ib K 
licet KC parallela duda eft H£ i erit 
ut CE ad EDyita KH ad HD » ( 3 ) aequalis autem c(l 
KH quidem ipli BG , HD vero ipu GF , eft igitur « ut 
C£ ad £D» ita BG ad GF. Rutius quoniam unilate- 
r im trianguli AGE>nimirum ipft EG parallela dufta 
eft FD, ut £D ad DA > ita erit GF ad FA. Sed oftensu 
cft> ut C£ ad EDyita efte BG ad GFj ut igitur CE ad 
E D, ita eft BG ad GF. & ut ED ad DA, ad FA. 

Ergo data reda linea infeda AB dat « tedae Itnez 
fed^e AC fiiniliter feda eft . Q^d facere oportebat. 

( * ) 34*P«nj** < 

LrobUmn i»Profofit$o \ t. Duabus datis n^is liatis Uta 
tiam proporrtonalemittvtnire, ^ 

S int datae dux xedx linex AB , 

AC . 2c ponantur ita > qt angu- 
Ium quemvis comineant; oportet 
ipfatum AByAC tertiam proportio- 
nalem invenirci ptoducanturenim 
AB» AC adpundaD»£:ponaiurque 
ipii AC ^qualis BD»8c juda BC*du- 
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quoniam Igitur uni laterum trianguli ADE» videlicet 
ipfi DE parallela duAa eft EC, erit , ut AB «d £D>itt 
AC ad CE y aequalis autem eft BD ipC AC ; ut igitur 
BA ad AC, ita eft AC adCE Q^aie datis icttis lineis 
AB , AC tertia proportionalis inventa eft CE . Quod 
facere oportebat* 

Ertblem/nA^f^rofofttic la. Tribus d^tis rebfis Uncis ^usr» 
tdsss fKoporticndlcnc invenire» 


S lntdatzties te£Vae line* 

A,B,C oportet ipfaru A, B 
C,qaarta proportionalem in- / \ 
fenire.Exponamurduaereft^ / \ 

line* DE ,DP anguluquem- / \ G 

vis EDE continentes; depq* 

natur ipfi qi^ldem A xqualis / ' \ 

DG » ipfi vero B aequalis GE, Ei T* 

Bc it>fi C *qualis DH: junila- 

queGH per E ipfi parallela ducatur TEF - 

niam uni lateiunurianguli DBF , ‘P . 

parallela ciufta eft GH. erit>ut DG ad OE,ita DHad 

HF; ( U eft aiitc DG ipfi A aequalis ; 

li? B:& DH «qualis C Ut igitur A ad B,ita C ad HF. 

Quare daris inbus reftis lineis A»BiC quarta ptopoi* 

tionalis inventa eft Hf . Quod faccic oponehat* 


{ i ) X. hujus* 
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Pnilemu y. Proptjsth x}« Tiuubut dutis nOis lineis m$» 
diam ^ropoTtioneUm invenire* 


S 'lnt darx dax re^c linee 
ABjBC» oportet ipfarum 
AB} BC inediam proportionali 
invenire; ponatur in direAuuii 
6c in ipfa AC defetibaturfemi- 
circitiut ADC » ducaturque it 
pun Ao B ipii AC ad re^os an • 
gulos BD» Bc AD > DC jungantur , (Quoniam igitur in 
lemicirculo cft angultis ADC , U reftus cft ,* ( i ) Bc 
quoniam in triangulo reftanguloADC ab angulo 
refto ad bafim perpendicularis du^aeft DB} erit 
DB bafis partium AB > BC media proportionalis, (a) 
Duabus igitur datis reftis lineis AB , BC mfedia pro- 
portionalis inventa cft DB . Quod facere oportebat. 



•Yi)li*tcrtii. (a)cor.8.bujus. 

Theireme^* Prepofitie t/£qu alium t & unum uni 

aqualem habentium annutum parallehjrammDrurn 
tarera , tju* circum M^uahs anfulos , ex contrarii^ 
f.trte fihi ipfis refpondent : dr ^uvru»i p/tralltle^rnm» 
'moresm unt aifujtint habentium angulum laterti > <^ua 
etn um 4.(pitAles anulos . ex contraria parte fihi ipfis 
refp udent ,* ta inter Je funt a^ualta- 

S in' arqualia parallciogramma AB} BC 9 aequales 
habentia angulos ad B> Be ponantur io dire^um 

p db; 


2J5 


EHclidit Eliffit 


A 


'9» 


1 

’ 

P . 15 



G C 


erunt FB> BG . Dico parallelo- 
grammorum AB > BC latera_> , 


gulos ex coiraria partelibi ip- 
fis rcfpondere : hoc cft , ut DB 
ad BE» ita efle GB ad BF ; com- 
pleatur enim parallclogram- 
mum FE j 8c quoniam parallc- 
logrammum AB xquale cft parallelogramm« BC; 
aliud autem aliquod cft FE pacallclogrdrDmumycrit» 
ut AB ad FE, ita BC ad F£. ( i )Sed > ut AB quidem 
adFE>itacftDB * ^ 

ad BE; ^a^utau- 
tem BC aa FE»ita \ 

GB ad BF ; & ut 
'igitur DB ad BE» 
i:lGU adBF;(j) 
ergo parallclogra- 
morum'AB > BC 
latera fqiix circii 
xqiialcs angulos»ex contraria parte fibi spfis rcfpon- 
dent. Sed ex comta ria parte libi ipfis refpondeat la>, 
tera» quae circum aequales angulos, iitque ^ut DBad 
BE, ita GB ad BF . Dico parallclogranimum AB pa- 
tallelogrammo BC aequale e(Te . C^oniam enim eft, 
uc DB ad B£)ita GB ad BF, (^) ut autem DB ad BE, 

iu 



( 1 )7-qu>oti. ( a ) } «hujus. ( 3 } ll.quiilti» 
( 4) ll.qiiiiui. ^ ' 




- J - 
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TtaAB paralielogrammiiin ad parallelogramniunv 
FE. ( f ^ Se ut GB ad BF ^ ita BC patallclogrammum 
ad parallelogrammum FEj erit} 6c ut aB ad F£> ica^ 
BC ad PE i zquale igitur eft AB paiallclogrammun^ 
parallclograttuno BC; ( 6J ergo xqualium* ut unum 
uni zqualem habentium angulum parallelogram* 
morum latera, quz circum zquales angulos, e!k con- 
traria parte fibi ipHs refpondeot » Sc quorum paral* 
lelogcamniomm unum uni squalem habentium^ 
angulum latera ^quz circum squales angulos > cx 
contraria parte hbi ipHs refpondent» ea inccc 1 « funt 
«qualia. C^od oportebat demonstrare. 

^5)-i.hu[us. (6)9.quiniL 

Theoremd 10, Fropo/ttio IJ, t/^qualium ^ir unum uni 
aqualem habentium ars^ulum tnan^ulorum latereu,^^ 
quaeircum aquales angulos > ex contraria parte fibi 
ip/it refpondent > & quorum triangulorum unum uni 
aequalem habentium anf^ulum latera ^ qua circumi 
aquales angulos i ex contraria parte fibtip/isrefpon^ 
dent^ tainter /e funt aqualia , 

S int «qualia triangula ABC • ADE unum angu- 
lum uni angulo squalem habentia , angulunv-* 
icilicet BAC angulo DAE* Dico triangulorum ABCy ^ 
ADE latera, qus circum squales angulos ex coatia« 
tia parte Tibi ipHsrerpondere, hoc e(l>utCA ad AD» 
ita ciTc EA ad AB; ponantur enim ita, ut in direAum 
iitCAipiiADi cigo, &EA ipfi AB ia diic^unu» 

B a exili 
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erit -,(i) & Ju- 
gatur BD. Quo- 
niam igitur 
triangulu ABC 
aquale cft ttii* 
gulo A D E , 
aliud autcm-i 
ed aBD ; erit > 

ut CAB irian- , , 

guluin ad triangulum BAD * ita triangulum 
triangulum BAD-^a ) Sed, ut triangulum quidem- 
CAB ad BAD triangulum, ita CA ad AD, (^3^ ut au- 
tem triangulunvEAD ad ipfum BAD > ita E A ad AB; 
& ut igitur CA ad AD , ita E A ad AB. ( 4 ) Quart_» 

triangulorum ABC, ADE latera, qu* etreum ®qua- 
Ics angulost ex contraria parte fibi iplis rcfpondent. 
Sed ex contraria parte fibi ipfis refpondeam latera-» 
triangulorum ABC, ADE : & fu, ut C A ad AD , 

EA ad AB . Dico triangulum ABC triangulo 
squale efle. lun^Va enim rurfiis BD,quoniaro.ut CA 
ad A D , ita eft EA ad AB , ut autem CA ad AD , ita^ 
ABC triangulum ad triangulum BAD ,* & ut EA ad 
AB, ita triangulum EAD ad BAD triangulum.ctu,ut 
ABC triangulum ad triangulum BAD , ita mangn- 
luin EAD ad BAD triangulum . Utruirque iguut 
trianeulorum ABC, ADE ad triangulum BaD ean- 
dem habet proportionem ; ac propierea squale clt 

ABC 

- ( 1 ) 14. primi. ( a ) 7.quinii., (i) l.hu[llS, 

•^4) 1 i.quiuti. ' r 
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ABC triangulum triangulo ADE ; ) xqualiuna^ 

i^trur , Sc unum uni xqualem habrbtium angulum 
trianguloram latera » qux circum squales angulos , 
ex contraria paite (ibi ipds refpondeni « 6c quorum 
triangulorum unum uni xqualem habentium angu- 
lum larera , qux circum xquales angulos ex contra* 
ria parte (ibi ip(is refpondenttea inter fe funt xqua* 
lia. Q^d demonftrarc oportebat. 

( 9.quinti. 

Theorema ll. ProfJitioiS, 

Ss quatuar re^s linea preporrien ales fuerint , re^anf^n, 
Ium extremis contentum aquale eft ei re£lantulo » 
qmd medijt continetur i & fi re&au^ulum extre- 
mis contentum aquale fuerit ei i quod mediis 

continetur y qnatuor re^a tinea proportionales erunt, 

* . • 

S int quatuotre(Vxlinex proportionales AB, CDp 
E.F y (Itque* ut AB ad CD : ita E ad F.; Dico re- 
ftangulmn contentum re^is lineis AB »F xqualc^ 
effc' ei \ quod ip(is CD , E continetur . Ducantur 
enim ^ punftis A»C ipfis AB , CD ad ic(flos angu> 
los AG » CH : ponaturque ipit quidem F xqiialts 
AG : ipii vero E «qualis CH , Bt compleatur 6G , 
DH parallelogramma . Quoniam^ igitur eft > ut AB 
a^ CD ,4ca £ td f ; eft autem E xqualis CH , Bc F 
tpft AG: erit, ut AB ad CD y ita CH ad AG paralie* 
logxammoiiuxi icitur BG * DH latera » quat circuno 

p } ‘ r ■ * aqua* ‘ 
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st6 

Tffetremd 6^ Propo/itio 6* Si du« trian^utA unum Afi^u* 
Ium uni AH^ulo A^UAlem hubeAnt > circA atjualei aut^ 
Au^ulos laterA praporttona!$At AejuianguU erunt Tr$i\ 
gula , ib* Aquale: habeOunt AfigUlusi^uibus 
latera fubtenduntur, 

S Iat duo triangula^ 

ABC, DBF unum IX 
angulum BaC uni an* |\ 
gulo EDF «qualenu^ | \ 

hab£tia, circa arquaies I \ 
auten? angulos lacera I. \ 
proportioi^alia, fitquc I \ 

ut BA ad AC , ita ED g Q 

ad DF.Dicocciangulu 

ABC triangulo DEF squiangulum efTe » Se angulum 
quidem ABC habere squalem angulo BEFj anguli 
vero ACfi angulo OFE«conftituacur enim ad reftam 
lineam DF» & ad pun£la in ipfa DP , altcxucxt angu« 
locum BAC>£DF squalis angulus FOG^aoguio autS 
ACB squalis DFG} ) reliquus igirur>qui ad£rc* 
liquo I qui ad G eft squalis $ ergo triangulum ABC 
triangulo DGF, squiangulum eft > ac prOptexc^ i ut 
BA ad ACf ita eft GO ad DF: ( a } ponitur autem, Ic 
at BA ad ACt ita £D ad DF. |]t igitur ID ad DF» ita 
GD ad DF; ( } ) quate £D squalis eft ipft DG» < A) 

. Bt com* 

(i )a}.pximi. ('a/^.huiui. (3 )it.qttiati* 
r4)9-qutmi. 
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& communis DF» ergo dux £D , OF duabus GD> DF 
xquales funC)& angulus £DF angulo GDF eft xqua- 
lis; baiis igitur £F ell squalis bafi FG t triangulum* 
que OEF squale triangulo GDF , & reliqui anguli 
reliquis angulis squales» alter alteri» quibus squa- 
Ija^latera fubtenduntur; ) ergo angulus qui deRLia 
DFG eft squalis angulo DFE$ angulus vero ad G an* 
gulo ad E.Sed angulus DFG aqualis eft angule AGB| 
At angulus Igitur aCB angulo DF£ eft squalistpoai* 
cur autem» & BAC angulus squalis angule EDF( er* 
go, & reliquus , qui ad B squalis reliquo , qui ad 
squiangulum igitur eft triangulum ABC triangulo 
D£F • Q^aie ft duo triangula unum angulu uni an- 
gulosqualcm habeant » circa squales autemangu- 
los latera proportionalia;aequiangula erunt tiiangu- 
la|, St squales habebunt anulos » quibus homologa 
latera rubtenduntax. <^od ofteodere oportebat. 

I - -- ■ rn— ^ 

(5)4.primi. 

Theerema 7, Prepa/itu 7, Si duo trUnguU unumangik- 
Ium uni angulo aqualem habeantt circa alios auterrut 
angulos latera proportionalia » & reliquorum unum* 
quejimul, vel minore ^vel non mtnorem reS-o^aquian- 
gidaarunt triangula » & aquales habebunt angulos » 
eirca^uos Utera funt proportionalia» ' 

S int duo triangula ABC»DEF»tiiium angulum uni 
angulo «qualem habentia ; vidcticet angulum^ 
BAC angulo EDF sqaalciP) ciica alios autem angu. 

los 




I* 
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?l8 Eudidis E!em, 

losABC» DBF latera pro- 
portionalia « ur fit DE ad 
EF.ficut AB ad BC:«c reli- 
quorum qui ad C, F> primu 
utrumque dmul minorem^ 
re^Q. Dico iriangulu ABC 
triangulo DEE arquiangu- 
lum elTe , anguluque ABC 
atqualcm angulo DEF , Sc 
reliquum videlicet qui ad C reliquo qui ad F aequa- 
le. Si enim inatqualis eft angulus ABC angulo DEFi 
unus ipforum ma)or erit . Sit major ABC: & confti- 
ruatur ad rc£lam lineam AB » & ad punflum in ipft 
B angulo DEF xqualis angulus ABG. ( i j Et quonii 
angulus quidem A cft aequalis angulo Di angulus 
vero ABG angulo DEF» erit reliquus AGB reliquo 
DFE xqualis; xquiangulum igitur eft ABG triangu- 
lum triangulo DEF ; quare» ut AB ad BG » fic DE ad 
EF; ( J ) utque DE ad EF , fic ponitur AB ad BC ; fic 
ut igitur AB ad BC» fic AB ad BG . Quod cum AB ad 
utramque BC,BG eandem habeat proportionem, erit 
BC ipfi BG xqualis : ( J ) ac proptcrca angulus ad C 
cft xqualis angulo BGC , ( 4 ) minor autem refto po- 
nirur angulus» qui ad C; crgo>fic BGC minor cft re- 
do, fic ob id qui ei deinceps eft AGB major redoj (y) 
arqiicoftenfuicft angulus AGB xqualis angulo» qui 
ad F, angulus igitur, qui ad F redo major cft ; atqui 

po- 


C i ) a primi, (ij 4 .hujus. ( j ) 9 ,quimi. 
( 4/)5*pdmi. ( y) ij.primi. 


Lihtr SextH^t 

ponitur minor fe^i:o , «juod cft abfurdum ; non igitur » 
iucqualis <cll angulus ABC angulo DEF; ergeip(i 
eftxqualis, cft autem ^ angulus ad A xqualisci » 
qui ad D» quarci 5e reliquus , qui ad C xqualis reli- 
quo* qui ad Fjzquianguiuns igitur eiVABC triangu, 
ium t riaogulo DEF . Sed rurfus ponatur iiterque an- 
guloiu 'u* qui ad C,F non minor re^o.Dico rurf us Sc 
?ic, iilangulum ABC triangulo DEF xquiangulum^ 
cfte* {ifdem enim cooftru^is ftmiliter demonftrabi' 
mus BC xqualetn ipfi BG , angulumque ad C angulo 
BGCxqualem :fed angulus qui ad C noneftminoc 
rc^o y non minor igitur re^o eft BGC; quare trian- 
guli BGC duo anguli non funt duobus rcAis mino- 
res » quod fieri non poceft i ( ^ ) non igitur rurfus 
inxqualis eit ABC angulus angulo DEF ; ergo xqua- . 
lis nccelTario «rii; cft autem» Bc qui ad A «qualis ex^ 
qui ad D ; rdiquus igitur , qui ad C rdiquo» qui ad 
F eft «qualis j ac propterc^ triangulum ABC trian- 
gulo DEF xquiangulum eft Si igitur duo triangulis 
unum angulum uni angulo «qualem habeant « circa 
alios autem angulos latera proportionalia , & reli- 
quorum utrumque ftmul, vel minorem» vel non mi- 
norem refto; «quianguia erunt triangula , & «qua* 
'les habebunt angulos » circa quos proportionalia sut 
latera» Quod oportebat demonfttarc. 


The$- 

* (^) i7*pr roi* • 
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TheerentA%, Proportio S, Si i» triangulo r-e^^An^ulo sk 
anjulo rcff-o ad boi(tm perpendiculstti ducAtur\ (Jum m 4 
ptrpendicularemfunt trian^uU toti » & inttr /C— ^ 

fimtlia funt» 

S lttriangulum re^VaoguIiim 
ABC» reftum habens angu- 
lum BaC> El a pundo A ad BC 
perpendicularis ducatui AD* 

Pico triangula ABD, ADC toti 
rriagiilo ABC , & intcx fe (imi- 
lia ede . Quoniam entm augu- 
Ius BACeft squalis angulo ADB» re^us enim uter- 
quc efti 3c angulusj qui ad B communis duobus tria- 
gulis ABC , AB.P erit reliquus ACB reliquo BAD 
aequalis ; arquiangulum igitur elitriangulum ABC 
itiangulo ABD; quare , ut BC , quae fubtendit angu- 
lum reftum trianguli ABC ad BA fubtendentem an> 
gulum redum trianguli ABD» fic ipfa AB fubtend€s 
angulum qui ad C trianguli ABC, ad BD Atbtendeli- 
tem angulum squalem angulo qui ad C , videlicet 
BAD ipfius ABD trianguli; & adhuc AC ad AD fub- 
tendentetn angulum qui ad B , communem duobus 
triangulis ; ergo triangulum ABC triangulo ABD 
squiangulum eft » & circa squales angulos latera 
habet proportionalia: ( i ) Simile igitur efl triangu- 
lum ABC triangule ABD « (t } Eadem lationede- 

inoii- 



( i) 4tha|as* (t ) t;di£hujut. 
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monftrabimusetiaADG triangulum triangulo ABC ’ 
Cmilc cflfc.Quarc utrumque ipforum ABD, ADC to- 
ti ABC triangulo eftlimile . Dko infuper triangula . 
ABD, ADC etiam inter fc (imiliaeiTe. Q^onianuj 
enim angulus BDA reftus . eft aequalis rerio ADC- 
Sed > ^ BAD oHen&is eft aequalis ei » qui ad C , erit 
reliquus qui ad B reliquo D AC aequalis jaeqiiiangu» 
Ium igitur cft triangulum ABD triangulo ADC j er- 
go, ut BD trianguli ABD fubceadens BAD angulu, 
ad DA trianguli ADC fubrendentem angulum , qui 
adC,xqualem angulo BAD, fic ipfa AD trianguli 
A BD fubtendens angulum, qui ad B,ad DC fubten- 
dentem angulum DAC ei, qui ad B , xqualem : Bc 
adhuc B A ad AC fubtendentem angulum redunu^ 
ADC. Simile igitur ell ABD triangulum ttiangulo 
ADC* Quare ii in triangulo redlanguloab angulo 
redlo ad bafiin perpendicularis ducatur, qux ad per. 
pendiculatem funt triangula, & toti , & inter fe> 
milia fum. Q^d oportebat demondrarc. 

C O R O I. L A R 1 U M * 

Ex hoc mi nifcftum eft , fi in triangulo rerirangalo 
ab angulo re^o ad bafim perpendicularis ducatur; 
du(llara bafis partium medtanvproportionalein efTe» 
tc adhuc l>}fis, Be uniufcujufque partium laiusTquod 
ad partem , medium efit proportionale • Quod de-‘ 
monfiiatc oportebat. 


Pff. 
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^aquc BC perpunda, quidem D,E 
ipH BC paralielx ducantur DF > EG: 
per D vero li^fl ABducatur paralie» 
la DKK : pacaUelogrammum igituf 
cft utrumque ipCorum FH . HB: ac 
proprerea DH quidem cft xqualis 
FG, HK vero ipfi GB ( x‘)Ec quonii _ 
uni laterum trianguli DKC >ipli fcU K 
licet KC parallela du^a eft HE i erit 
ut CE ad ED)ita KH ad HD ; ( 3 ) xqualis autem c(l 
KH quidem ipfi BG , HD vero ipn GF , efk igitur « ut 
CE ad EDi ita BGad GF. Rutius quoniam unilate- 
r im trianguli AGE>nimirum ipii EG parallela du£ta 
cft FD, ut £D ad DA > ita erit GF ad FA. Sed oftensia 
cft> ut C£ ad ED,ica effe BG ad GF; ut igitur CE ad 
ED, ita cft BG ad GF. Bc ut ED ad DA> ita GF ad FA. 
Ergo data reda linea infeda AB dar<? ledxlinex 
fedx AC fiiniliter feda cft . Quod facere oportebat. 

( 1 } H*pttmi. ( i) a.hujus. 

^ r 

Problema %»Prof(yfitto \ l.Duabm dMi» rt&is liftiis Uf>* 
tisfn proporhonAtem invtnire» 


s 


Ium quemvis contineant; oportet 
apCatum AB, AC tertiam proportio* 
naletn invenire; producanturenim 
AB. AC ad punda Di£: ponatur que 
apii A€ ^qualis BDiSc )uda BC»du« 
catux per Dipil BCpAsalicIaDS; 
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quoniam igitur uni laterum trianguli ADE, videlicet 
ipfi DE parallela duAa eft BC, erit , ut AB td BD>ita 
AC ad CE; aequalis autem eft BD ipC AC ; ut igitur 
BA ad AC» ita eft AC ad CE Quare datis teftis lineis 
AB » AC tertia proportionalis inventa eft CE . Quod 
facere oportebat* 


Problentjfi ^^Profofttio 12 . Tribus dAtis rePHs Itneis quAf* 
tdm froforticnalem invenire» 

S int dat* tres te£V* line* 

A,B,C oportet ipfaru A,B 
Ciquarta propottionalcra in- 
fenire.Exponantur du« 
line* DE ,DF angulu quem- 
visEDF conunentes * 
raturipfiqi’idem A 
DG > ipfi vero B «qualis GE» Ei 
Bc ipfi C «qualis DH:junAa- 
que GH pet E ipfi parallela ducatur EF - 
«iam uni laterum trianguli D£F , nimtrum ipfi E 
parallela du^a eft GH. erit, ut DG ad OE,ita DHaa 
HF; ( i; eft aitte DG ipfi A «qualis ; GE vero «qua* 
lisB:& DH «qualis C Utigitur A ad B>itaC ad HF. 
Quare datis iribus reftis lineis A»BC quarta ptopor* 
tionalis inventa eft HF. Quod facere oponebau 



Pr*^ 


( X ) 2. hujus. 
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fr»hUink y. 15 . "Oui^Ht4stu U&ii linthmt» 

diam proportionalem invenirem 


S ‘lnt dar« dax re^x l>ncx 
AB,BC* opoftet ipfarum 
ABt BC mediam proporrionald 
invenire; ponatur in direAuuit 
Bc in ipfa AC deCcribatur fetni- 
circulus ADC * ducaturque k 
punAo B ipn AC ad re^osan* 
gulos BDj Bc ad t DC jungantur . Quoniam igitur in 
fcmicirculo cft angulus ADC , is rcftus cft ; ( 1 ) & 
quoniam in triangulo rcAanguloADC ab angulo 
refto ad bafim perpendicularis duAaeft DB> erit 
DB ba(is partium AB » BC media proportionalis. (O 
Duabus igitur datis reAis iineis AB , BC mt^dia pro- 
portionalis inventa cB DB . Quod facere opoitebar. 



Yi ) ii«tcitii* (a ) cor. 8. hujus. 


4 

Theorema Prepofitio v^^ualinmt ^ unum uni 
4tqua.lem habentium an<rHlum paratlelojrammornm 
latera , ijhm circum a^uahs angulos , ex contraria^ 
parte /iht $p/is refpondent : & t^uurum paralUle^rnm^ 
' moreurn unt aejualim habentiunt angulum latera « oua 
ciri u?/t atjnalei anfetlos « ex tontraria parte fihi ipfis 
refp udent i ea inter fe fuut aquaha- 


S 


In> xqualia parallelogramma AB > BC > arquales 
habentia angulos ad B> & ponantui io dijre^um 

p db; 




2 25 EncltdU'EUm% , 

DB, BE;ergo,& in direftum-> ^ 
ciuntFB, BG . Dico parallelo- 
graramorum AB y BC latera-» y 
qu« funt circum «quales an- 
gulos ex cotraria partefibi ip- 
fis rcfpondere : hoc cft , ut DB 
ad BEy ita effc GB ad BF j com- 
pleatur enim parallclogram- 
iruim FE >& quoniam parallc- 

logrammum AB «quale cft parallelogramm« BC ; 
aliud autem aliquod cft FE patallclogr.1romum,crit* 
ut AB ad FE, ita BC ad FE. ( i )Sed y ut AB quidem 
adFE,itacftDB . c» 

ad BE; ut au- fL- 
tem BC aa FEyita \ 

GB ad BF ; & ut V— 

‘igitur DB ad BE * 
itiGBadBF;(j) . 
ergo parallclogra- 
iiiorum AB > BC 
latera y qu« circu ^ - 

«quales angulosycx contraria parte fibi splis relpon- 
dent. Sedex conttaria parte fibi ipfis refpondcai la-, 
fctayquxcircum«qualcs angulos, fitque i ut DB ad 
BE, ita GB ad BF . Dico parallelogianimum AB pa- 
lallclogramrao BC «quale cfTe . Quoniam enim cft, 
Ut DB ad BEyita GB ad BF, DB ad BE, 

ita 



(i) 7 .quinti. (a)).iiujus. (3}ll.quiflU» 
( 4 ) I ^qtaiau• 


i 
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ita AB paralielogrammum ad parallelogrammtinu* 
FE, ( f ^ & ut GB ad BF > ita BC pataildogrammum 
ad paralielogrammum FE,- etir>dc ut ABadFEyitsu 
EC ad FE ; aequale igitur cft AB paiallelogrammun> 
parallclogramnio BCf(6J ergo aqualium» ut unum 
uni aequalem habentium angulum parallelogram* 
morum latera, qux circum aequales angulosae:» con- 
traria parte hbi ipds refpondcnt » Sc quorum paral* 
Iclogrammonim unura uni zquaJem habentium.* 
angulum latera »qux circum zquales angulos» ex 
contraria parte hbi ipfis refpondcnt, ea iarec fc l^unt 
aequalia. Q^od oportebat demonflrare. 

f ’5 ) i.hu[us» ( 6 } 9 .quinti* 

Theorema lo. Propofitio tf, v^qualium unum uni 
aqualem habentium atfgulum trtanj^uicrum latet 
quaeircum aquales angulos > ex contraria parte /ibi 
ip/ii refpondent » & quorum trsAngulorum unum uni 
aqualem habentium angulum latera ^ qua circur2t-> 
aquales angulos t ex contraria parte /ibt ip/is refpon- 
dent^eo-inter f e funt aqualia. 

S int aequalia triaagula ABC « ADE unum angu- 
lum uni angulo xqualcm habentia , anguluiiM 
icilicet BAC angulo DAE- Dico triangulorum ABC> ^ 
ADE latera, qux circum squales angulos ex coarta* 
lia parte ftbi ipiis refpondere, hoc eil» ut CA ad AD» 
ita effe E A ad AB; ponamur enim ita,ut in dire^um 
iit CA iph AD eigo , Bc EA ipfi AB ia dirci^unw 

f a exili 
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erit *,(0 & ju- 
gatur BD. Quo- 
niam igitur 
triangtilu ABC 
aquale cft tria- 
gulo A D E , 
aliud autem-i 
cll ABD ; erit ^ 

m CAB itian- j 

gulutn ad triangulum 1*»AD « ita triangulum ADE ad 
triangulum BAD.^t ) Sed, ut triangulum quidem- 
CAB ad BAD triangulum» ita CA ad AD, f ut au- 
tem triangulunvEAD ad ipfum BAD » ita EA ad ABj , 
& ut igitur CA ad AD , ita E A ad AB. ( 4 ) Quatc_-» 
triangulorum ABC, ADE latera, quar circum aiqua- 
Ics angulos» ex contraria parte fibi iplis rcfpondent. 

Sed ex contraria parte fibi iplis rcfpondeant latera^ 
triangulorum ABC* ADE : fic fit» u» CA ad AD » ita,» 

EA ad AB. Dico triangulum ABC triangulo ADE 
aequale efle. lundba enim rurfus BD,quoniam»ut CA 
■ ad A D , ita eft EA ad AB , ut autem CA ad AD , illj 
ABC triangulum ad triangulum BAD ; fic ut EA ad 
AB» ita triangulum EAD ad BAD triangulum»ciit,ut , 
ABC triangulum ad triangulum BAD , ita triangu- 
lum EAD ad BAD triangulum . Utruirque igJtut 
triancuiorum ABC* ADE ad triangulum BAD ean- 
dem habet proportionem; ac propterea 


- ( 1 ) 14. primi. ( a ) 7 .quinti._ l.hu[us» 
/4)1« .quimi. 



i 
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ABC triangulum triangulo ADE ; .''5 ) aqualium-» 
t^trur , 8c unum uni aqualem habentium angulum 
triangulontin latera » qua circum aquales angulos , 
ex contraria parte fibi ipfis rcfpondcni»& quorum 
triangulorum unum uni aqualem habentium angu- 
lum larcra , qua circum aquales angulos rx contra- 
ria parte fibi ipfis refpondcnt»ea inter fc funt aqua- 
lia. Q^d demonfirare oportebat. 


((/p.quintl. 

Theorema ll. ProfeJitUxS» 

« « . 

♦ 

Si quatuor reUd linea preportion ales fuerint ^reSlan^»^ 
Ium extremis contentum aqnale eft ei re^antulu » 
quod medus continetur ,* & fs redausiulum extre- 
mis contentum aquale fuerit ei t quod mediis 
continetur jqmatuor reita linea proportionales erunt, 

S int quatuor rt fta line* proportionales AB, CD» 
E.Fy fitque» ut AB ad CD : ita E ad Dico re- 
Aangttluna contentum rcAis lineis AB • F aquale-» 
elTe ei\ quod ipfis CD, E continetur . Ducanmr 
enim i punais A, C ipfis AB, CDad icAos angu- 
los AG » CH : ponaturque ipfi quidem F aqualis 
AG ; ipfi vero E aqualis CH , «t compleltur BG , 
DH parallclogramma . Quoniam- igitur eft > 
ad CD ,4ta E ad F j eft autem E aqualis CH , & F 
ipfi AG: erit, ut AB ad CD , ita CH ad aG i parallc- 
loguusmoiiun igimt BG * DH latera » qua ciroin^ 


Digiiized by Google 



E 


EucUdit Etem» 
aequales angulos * ex ^ 

contraria parte fibt 
ipfis refponder;quo- 
niam aurem arquian* 
gulorum paralldo- 
grammorum larera , 
quae circum squales q q 
angulos cx contraria 
parte fibi ipfis rc- 

fpondenr, ea inier fc funt squalia; ( i ) ergo paral- 
Iclogranimum T,G squale cft paiallelogran.mo DH; 
atque eft parallclogtammum quidem BG > quod rc- 
ftis lineis AB > F continetur; eft enim AG squalis F» 
parallclogrammum vero DH , quod continetur ipfis 
CD, Ei cum CH ipfi E fit squalis ; rcftangulum igi- 
tur contentum AB> F eft squale ei> quod ipfis CD»E 
continetur - Sed rcdlangulum contentum ABiFfit 
squale ci»quod CD j £ continetur. Dicoquacuor re- 
flas Imcas proportionales eflfe , videlicet > ut AB ad 
CD I ita E ad Fjiifdcm enim conftruflis; quoniam-» 
rcflangulum contentum AB‘i F eft squale ei , quod 
CD, E continetur, atque eft contentum quidcm.AR, 
F rcflangulum BG , etenim AG-eft squalis F : con- 
tentum v**ro CD » E eft rcflangulum PH , quod CH 
ipfi E fir squalis* erit pirr llelogrammum BG .squa- 
le parallclogrammo DH* ^ (une squiangula ; squa- 
lium autem I squianguloriim parslldogramroo- 
rum lacera , qus circum sjqualcs angulos cx contra- 

' ' lia 


( t ) X4 hu]as. 
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na parte iii>i ipfis rerpondeatj (s ) quare, ut AB ad 
CD, ^ CH ad AG , aequalis autem cfi CH ipH E » Ac 
AGipfiF. Utigitur AbadCD,itaEadF. Ergofi 
quatuor lincx proportionales fuerint , ref^ao- 
gufum extremis contentum xquale e(l ei « quod me- 
diis continetiir:& H reftangulum extremis conten- 
tum squale fuerit ei* quod mediis continetut^qut'* 
cuorre^s lines proportionales erunt'» C^dopoc" 
tebat demonftrare. 


(s^ 44iiuius. 

Theeremu 11 . Proftfiti* 17 . 

• Si tres ftBit lime* fre^rtionmlts fuerint , reBdn^ulum 
extrefiis eententum dtfuale efl ei « quod i media fit » 
quadrato \& fi reBaufulum extremis contentum^ 
' aquale fuerit ei» quod i media fit% quadrdto% tres re* 
Ba linea profert tenales erunt, 

S int tres ref^s lines proportionales A»B»C; Ac fir» 
ut A ad B , ita B ad C . Dico reflangulum con- 
tentum A , Ct squale efle ei » quod \ media B iit , 
. quadrato » ponatur ipfi B squalis D * Et quoniam* 
. ut A ad B I ha B ad C , squalis autem B ipfi D : erit» 
ut A ad B » ita D ad Ci ( 1 ) St autem quatuor re^s 
> lines proportionales fuerint re^laiigulum extremis 
concentum cft aquale ei, quod medt|s continetur, (i) 

t 4 «* 


( I ) 7.quintt. ( sj Ex antecedenti* 
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* 

B 


D 


G 

1 

. 

4 

C 

■: 


'9;l ISneHdii Ehm, 

ergo re^tangulunj 
A»C cofentutti,eft 
zqualc ci , q-iod 
c5rineiur B.D.Sed 
reftingulum coti- 
tetu B,D cft *qua- 
le quadrato, quod 
fit cx ipfa B ; ete- 
nim. B el^ aqualis ^ ^ 

D; redVangulum igitur contentum A>C eft cqualc^'» 
ci quod ex B fit, quadrato. Sed re^angulum contea- 
lum A>C aequale Iit quadrato, quod fit cx B. Dico,uC 
A ad B,ita elTe B ad Cjiifdem enim confim^is; quo- 
niam rcftangulum contentum A» C atqualceft qua- 
drato, quod fit ex K ; at quadratum , quod fit ex B cft 
. rc^langulum» quod ipfis B,D continetur, cft enim-» 
Bsqualis Lpfi D ; erit rciftangiilum contentum A, C 
xquale ei» quod B> D continetur. Si autem redangu- 
luni extremis contentum aquale fuerit ei»quod me- 
diis continetur , quaiuor leAx linex proportionales 
erunt; ( j ^ eft igitur, ut A ad B , ita D ad C: xqualis 
autem B ipfi D; ergo , ut A ad B, ita B ad C. Si igitur 
,tres reclx linex proportionales fuerint, re^angulu. 
extremis contentum eft xquale ei,quod a media fit» 
quadrato fi reiftangulum extremis contentum.* 
xquale fuerit ei > quod a media fit > quadraro , tres 
icftx linex proportionales erunt • Quod oportebat 
d^monftrate, 

^ j t . JPr#. 


3^ Ex antecedente* 
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frobltmA 6,Prop6/itia l^»sA dat a rtP^A linea dato rtBi^ 
lineo fintile » & fimiliter pofitii re£hlineun%defcr 'tbere* 

S it data reda li- 
nea AB, datum 
autem ledilincum 
CE oportet^ reda 
linea AB redtlineo 
CE fimilciSt limi- 
liicr politum redi- 
Uneum dcfciiberc. 
jungatur DF, ac ad 
xedam lineam AB» ac ad punda in ipfa A»B , angulo 
quidem C aqualis angulus cQnftituatur GAB > ( * ) 
angulo autem CDF angulus ABG ; reliquus igitur 
CFD angulus tcliquo AGB cft atqualis i ergo iquia- 
gulum cft FCD triangulum triangulo GAB ; ac pfo- 
ptere^ » ut FD ad GB , ita FC ad GA > & CD ad AB. 
( a ) Ilurfus conftiiuatur ad redam lineam BG>& ad 
punda in ip(a B>G» angulo quidem DFE aequalis an- 
gulus BGH, angulo autem FDE aequalis GBJl >* ergo 
reliquus qui ad E,rcliquo»qui adH eft ^qualisj^quia- 
gulum igitur cft triangulum FDE triangulo GBH. 
Q^are , ut FD ad GB , itaFEad GH ,&EDad HB; 
.( 5 ) oftenfum autem cft, & ut FD ad GB > it* FC ad 
CA, & CD ad ABi & ut igitur FC ad GA , ita CD ad 
ABi & FE ad GH , & adhuc ED ad HB; ( 4 ) itaque»^ 
quoniam angulus quidem CFD eft aequalis angulo 
AGB,- angulus aut DFE angulo BGH»erit totus CFE 

' an- 

(i) ij.primi. (^)4-buius.(3) 4*i^ujus '{5) ii.quimi 
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angulus toti AGH arqualis. Eadem ratione > 8e CDE 
ellarquaiis ipfi ABH prxtcrca angukis quidem^ 
ad C angulo ad A iqualis, angulus vero ad E angulo 
ad H; acquiangulum igitur eft AH ipfi CE > 8c laicra 
circum squales ip.fi angulos habet proportionaliaj. 
£rgo reftilincum AH reAilinco CE fimile erir. ( j ) 
A data igitur refta linea AB dato re^lilinco CE fi- 
nttle, 5c fimilitcr pofitum re^ilincum AH deferipta 
cU”. C^od facere oportebat. 

( 5 ) diff) i.hujus. 


Theorema f 5 . Prope/itig fimilid triangula inter fe 
fune in dupla proportiene laterum homologorum^» 


S int llmilia triangu- 
la ABC, DEFhabe- 
tia angulum ad B squa* 
lem angulo ad E > & fit, 
ut AB ad BC ,ita DE ad 
£F , ita ut latus BC ho- 
mologum iit lateri £F. 

Dico ABC triangulum D 
ad triangulum DEF du- 
plam proportionem habere ejus quam habet BC ad 
EF. Sumatur enim ipfarum BC , EF tertia proportio- 
nalis BG, (. 1 ) ut iit , ficut BC ad EF* ita EF ad BG , 
jungatur GA , quoniam igitur > ut AB ad BC , ita 

• cft 



( ■ ) I a .hujus* 
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• eft DE ad EF; erit perraKtando, ut AB ad DE» ita BC 
ad EF. Sed , ut BC ad EF. ita EF ad BG ; Bc ut igituE 
AB ad DE , ita EF ad BG; ( z ) quare triangulorum-» 
ABG , DEF latera » qu* circum «quales angulo^ cx 
contraria parte fibi ipfis rcfpondcnt; quorum autem 
triangulorum unum uni xqualem habentium angu- 

■ Ium latera , qux circum xquales angulos c* contra- 
ria parte libi ipfis rcfpondent > ea inter fe xqualia 
funt; ( ; ) xqualc igitur eft ABG triangulum trian- 
gulo DEF ; Sc quoniam eft » ut BC ad EF > ita EF ad 
BG : fi autem tres rcftx line.x proportionales fint , 
prima ad tertiam duplam proportionem habet ejus > 
quam habet ad fecundam; ( 4 ) habebit BCadHS 
duplam proportionem ejus , quam habet BC adEF* 
Ut autem )?C ad BG , ita ABC triangulum ad tjian- 
pulum ABG; ( 5 ) crgo,& ABC triangulum ad trian- 
guluni ABG duplam proportionem habet ejusiquain 
BCad EF;eft autem ABG triangulum triangulo DEF 
«quale; & triangulum igitur ABC adriiangulum-* 
DEF duplam proportionem habebit ejus ^ quamha- 
bctBCadEF. C^ate fimilia triangula interte in_. 
dupla fune proportione laterum homologoru . 
oftendere oportebat. ' ' 


( 2 ) II. quinti, ('ij 15. hujus. ( 4 ) Diff,io.quinti* 
<5)1. hujus. 

i 

corollarium.: ^ ’ 

Ex hoc manifeftum cfi: » fi tres rcftxlincx propor- 
tionales fuctlnr, ut prima ad tcrtiam^iia elTc rriagu- 

iuio» 


Diq. -..I 


*Euclidii EUfn» 

luni, quod prima» ad triangulum» quod ^ fecun- 
da» Hmile» & fimilitcr defcriptum» quod oftcnfum-j 
eft ,ut CB ad BG , ita ABC triangulum ad triangula 
AEG, hoc eft ad triangulum D£F; quod oBenderc^ 
oportebat • 

Theorema 14* rropaJitiaiO, Similia polygona in fi milia 
triangula dividunturt & numero actualia , & bornoUm 
ga totis j dr polygonum ad polygonum duplam propor- 
1 tionem habet e\us i quam latus homologum habet ai 
Jjomologum latus, 

S lntHmilia polygona 
ABCDE»FGHKL,8c 
fit AB homologum ipli 
FG,dico polygona ABC 
DE» FGHKL in Amilia 
triangula dividi , &c nu. 
mero aequalia» &c homo- 
loga totis ; & polygona 
ABCDE ad polygonum 

FGHKLduplam proportionem habere Cfus,quam-^ 
habet AB ad FGj jungantur BE»EC» GL» LH; « quo- 
nia limile cft ABCDE polygonii polygono FGHKL , 
angulus BAE angulo GFL cft xqualis: atque eft » ut 
B A ad AE» ita GF ad FL, Quoniam igitur duo trian- 
g tlafunt ABE, FGL unum angulum uni angulo 
.'^ qualem habentia ; circum xquales autem angu- 
los latera proportionalia;crit triangulum ABE trian- 
gulo FGL xquiangulumj (; i ) ergo* fimilej angu- 
lus 



1 ) 6.bujus. 
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Ius igitur ABE aequalis efl angulo f.ft Mtem«& 
torus ABC angulus «qualis tociFGH.,fkropterninili> 
tudinem polygonorum >eigo tcliqui^^EBQ.reliq^p 
LGH eft xqualis;fic quoniam ob (Imilitudinem.qri^- 
guldmni ABE,FGL,eft ucEBad BA , 

Sed, 5c propter fimilicudinem polygonorum ,m»A|l 
ad 3C » ita eft FG ad GH;j erit ex aequali • ut 
BC. ita LG ad GH; & circum aequales angulotiEiBQ 
LGH latera funr propoiftionalia ; arquiangulum igir 
tured EBQ ttkngulutn triangulo LGH <1^%: 
re , dc (imile j eadem ratione > 6c ECD triangulumu 
iitnileed triangulo LHK . Similia igitur polygonia , 
ABCDEjFGHKL in Hmilia triangula divj4uniurj^ 
numero aequalia .dico, Bc homologaJtotiS) boeef^ifl 
proportioilialia fint triangula» de amecedei|(ia,qiiid# 
clTe aBE» EBC» ECD ,conreqQentia.autciii^}proiune 
FGL> LGH, LHK,5e ABCDE polygonum ad poiyigQr 
num ,FGHKL duplam proporiipne|n>luibereeiu 9 « 
quam latus homologum habet ad. bomologulffun^ 
hcceft Afiad fC j jungantur enim.AC, F^.£t qu^ 
niam propte{ limiljtudipen\polygonoi^ia»anguW 
ABC eB aiqualis angulo FGH> atque, 

BC , ita FG ad GH >, erit j^rinogulura ABQ Hiangulp 
FGH a*quiangulutn » «qualis igitur /eAangplysqui* 
dem BAC angulo G1'H » angulu$.,vero.j^i^ sngulia 
GHF i prxterca quoo.iaija jequalis>^|(i.BAM^angulu$ 
angulo GFN » odq^fus autem cA >de .Ad^ angulus 
«qual.s angulo f,GN^crit,dc reliquus ^B^reTjqju* 

• \ » * 




( x) 6. hujus. 
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FNG aquali» ; ergo 
aquiangulu cti ABM 
triangulum triangu- 
lo FGM;riiui]iitcr«ft«- 
triangulum 
SMC triangulo GNH 
aquiangulum cfTc. uc 
^iiur AM ad MBi ita 
<a FN ad NG,&ut 

ad MC»ita GN ad NH , quare , fle en arquali , of 
AM ad MC, iia FN ad NH, Sed, ut AM ad MC, ita-. 

. ABM triangulum adtiiangulum MBC j fle triangula 
AME ad ipfum EMC > inter fc enim funt , ut bafes , 

3 ) fle ut unum antecedentium ad unum conTeque- 
fium > ita omnia antecedentia ad omnia ccnfrqnen- ' 
tta;(4)ut igitur AMB triangulum ad triangulum 
BMC , Ita triangulum ABE ad ipfum C££ . Sed , ut 
AMB ad BMC « ita aM ad MCi(s ) & ut igitur AM > 
ad MC*ka ABE triangulum ad triangulum £BC. ea* 
dem ratiene* fle ut FN ad NH , ita FGLtiiangulunuf 
ad triangulum GLK ; atque eil « ut AM ad MC 9 ita-. 
FHadNHicrgo,fle ut triangulum ABE ad triangula 
9 BEC , ita triaitgulum FGL ad GHL triangulum : fle ' 
permutando» ut ABE triangulum ad rriangulu FGI4» 
ita triangulum EBC ad triangulum GHL Similiter 
cftendemus junftis BD , GK > fle ut BEC triangulum 
ad triangu/um LGH , ita ciTe triangulum ECD ad 
triangulum LHK ; fle quoniam c(l > ut ABE triaogu- 

Ium . 



(3)i.hu^s. (4) iJ.quinti, (5)l.hujus. 
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Ium ad triangulum FGL, ita triangulum EBC ad 
triangulum LCH, & adhuc triangulum ECD adipsii 
iiHK ;crit , & ut unum antecedentium ad unum.^ 
coDfequcmiam 9 ilc omnia antecedentia ad omnia 
confcqueiitia> (6^ ergo» ui triangulum ABE ad tri». 
gulum FGL » ita ABCOE polygonum ad polygonum 
FGHKL fcd ABE triangulum ad triangulum EGL 
'duplam proportionem habet ejus • quam latus ho- 
mologum AB habet ad homologum latus FG : fimi- 
lia enim triangula in dupla fune proportione laterii 
homologorum; ( 7 ) ergo»& ABCDE polygonum ad 
polygonum FGHKL duplam proportionem habet 
ejus 9 quam Al^ latus homologum habet ad FG ho- 
mologum latus. Similia igitur polygona in (imilia 
triangula dividuntur, & numero zqualia , 8c homo- 
loga cotis > Ac polygonum ad polygonum dup/am ha^ 
bec proportionem ejus > quam habet lacus homologu 
ad homologum lacus . Q^d oportebat demonftrare. 

Eodem modo , Ac in Amilibus quadrilaceris o Acn- 
decur ea clTe in dupla proportione laterum ho- 
mologorum; oftenfum autem eft, Acin triangulis. 

( 6 ) la.quinti. ( 7 ) Examecedente . " ' 


COROLLARIUM PRIMUM. *A 
Ergo unisexfz hmiles reiiUlinea; Egutz . 
nitar Te $uc in dupla proportione homolo- 
.gomm laterum. Ac A ipfarum AB.FG tertia < 
proportionalem fumamus, qux Ac Xjhabe- 
bit AB ad X duplam proportione ejus» qua 
Jubet AB ad F G> habet autem A polygoau 

• ad- B 


F 


G.X 


r 
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ad polygonum .«c quidiilarcrum ad quadrilataum ’ 

duoUin proportionem ejus, quam latu» h-mologurn 
habet ad homologum latus, hoc cft AU ad F<7,* atque 
ofteofum cft hoc in triangulis. 

CORO LL ARIUM SECUNDU M. 

n niversc igitur manifeftum eft , fi tres reft* 
propoiclooalcs fuerim, ut prima ad tertiam , itaclTc 
L,frrm,qu«fiti prima adeam, qu^at a lecunda, fi- 
xi ilem.fic fimiliicr deferiptam ,• quod oftendete-» 
oportebat- 

.Oftendemut etUm atiter*& expeditikf b^moloraep 

E x ponatur enim-> 
rutius polygona 
^bcde,fghkl,& 

fungatur, lt£»EC»GL. 

LH . dico , 'Ut AB£ 
triangulum a.d trian-t 
culum'FO‘L ,'ita clTe 

triangulum *EBC ad 
iriangULluml'OH,« A? , . 

triangulum CDE ad ipfum HKL/ quon,am e wm fi- 
jxi:lc cft ABEttianf ujum triangulo FOL, habebit 
triangulam aditiarguluiii FGL du .lam pro- 
portio nem^ejus , quam habet UE ad GL. ( i ) eadem 



«j/s } %x aotecf deme. 
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ratione, «c triangulum BEC ad GLH triangulum du- 
plam proporiioncm habet ejus, quam BE ad GL ; cft 
igitur . ut ABE triangulum adtrianguiun^ FGLitau 
triangulum BECadGLH triangulum j (ij rurfos 
quoniam fimileclt triangulum EBC triangulo LGH, 
habebit EBC triangulum ad triangulum LGH dupli 
proportionem ejus , quam reda linea CE habet ad'’ 
redam HL ; eadem ratione , Sc ECD triangulum ad 
triangulum LHK duplam proportionem habet ejus , 
quam CE ad HL ; cB igitur , ut triangulum BEC ad 
triangulum LGH, ita C£D triangulum ad triangulu 
LKK; oftenlum autem cft , ut EBC triangulum ad 
triangulum LGH , ita tr.agulum ABE ad triangulum 
FGL;crgo,& ut triangulum ABE ad triangulum-# 
FGL , ita triangulum BECad GLH triangulum ,Sc 
txiangcJiim ECD ad ipfum LHK ; & ut igTtur unum 
antecedentium ad unum confequeniium, ftc omniau 
antecedentia ad omnia coiifcqucnria, ( 3 ) 8e reliqui, 
ut in prioii dcmonftraticnc. Quod ipfum dciroftraic 
oportebat. 


(a ) II. quinti. ( 3 ) la.quinti. 
Theorem^ii$.Prof^fith2U eidem re£fUiveo funt 

fmiliai cJr inter fe frmlia funt, 

0 

Q It enim utrumqae rcdilmeorum A , B fimile re- 
^ dilinco C ,• dko’i & rcdiiineum A rediJineo B 
ftmilctfte .Qiioniam enim ISniile cft A redilincum 
tcdiJtflco C > ^ ipfi «qulangulum wir, & circum^ 

QL «qua- 


-▼1 
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Aquales angulos la- 

^era habebit propot- A / \ 

tionalia.Rurfus qiio- 

niara fimile eft re- y \ / \A 

Oilineu Bredliiineo / V / \ 

C»*quiangulu;n ipfi / \ / A\ 

crici& circum a:qua- / \ " / ^ \ 

les angulos iatcraL* 

proportionalia habcbif.Utrumque igitur reftilinco 
riim A»B ip/i C arquiangulmn cft 1 circum xqualc 
angulos latera habet proportionalia, Q^are» & rcft: 
lineum A ipfi B eftatquiangulum, latcraque circun 
aequales angulos proportionalia habet ; ac propterci 
A ipfi B eft fiinilc. Q^d dcmonftratc oportebat. 


Theorema 16 . Propo/itio 72 , Si (juatuor reSa linea pro* 
portionales fuerint f ir reCfdineay tjua ab ip/is fiuntyfi* ^ 

miliay ■^fimlliter deferipta proportionalia erunt • Et 
Jt re&il ineat <fua ab ipfis fiuntt /imiliat & ftmsliter de* 
Jbripta proportionalia ruerint , &ipfa reSta linea pro* 
portionales erunt. 

S lntquatuorrcfti line» proportionales AB , CD» 

CF> GH • & ut AB ad CO» ita fit £F ad GH ; de- 
feribanturqueab ipfis quidem AB>CO fimilia,& fi- 
militcrpofitarcZVilinea K.\B,l.CD; ab ipfi* veto 
EF, GH defcribanrur u f>iliuca fimilia » fimilitei 
pofita MF*NH. (i )r>jro,‘.’T K.AB rcftilineum ad 
xcftiUncum i,C \ iia cfid rccllimeum MF ad ipfiaiii 

NK 
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NH re^Iliaeum . Suma- 
tur enim ipfarum quide 
AB,CO tertia proportio- 
nalis Xj (^2) ipfarum ve- 
ro EF, GH tertia propor- 
tionalis O» & quoniam^ 
fft,utABadCD,iiaEF 
ad GH : ut autem CD ad 
X ita GH ad O; erit ex 
aquali, ut AB ad X, ita^ 

EF ad O. Sed, ut AB qui- 
dem ad X » ita eft resili- 
ncum KaB ad LCD re- 
^ilineum*( 3 ) ut autem 
EF ad O, ita icdilineum MF ad leftilineum NH.Ot 
Igitur KAB reftilincum ad ledilineum LCD* ita eft 
leftilineurn MF ad NH redlilincuiti. Sed fit , ut 
KAB reftilineiim ad reftilineutn LCD,ita redilineu 
MF ad reailineum NH. Dico, ut AB ad CD , ita clTc 
EF ad GH; fiat enim,ut AB ad CD, ira EF ad PR, ($) 
& deiccibatur ab ipfa PR alteiutxi reftiiincoiu MF , 
NH fimile,& fimiliter pofitum reflilineum SR.Qup* 
niam igkut eft, ut AB ad CD,ita EF ad PR,»c deferi. 
pta funtab ipfis quidem AB,CD fimilia , Bc fimiliter 
poMca KAB, LCD re^ilinea» ab ipfis veroEF,PR fi- 
milia,Bt fimiliter pofitareftilinea MF, SR» erit, uc 
KaB reftilineum ad reftaineum LCD» iut reailinci 

* MF 

(* ) II. hujus. ( CM«S9*fiii|us« ( 4 ) I|.quiitii*7 

C5)w.bujH8. 
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MFad SR rertilineum , ponitur autem , 8cut rcftiH- 
pcum KAB ad re(f\ilineum LCD ,ita MF rc<flilinca 
ad rcftilineum NH . ergo , ut reftilincum MF ad re- 
ailineum NH, ita MF reftilineum adrcailincu SR. 
Quod cum reftilincum MF ad utrumque ipforam-. 
NH , SR eandem habeat proportionem , erit reftiJi- 
ncum NH ipfi SP. xquale j (^6 ) eft autem ipfi fimilc, 
fimiliter’pornu. Ergo GH ell xqualis PR. Et quo- 
niam, ut AB ad CD, ira eft EF ad PR, xquaiis aurem 
PR ipll GH; erit, ut AB ad CD, ira EF ad GH. Si igi- 
tur quatuor rcftx lincx proportionales fuerint , 
reftilinea, qux ab ipfi s fiunt,fimilia,& fimiliter de- 
feripta proportionalia etunr, & fi jcftilinca, qux ab 
ipfisfiunt ,fimilia , fimiliter deferipta proportio- 
nalia fuerint, 5 c ipfx reft? linee proportionales erat. 
Qimd oportebat dcmonftrare. 

^6 ) 9. quinti. 

Theorema 17. Propofitio ^yEcjtiUnvila ^arallelogra- 

ma iuterfe froprtionem habeat ex lateribus com}oJi^ 
tam, 

S int Jcquiangula parallclogramma AC,CF «qua- 
lem habentia BCD angulum angulo ECG. Dico 
pacallclogramnium AC ad parallciograminum CF 
.pioportionciti habere compofiiam cx lateribus, vi- 
delicet compofitam ex proportionc.quam habet EC 
.ad CG,& ex proportione quam DC habet ad CE. 
Ponatui cniini ut BC iit in diicftum ipfi CG,ergo.ac 

.. . DC 
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D*C Ipfi CE In dircftum erit ; 

)& compleatur DG paralie- 
logrammum:cxponaturquc re- 
fta linea quadam K, & fiat , nr 
BC quidem ad CGi ita K ad L, 

) ut autem DC ad CE » ira L 
ad M; preporriones igitur iplls 
K ad L,8c L ad M eaedem funt, 
quae proportiones latenjm » vi- 
^ delicet BC ad CG , & DC ad 
CE. Sed proportio K ad M com- 
poflta ell ex proportione K ad 

L, & proportione L ad M qua- 

Tc » 8t K ad M ; proportionem-»^ 
habet ex lateribus compolitam . Et quoniam cft » u* 
BC ad CG j ita AC parallclogrammura ad parallelo* 
grammum GH,- ( 3^ fcd » ut KC ad CG 1 ita K ad L : 
erit, & ut K ad L,ita patallclogrammHm AC ad CH 
parallelogrammum (4) Rurfus quoniam cft , ut DC 
ad CE * ita CH parallelogrammum ad parallelogri- 
mum CF : ut aurem DC ad C£ , ita L ad M , & ut L 
ad M) ita erit parallelogrammum CH ad CF paralie* 
logramumt ( 5 ) Itaque cum odenfum fit , ut K qur 
dem ad L , ita AC parallelogrammum ad parallelo- 
grammum CH: utautem L ad M»itaparallclogram- 
nium CH ad CF parallelogrammum j erit ex «quali» 
m K ad M» ita AC parallelogrammum ad ipfum CF3 

^ J fa»- 

( x } lA.piimi* ( a ) xa .hujus. ( 3 ) x>httju5« 

( ^ ) u*^uiaii. ^ 5 } I i.quiaii. 


A 


54J ’ 
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habet autem K ad M proportionem ex lateribus co« 
pofitam; ergoi fle AC parallelogramroum ad paralie- 
lograramum CF proportionem habebit compoiicam 
cx lateribus; acquiangula igitur parallelogramma.. 
Inter fe proportionem habent ex lateribus oompofl^ 
tam. Q^od oportebat demonftrare* 

Tharemd iS. Profo/ttioH^Omnis paratUtogrammi%juM 
circa didmetrum fnnt farallelogramma , <Sr toti ^ ^ 
inter fe fimilia funtm 

S it paralleIogram> 
mum ABC 0, cujus 
diameter AC : circa^ 
diametrum vero AC 
parallelogramma finc 
EG.HK. Dico paralle- 
logramma EG* HK y Sc 
totiABCD inter fe 

£miiia c<Te. Quoniam 
enim uni laterum trianguli ABC » v idelicet ipfi BC 
parallela dufta eft EF » erit » ut BE ad EA > ita CF ad 
FA* ( X ) Kurfus quenia uni laterum trianguli ACD» 
nempi ipfi CD du^a eft parallela FG^ ut CF ad FA» 
ita erit DG ad GAj fed> ut CF ad FA; ita oftenfa eil» 
de BE ad EA ; ergo > & ut BE ad EA , ita DG ad GA , 
Ctt) compohendoque , ut BA ad AE, ita DA ad AG» 
& permutando» ut BA ad ADrita EA ad AG; paralie- 
logrammorum igitut ABCD>EG latera > quat circa^ 

com- 

(i)a.huju5. f'a^ tt.quimi. 


A E JB 
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' communem aogulum BA O proportionalia funt . Et 
, qooniam parallela ed GFipu DC > angulus quid^n 
AGF eft xqualis angulo ADC,(^) angulus vero GFA 
aeqaalis angulo DCA angulus DAC e(l communis 
duobus triangulis ADCf AGF; erit triangulum ADC 
triangulo AGF squiangulum . Eadem ratione» Bc 
triangulum ACfi xquiangulum eft triangulo AF£; 

( 4 ) totum igitur parallclogrammum ABCD paral> 
Jelogrammo EGeU acquiangulum ; ergo ,ut ADad 
DC, ita AG ad GF » ut autem DC ad CA > ita GF ad 
FA» & ut AC ad CB, ita AF ad F£» 8c prjttcreil,ut CB 
ad BA 0 ita FE ad EA. Itaque quoniam oftenfum ell* 
ut DC ad CA>ita elTe GF ad FA» ut autem AC ad CB» 
ita AF ad FE; erit ex xquali, ut DC ad CB» ita GF ad 
F£ ; ergo parallelogrammoiuni ABCD , £G porpor- 
tionalia Cum latera, qux circum squales angulos, ac 
propterete^ parallclogrammum ABCD parallelo; 
grammo EG eft (imile. Eadem ratione, & parallelo- . 
grammutn ABCD (imile ellnparallelogrammoKH» 
Utrumque igitur ipforum EG » HK parallclogram* 
niorum paiallelogrammo ABCD cA limile » quar au- 
_lem eidem rcftilinco funt limilia , & inter fc (imtlia 
funt ,' ( parallelcgrammum igitur £G fimilecft 
parallelogrammo HK. Quare omnis parallclogram^ 
mi, qux circa diametru funt parallelogiamd , & toti» 
& inter fe funt Emiiia . Q^od oftendere oportebit* 

' O ) (5 ) ^ 

Problema 7. Proportio 2 J. Dato reSfiline» /imile 
ri date aquale idem cpnpituare . 

- ^1^4 . Sit. 
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5 4 ? 

S lr datum qui- 
de rc(f>ilincu» 
cui oportet fimilc 
conftiiucrc ABC, 
curautcra aequale 
fir D .-oporrer ip>l 
ABC ipfi 

D iquale idtm_/ 
conftituere, -appli- 



cetur enim ad rci^lam quidem lineam BC txrangulo 
ABC atquale paralJcIogrammum BE; ( i j ad reftain 
vero CE applicetur parallclogrammum CM *quale 
ipfi D, in anguIoFCE ,qui CBL angulo eft rqualts; 
Jh direftum igitur eft Bc'ipfi CF, & LE ipfi EM. (a) 
Sumatur ipfarum BC , CF media proportionalis GHi 
) & ab ip/a GH deferibatur triangulum KGHfi- 
mile , & fimiliter pofitum triangirfo ABC. (4^ Et 
quoniam eft, uf BC ad GH , ita GH ad CF , fi autem 
tres tedx lineae proportionales fint> ut prima ad reir 
tiam> ita eft figura » qu£ fit a prima » ad eam , quz ^ 
fecunda* fimilem * Bt fimiliter deferiptam* (5 ) criti 
utBCadCFfita ABC triangulum ad triangulmn.i 
KGH; fed ,&ut BC ad CF* ita parallelogrammu BE 
ad £F parallciogramfiium, & ut igitur triangulum^ 
ABC ad triaugulum KGH , ira EE parallelogrammu 
ad parallelogrammutu £F. (^6*} Quare permutando» 
- gt ABC triangulum ad paxallelogrammum BE ,it 04 . 

crian* 


( I ) 44 .primi. (2)14 piimi. ( } ) ij.hujus.- 
j (4 ) iB jru)us. { 5 ) Cai« loijus* ( 6 ) x i.quiott* 
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tfiangulum KGH ad EFparallclogrammum i cft au. , 
.■tcm triangulum ABC «quale parallclogrammo 
sequalc igitur cft > & KGH triangulum parallclogw- 
mo EF . Sed EF parallclogrammum «quale cft rctti-; 
lineo D; crg®*& triangulum KGH ipfi D cft «^ale» 
cft autem KGH fimiic triangulo ABC. Dato igitur 
re^tillneo ABC fimilc , & alteri dato «qlple idem-# 
conft itutum cft KGH. Quod faccre oportebat. » 

Xheerema \Q.Propofith l6,Si a parallelogramo paralie» ^ 
lotramii auferatur fimile toti, 
nem ipfi angulnhahens^ctrca e ande diametrum 

A . Parallclogrammo enim A G 5 
ABCD parallelogramu 
AF "auferatur , fimile ipli 
ABCD > 8c fimilitcrpofitu co- 
munemque ipft angulum ha* 
bens DAB; dicoparallclogra- 
mum ABCD circa eadem efie . 
diametrum parallclogrammo 
AF.K5 enimifed (t fieri poteft» Y 

fu i pfotttra diameter AHC > 8c proaueaturGFuit^ 
ad H i ducaturque per H alterutri ipfarum AD » BC ^ 
parallela HK. Quoniam igitur circa eandem diame- 
trum cft ABCD paiallelo^rammum parallelogramo 

ICG ;& erit parallelogrammum ABCD parallelogra-^ 

mo KG (imile; (i) ergo,utDA ad AB» ita GA ad AKf 
( X ) eft autem , & propter llmilimdiocm parallelor 
«ramorum ABCD» EG> ut DA ad AB» ita GA ad AE, ^ 

&ut 



( 1 ) 22 «hu;ttS. ( 2 ) i.diChujus. 
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& uc igitur GA. ad AE, ita Ga ad aK. ( O Quod cfi. 
GA ad utramque ipfaruin AK , AE eandem propor-^ 
tionem habeat * erit AE ipii AK aequalis» (4) 
majori, quod ficti non poteft ; non igitur circa’ ean- 
dem diametrum cft ABCD parallelogramraum pa- 
lallelogrammo AH, Quate circa eandem diametrum 
erit ipG AF . Si igitur i parallelogtainrao parallelo- 
grammum auferatur flmile toti » & Gmilitcrpofitu » 
communem ipfi angulum habens, circa eandem dia- 
metrum eft toti. Quod dcmonftrare oportebat* 

— " " * ' ■ ■■■■■■ ■■ ■ . — 

( 3 ) IX .quinti. ) ^.quinti. 

Xheoretna 20. Propoftio 27. Omnium parallelo^rn}nm$* 
rum ad eandem redam lineam applicatorum^ dr deji^ 
cie tium figuris parallelogramis fimilibus^ & fimiliter 
pofitis ehtfuk i dimidia deferibitur ymaximii eft^ttjuod 
ad dimidiam efi applicatum Jimile exifiens defedui, 

S It redlaiinea AB» fece- 
turque bifariam in C ,* 

& ad AB re^am linea ap- 
plicetur parallelograramii 
AD deficiens figura paral- C 
lelogramma DB » firaili, & 
iimiliter pofitaei» quaej^ 
dimidia ipfis AB deferipta 
cft hoc cft a CB. Dico om- 
nium parallclogrammorum ad refla lineam AB ap- 
plicatorum >&dtficicntium figuris parallelogram- 
mis firailibus,& fimiliter pofitis ipfi DB, maiimum 
efle AD. applicetur enim ad reflam lineam AB pa»* 

lal- 



Lifrer ^xtus» 

raHelogrammum AF , dcHciens parillelogsl» 
ma FB nmilif& fimiUter poHta iph DB, dico AD pa>^ 
rallelogaafrnnatn parallelogramino AF ma|tts e(Tc^»" 
Quoniam enim (Irntle eftparallelogrammum DB pa« 
lallelogramraoFBv circa eandem diametrum funr« 

'( 1 ) Ducatur eorum diameter DB ^BcdefcribaturH*’ 
gura ; quoniam igitur CF eft «quale ipH FE . ( s ) 
commune apponatur FB ; totum igitur CH toti RE 
eft «quale.Sed CH eft «quale CG>quoniam,Fe re{la* 
linea AC ipfi CBj ( 3 ) ergo * Be GC iplt EK «qualem » 

erit ; commune apponatur CF ; totum igitur AF e(l ^ 
«quale gnomoni LMN, quare» Bc DB hoc ell AD pa- 
lallelogrammum » parallelogcammo AF ell majus: V 
omnium igitur parallelogrammorura ad eandem re» 
Aam lineam applicatorum «Bc deficientium figuris 
patallelogrtmmis fimilibus » Bc fimiliter pofitis ei , 

2 n« ii dimidia defcrlbitur » maziinum cft , quod a J 
imidia eft applicatu. Q^od demonftrare oportebat. ^ 


(i) Exantecedentc.(a) 4j.priroi. ()}36.primi. > 



Aliter. Sit «n^rurAis AB H E O p" 

fe^a bifariam in pu£lo C, 

Bc applicatum fit ALtdefi* 
ciens figura LB > Bc rurfus 
ad rcAam lineam AB ap- 
plicetur parallelogramrou 
AE deficient figura EB fi- 
mili» Be fimiUter pofita ei, 
qunlidlidldia AB defert- 

BitoXiTidcUcet ipfi X«B.Di€0 ^raUelogrammum AL 

quod 


t 
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quod ad dimidiam eft applicatum majus eife paral* 
lelogrammo AE . Quoniam enim (imile cftEBipil 
LBy circa eandem funi diametrum j ( i ) fit ipforum 
' diameter EB, Sedeferibatur figura .£t quoniam LF 
arquale eft LH , etenim FG ipfi GH eft atqualis: ( a ) 
erit LF ipfoEK majus; eft autem LF atqualc DL.(j) 
majus igitur 3 c DL ipfo EK ; coinunc apponatur 
^ KD i ergo totum AL toto AE eft majus > quod opor- 
tebat demonftraxe. 

(i)a4.fexti« (j)36.ptimi. 

Pr06UmsS, Prtpofitio a 8 . xAd datAm re^am lintA dat» 
relfilineo aqusde parallelo^rasnmum applicare , defi» 
ciens figura paralie logramma* qua (Imilisfit ^teri da- 
ta ; epertet autem datum reUtUneum , cui aquale ap. 
plicandum efijnan majus ejfie eoy quod ad dtmidiam.J 
. applicaturyfimilihus exifierttibus defectibus» & »• qued 
T*" i dimidia, & eot cui oportet fimile deficere, 

S ltdata quidem rcfta linea AB : datum autetn-rf 
redilinrum) cui oportet «quale ad datam reAat 
lineam AB applicare, fit C, non majus exiftens eo » 
quod ad dimidiam applicatum eft, fimilibus exifte- 
tibus defeftibus : cui autem oportet fimile deficere 
fit D> oportet ad datam re£lam lineam AB idatorc* 

dilineo C «quale paiallclogrammumapplicarcfdc- 
liciens figura parailelograma) qu« fimilis fitipuD* 
Secetur AR bifariam in fi , & ab ipfa EB dwciibatur 
i; inile>& finailiicr poficu ipfi Dj ('i ) quod fit EBFG^ 

Bccom- 


)i 8thu jus* I 
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Liher Sextus, 
fic copleatur AG paral- 
Iclogramiim, itaque AG> 

Vcl aquale cft ipfi C, vcl 
eo majus , ob determi- 
nationem , & fi quidem 
AG fit ?.]uale C,fadlum 
jam crii,quod propone- 
batur:cicnini ad rciflam 
lineam AB dato rcctiJi- 
neo C iquale parallelo, 
grammu AG applicatu 
cfi » deficiens figura pa- 
rallelogramma GB, ipfi 
D fimili . Si autem non 
clt arqualo erit HE ma- 
jus quam C; atque eft 
HE squale GB, ergo, & 

GB qua C eft ma]us;quoautc GB Uipcfat C,ei excef- 
fui squale, ipfi vero D fimile, & fimililcrpofitu tdc 
confiituatut JvLMN; (^2) fed D eft fimile GB,-quare, 

& KM ipfi GB fimile erit; fit igitattcfta linea quidc 
KL homologa ipfi GE,LM vero ipfi GF; & quoniam 
xqualc eft GB ipfi C , KM , erit GB ipfi KM majus ; 
major igitur eft refta linea GE ipfa KL ; & GF ipfa.. 
LM; ponatur GX squalis KL, & GO squalis LM,& 
compleatur XGOP parallelograniuna ; squale igitur 
eft, & fimile GP ipfi KM^,fed /(M fiAnIecft GBjergo, ' 
& GP ipfi GB eft fimile, ( 5 ) circa eandem igitur ek 
diametru GP ipfi GBi (<^.) fit ipforum diameter GPB, 

(O aj.hujus. ( 3 ) ii.hujus, ( 4 
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TuehdisEhmt . 

& fvgura dcfcribatur; itaque quoniam GBeftaqua» 

Jc ipfis CA'M, quorum GP clt ecquale erit reli- 
quus gnomon aequalis reliquo C> U quonian^ 
OK elt aequale XSjVs ) commune apponatur PBj 
tum igitur^ OB toti XB cft xquale» fed XB ell acqualfc 
T£>quoniam)& latus AE lateri "EB-, ( 6 ) quarejBc TE 
ipfi OB aequale ; commune apponatur XS,- ergo toi« 

TS cft aequale toiignomoni Y(t)'K* At Y$ 'l' gnomon 
ipfi Coftcnlus cft aequalis jSc Ti ignur ipli C zqua- . 
le erit . Q^are ad datam redlam lineam AB dato re- 
£lilineoCzqualeparallelogcammum TS applicatu 
cft , deficiens figura parallclogramroa ?B ipfi D fi- 
mili, quoniam, PB fimilc eft ipfi Quod face- 
re oportebatt ^ 

(^5 ) 43. primi. (^6 ) 36,primi. 

I>r9hie>na <)• Propojitio 2^, K-AddatAVi r i tf'Am lineam-^ 

dnte reUiltneoAijualepArallebgrammum appliCArt * 

excedens figura par allelogra^ynayquAjlmtlti fit alti» 

ri date, 

S it data rcfta linea AB, datum yero reftilineum-i 
cuioportet zquale ad ipfam ABapplicare» ftt Ct 
cui autem oportet fimilc eXcedcre,Dj itaque oportet 
ad aB reftam lineam dato rc^lilinco C «quale pa- 
rallclugrammum applicare , excedens figura paral* 
Iclo gramma fi m ili D. bccetur AB bifariam in E > at- 
que ex EB ipfi D fimilc, & fimiliter pofirum parallc- 
logrammum dclcribatur BF » ( * ) ^ utiifquc quidc 

BFi 



X X } xS.hujui* 
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LihrSextuti 
BPi C, ieqtfdftf) ip(i vero 
fimilitcrpc» 
iirum idem conilitiiatui 
GH. (2J Simile igitur 
cft GH ipH FB .Sitquc^ 
quide latus homo* 
logum lateri FL,^^G ve- 
xo ipH F£ . Et quoniam 
parallclograinmum GH 
majus eft ipfo FB, erit 
lefta linea a;;h major 
qu^mFL,& /(G major 
quam FE ; producantur 
FL> FE, &'ip(i quidem^ 

JiQi aequalis fit FLM>ip- 
ii vero /^G aqualis FENi 
& compleatur MN pa- 
rallelogrammum ; ergo 
MN aequale eft,,& fiinile ipG GH. Sed GH cft fimile 
EL, Sc MN igitur ipfi EL fimile erit; ( j ^ ac ptoptc- 
xel.| circa eandem diam<3trumcft EL ipfi MN. ^4) ’ 
Ducatur ipforum diameter FX>& figura defcribacur. 
Itaque quoni jm GH ipfis EL,}C, eft aequale , fed GH 
eft aequale MN erit, ^ MN aequalis ipfis EL » C; c6- 
mune auferativ EL. reliquus igitur gnomoiu# 
ipfi C eft aequalis . Frquoniaui AEeft xqua]isEB« 
aequale eri;, & AN p :ralK.logrammum parallelogra- 
mo NB , ho-i cft ipfi LO ; commune apponatur EXr 



to- 


r --«* 


\ i ) j ) xx.fiojus. ( 4 ) afi.hujftS. 
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Euclidis Elem, 

totu igiiur AX atquale eft gnomoni «fYf»*. Sed 
gnoTilon cft atqualis Cj ergo> & AX ipfi C erit xqua. 
Ic. Ad datam igitur reftam lineam AB dato reftih- 
neo C atquale parallclogrammum applicatu eft AX , 
excedens figura parallclogramma PO ipfi Dfimilii 
quoniam, & ipfi EL fimile cft OP. ( 5 ) t^od fccific 

oportebat. 1 

. _ ^ ^ 


( 5 .)* 24 .hujus. 

Probler/ta IO. Prcpo/itio 50* Datam reffam lineam ter- 
minatam extremat ac media ratione fecare- 

S it data rciVa linea 
lerminata ABjopor- 
tet Ipsa aK extrema» 
ac medfa ratione fe* ? 
carc.Defcribaturcnim 
cx AB quadratu BC , 

('i ) & ad AC ipfi BG 

aequale parallclogra* q F A ^ 

ftiUHi applicetur CD , 

excedens figuta AD i^fi BC fimili. ( 2 ) Quadratum 
autem cft BC; ergo-,-& AD quadratum erit , Et quo- 
niam BC elt aequale CO ) commune auferatur CE i 
reliquum igitur BF reliquo AD cft squale: eft autc , 
& ipfi squiangulum; ergo ipforum BF, AD latera^, 
quz circum squales angulos, ex contraria parte fibi 
ipfis refpondent, ( } ) ut igituc FE ad £D» ita cft AE 

ad 


{i ^4^-primi. (a^Ex anccc^dcmc. ( s J i^^hufus. 
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Ltber Sextm» ^ 3^7 

dd EB; eft aute FE squalis AC» ( 4 ) hoc eft ipfi AB, 

& ED ipfi AE; quare, ut BA ad AE, ita AE ad EB.Sed 
AB major eft, quam AE ; ergo AE quam EB eft ma- 
jor. ( 5 ) Rcfta igitur linea AB cKtrcma»ac media ra- 
tione fe^la eft in E i 5 c major i^ftus portio eft AE t 
quod facere oportebat. 

• ALIT E K. Sit data recla linea AB; oportet ipst ’ 
AB extrema» ac media ratione fecare. Secerur enim 
AB in C , ita ut reftangulum > quod continetur AB , 
BC squale fit quadrato» ex AC. ( 6 ) Quoniam igi- 
tur re^angulum ABC xquale eft quadrato Vx AC, 
erit, ut BA ad AC, ita AC» ad CB, (7) ergo AB rcdla 
linea extrema» ac media ratione fc^a eft ; Q^od fa* 

' cere oportebat. « 


(4 (5 ) (^) x* fccund. 

( 7 ) I7.hujufi. 

V 

Theorema i i, Vropo/ltio 3 1. Jn reSf angulis triangulis 
gura, qua fit k latere re^um angulum fubtendente^^ 
atjualis efi eis j qua ilaterihus reUum angulum coB» 
tinentibus fiunt yfimilibus, & fimiliter defertptis, 

S it triangulum rcftangulum ABC»rcftura habens 
angulum BAC. Dico figura>qus fit ex BC squa- 
lem efie eis, qus ex B A» AC fiunt, fimilibus,&Timi- 
liter defetiptis . Ducatur perpendicularis AD. Quo- 
niam igitur in trianguiereftangulo ABC ab angulo 
reflo, qui eft ad A ad BC bafim perpendicularis du- 
fla eft AD} eruat triangula ABD» ADC, qus funt ad 

R pex- 
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* t EueliiUs EUf»t 
perpendicularem 
milia toti ABC , Sc 
inter fc fc. f i) Et 
quoniam iimile e(l 
ABC triangula tri^ 
gulo ABD » erit , ot 
CB ad BA) ita AB ad 
BD ; quod cum tres 
icdx lineae propor- 
tionales lint y ut prima ad tertiam> ita erit figuraJ , 
quae fit ex prima ad eam »quae ex fecunda i fimilcrot 
& fimilitcr dcfcriptam. ( a ^ Ut igitur CB ad BD , 
ita figura « quae fii ex CB ad eam > quae ex BA , fimi* 
lem y & fimilitei dcfcriptam . Eadem ratione ? 2c ut 
BC ad CD. ita figura» quae fit ex BC ad eam , quae ez 
CA; quare» Bc ut BC ad ipfas BD » DC , ita figura^ , 
quae ex BC ad eas» qu£ ex Ba,AC» fimiles» fimili- 
tei defcriptas; aequalis autem BC ipfis BD» DC; ergo ' 

figura» quae tii ex BC aequalis c(l eis» quae cx 6 a,AC ! 

fiunt» fimitibus» & fimiliter defcriptis. In re^angu- '!^ 
lis igitur triangulis» figura» quae fit a latere re^unn.!» ~ 
angulum fubtendente , xqualis efi eis, quae a lateri- \ 
bus re^um anguium continentibus fiunt fimilibus» ‘ 
& fimilitei defcriptis *, quod ofiendere oportebat. j 

ALITER, (^oniam fimiles figurae funt in du- • 
pia proportione laterum homologorum; ( 3 ) figura, | 
quae fit ex £C ad eam , quae ex BA duplam propor- 
tionem habebit ejus , quam habet BC ad BA ; habet ' 

au- '.| 


( 1 ) 8 . hujus. (a)Coxo.2o.itu/u5* ) ae.hujus. 


Digitized by Coogie 



I 


Liber Sextus, 

autem * & quadratum cx BC> ad quadtatum ex BA 
duplam proportionem ejus, quam BC ad BA ; ergo , 
& ut flgufa qux ex BC ad eam , qux ex BA > ita qua- 
drarum ex BC ad quadrarum ex BA; eadem ratio« 
nei & ut figura) qux ex BC ad eam, qux ex CA, itsu 
quadratum * quod ex BC ad illud > quod ex CA qua- 
dratumi & ut igitur figura qux cx BC ad eas» qux eX 
BA> AC , ira quod ex BC quadratum adquadratSL» % 
qux ex BA» AC; (4) quadratum autem > quod cxBC 
xquale cft eis» qux cx BA , AC quadratis; ^'5) ergo , 
& figura ,qux HtexBC eft xqualiscis* qiix cx 5 A^ 
AC fiunt» fimiIibus,Sc fimilitcr defctiptis ; quod 
oftendexe oportebat. - 


) la «quinti. ( 5 ) 47‘Pwnii. 

TheoremA ai, Prepojttio Si duo trianguia compoHA^ 
tur Ad unum angulum , quadu» laterA duobus lateri- 
bus proportio» aHa bAbeant » if4 uthomologA lat*rAL^ 
ipforum etiam (int parallela, reliqua triangulorum^ 
latera in direSlum fibt ipfis conftituta erunt» 

S int duo triangula ABC >DCE» qux duo latera^ 
BA, AC» duobus latcnbus CD. D£ proportio- 
nalia habeam > ut Ut flcut BA ad AC; ita CD ad DE; 
arallela aurem £t AB ipfi DC » & AC ipii D£> Dicq. 
CipfiCE in dire^umefTe. Quoniam enim AB pa- 
rallela eft DC» & in ipfas incidit refla linea AC; 
crut anguli alterni £ AC, ACD aquales inter fe fe. ( 1 ) 

Fv » , Ea- 
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i 6 o Euclidis£lefnm 

^adem rationCjJc an- 
gulus CDE «qualis 
eft angulo ACD ; qua- 
re , 5 c BAC ipfi CDE 
cit «qualis . 6c quonia 
duottiagula sut ABC, 

DCE , uiium angulu , 
qui ad A » uni angulo» 
qui ad D «qualem ha- 
bentia , circum «quales autem angulos latera pro* 
portionalia , quo<iJit»ut BA ad AG » ita CD ad DE ; 
erit triangulum ABC triangulo DCE «quiangulum; 
(2) ergo ABC angulus eft«q-ualis angulo DCE; 
oftenTus autem cft > & angulus ACD «qualis angulo 
BAC; totus igitur ACE duobus ABC, BAC eft «qua- 
lis; communis apponatur ACB ; ergo anguli ACE , 
ACB angulis BAC»ACli»CBA «quales funt. Sed 
BAC, ACB, CBA anguli duobus redis 1 'uni «quales; ^ 
& auguli igitur ACE » ACB duobus redis «quales 
erunt; itaque ad quandara redam lineam AC »& ad 
pundum in ipfa C du«red« line« BC> CE non ad 
eafdera partes pofit« angulos , qur deinceps funt 
ACE> ACB duobus redis «quales efiiciuHtj.ergo BC 
ipfiCE in diredum crir. ( 5 ) Si igitur duo triangula 
componantur ad unum angulum » qu« duolatera^ 
duobus lateribus proportionalia habeant , i|a ut ho- 
mologa latera ipforum etiam fint parallela ; reliqua 
triangulorum latera in diredum Hbi ipds corftiluia 
erunt. Q^od demondrare oportebat. 7 /;«»- 


(a) 6.hwjns. (3)x4'PiiinN 


-- 
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VlltY StXtHt» * 


a6i 

> 

Tkitremai^* Propo/itio 55 * clrcuViS ^(jualthus angat 
it eandem habent proportionem ^ quam circnmjefcn^ 

• tia, quibus infifiunty fine ad centra ,fiue ad circum fe- 
rentias infiflant.sAihuc autem^ ^feSforeSt qutppe qut 
ad centra funt conjittuti, 

S int aequales circuli ABC? DEFi & ad centra qui- 
dem ipfoiiim GjH fint anguli BGC>EHF> ad cir- 
cumferentias vero anguli EAC, EDF. dico>ut circu- 



ferentia BC ad EF circumferentiam» ita elTctSc BGC 
angulum ad angulum EHF, & angulum BAC ad an- 
«uliimEDF ; 3c adhuc feriorem BGCad^EHF fefto- i 
rcm.ponantur enim circumferentiae quide BC «qua- 
les quotcumque deinceps CK , KL ; dreumferentir . 
vero- EF » rurfus «quales quotcumque FM»MN;5c 
jungamur GK,GL,HM,HNjquoniam igitur circum- 
ferenti* Be»CK,KL inter fe funt «quales , & anguli 
BGC> CGK , KGL iaier fe «quales erunt, ft ) quo- 
luplcx igitur eft circumferentia BL circumferenti* 

BC» 

(x^i7.tcmx> 
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Euclidis Elim, 

BC,totupIezeft> & BGL angulus anguli BGC ; eadc 
latienr , & quoluolcx ift circumferentia NE circii- 



lerentiarEF, totuplex, 8c EHN angulus anguli EHP. 
Si iglrur xqualised BL circumferentia circumfe- 
zentioE EN > & angulus BGL angulo EHN erit aequa- 
I lis t Sc fi circumferentia BL major eft circumfieren- 
' tia ENi major erir » & BGL angulus angulo EHN * It 
ii minor^ minor. quatuoi igitur exifientibus magni- 
tudinibus» duabus nimirum circumferentijs BCiEFv 
^ duobus angulis BGC t EHF ,fumpta funt circum- 
ferentiae quidem BC y & BGC anguli aque multipli- 
. cia* videlicet circumferentia BL) le BGL angulus ; 
circumferentiae vero EF , & EHF anguli aeque mul- 
Tiplicia>nemp^ circumferentia EN, fit angulus EHN; 
atque ofieofum eftfi circumferentia BLfupetat cir- 
cumferentiam EN ,& BGL angulum fuperare angu- 
lum EHN. Ic fi «quaiiS) aequalem , & fi minor , mi- 
norem efie. Ut igitur circumferentia BC ad CFcir- 
cunifcientitm ^ttl angulus BQC ad angulu ENF.(a ) 
. . ic Sed 

^uinti. . ' " 

X ‘ ■ 
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Liber Sextut, - 

Sed ,ut BGC angulus ad angulum EHF > Irattii|ulu^ 
BAC ad EDF angulum; (j) uterque enim uuiufq^Ki 
eft dupltisj( 4^ & ut igitur BC circumferentia ad 
circumfeietiam £F, ita & angulus SGC ad angulunn 
£HF, & angulus BAC ad EDF angulum ; quard itua 
circulis aequalibus anguli eandem habent proportio** 
nem, quam circumferentiae, quibus inliUunt» ilu^ ad 
centrai (lue ad circumferentiam infiftanc.Dico i nfu- 
per ) Scut BC circumferentia ad circumferentia EF* 
ita elTc fetorem GBC ad HEF fetorem, jungantut 
enim BC,CK» & fumptis in circumferentiis BC,CK: 
pungis X>0^ junganturifie BX>XC,CO,OK; itaque^ 
quoniam duae BG,GC duabus CG^GK xquales func> 


A. H 



& angulos xquales contment ; erit , Bc baCs BC bafi 
CK xqualis ; xquale igirur eft, 5c GBC trianguiunuj 
triangulo GCK. ( j ) Sc quoniam ciicumfcremia BC 

cix- 

^ (4)ao.tcaii. (^5 )4.pxi»id.^ 



circumferentiae xqualisj^ reliqua circumfe- 

rentia» qua: complet totum circulum ABC aqualis 
cft reliqua. qux eundem circulum compIct;quare,& 
angulus BXC angulo COA^eft aqualis; fimilis igitur 
eft BXC portio p:-nieni COi^ , & funt in aqualibus 
reflis lineisBCv CI\t qna aurerti in aqualibus reftis 
lineis fimilcs circulorum portiones»£c inter fe aqua- 



les funt ; ergo portioBXC cft aqualis portioni COK: 
cft autem>&^ BGC triangulum triangulo CG^aqua- 
Ie>& totus igitur feftor BGC totifeftori CGK aqua- 
lis erit : eadem radone, dc GKL feftor utrique ipfo- 
lu GKC» GCBeft aqualis , tres igitur feftores BGC» 
CG^» KGL aquales funt inter fe. Similiter » Se fc- 
ftores HEF» HMN inter fe funt aquales; quo- 

• tuplex igi.urcii 'LB circumfcrentiacircumferenti* 
BC, totupiex GBL feftor fcAotis Grc,*cadcm 
- ' ratione, & nuotuplex eft circumferen ia NE circtim- 
tcri‘*ia t? toiupicx eft»& HEN feflcr fj^Ooris HEF; , 
quare ft circumfciontu BL citcumfeientia ENcii 

«qua- 


e 


I 


Liber SciUHS. 


• 


& fc^Qr fc^tdri EHN; & fi 

circumferentia BL fuperat circum*’ArentTara'El^fii- 
pcrat > fe/fler fc^crein 

nor, C^uatdor igitur ^xiftcntibus magnitudinrbus'i'V^ 
duabus quidem B(^»EF circUip3fer ^ tiid||duobqs y^r^ 

fciftoribus siit afqi^mulhplicia^ • 

circum ferentjae qu idem BCj&^gfeaorisjiircuoi- 


tiafijperat circwiifcrcntjam Et^^^/e^orem^GL ' 
a^c fectorcra B«»,- ^4fiiiqUaris,arqifalera • 


^ainer minoremi*cft i^ur s ut np dfciim.fej:en- 
tia ^icwciunfcrthHi^ EH fcftocufeC ad HEf 





V. 


■I 


J 
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